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Fauftiffimam Perennitatem. 


| A erga tie, Jlufrifime, atque Excel- 
GSIN Latifime Eques , ac Senator ,extitere 
EAN] Semper , hodregue fant bumaniffin:a be- 
APA neficentie The promteita , «otrecen(ore 
NN eadem qui eolit , non epistolam Hle 09 
"uw librum y fid bibliothecam penè confit 

fit. Nequeronus ego Qui arcana animi conferemtia, 
S'41465 potius mtinoriaquid tot tantifgue Geneficy s de! e. 
a 22 da. — 


ne 


tacitus fateor, fed coinuerfa Jefüatice Religionis Familia 
de tuo Maximorum Heroum patrocinio , ac fplendidifima li- 
beralitate ufque adeà fiburet gratulatur , ac gestit in fint , 
evt fi mei Parens , e46; amantifima, evefíri certà additif- 
fima , atás obfiguentifima Filia nuncupari ab omnibus me- 
ritò poffit . Verùm bic Zarin JUufbvifffmsava Excellentiam 
Tuam preferire abfiifi fuae sabeor 5 cuius IgE ANIMI IO 
deratio , nulloque illita fuco Virtus propriaram falentium 
imperat laudum ; quim mec fatis encomio eam cumulat Hifz 
paniarum Regia , facandifimum Nenete Rei publicæ 
Oratorem Petrum Bafadonna excipiens; Brixiana 
Pretura ferree inter regionis vifiera aureis eundem exhi. 
bens moribus comendatifimum ; Venetus Sexuirorum y 
Maguorum Sapieutum confefus verè Petrum, boc eff, 
rerum publicarum firmifimum (olumen cuucé complexus ; 
Primus à Principe locus prudentifimum efferens Confilia- 
riin 5 "Roma demum aurea , ut olim erat in Berofi ore, Len 
gatum eloquentifsimum lingua quamprimum. admiratura. 
eAt verð Bafadonnz iz nos cunZos Famile beneficentiam, 
guiomnem vltra extulit metam, loannem Excellentie Tue 
fortunatifsimum Patruum infcitifsimè inxta , atá; ingra- 
tifstme omitterem , qui dificilores Domini Vrbis vigilan- 
tifsimus Rector , omnia penè Senatus munia quotidianis 
repetens Purpurts cunidos attigit , quibus fit inhiandum 
potiores Glorie titulos, Num porrò infinitam erga Excel. 
lentiam Tuam dibitorum meorum enumerationem eximiè 
contluderint Wuftriffimi & Excellentiffimi D. D. Hie- 
rony.nus; loannes, & Antonius Fratrum tuorum fz- 
lcifsima Trias y qui aureo Fraterni Equitatus ornamente 
SeA- 


Senatorias Purpuras Jociantes , quatuor. cueluti domeffi- 
ce Glorie votis Adriatice Currum Felicitatis in triumphum 
agunt. His omnibus qualifiuná; huiufte opelle "uncupatia- 
nt, met (7 Religionis totius obféruautiam, ac nunguam 
‘ntermorituram recordationem testatifimam volo; Tue au- 
rem pot t fsimum Excellentie ; cui cum multis alijs , tum boc 
precipue nomine Vafcetb; , dicarique Math feos opus par erat; 
"Ut non af DO'uadratifíimi , omuiwmnoue diftiplinarum cal- 
lent (simi Herois manibus tererctur ,— Excipe illad ergo, 
Eques Excellentifsime, qua omnia (ales, faauifSina fronte . 
js s £ uer ungue ; quod fi à Mathematicis circulis perfe- 

Sari certé animi,obfèquijgue ab "nfdem eter- 
nitatem pollicetur, Nimirum benignifsima Patrocini) cum. 
bra illufiratum ab omni ipfum teget difcrimine Petrus Ba- 


fadonna , gui ot Donorum omnium ita & libelli buiufce, 


Vt fupplex deprecor evi; Jolidifsima Bafis . Valeas fublimio- 


ribus Purpuris s A"goaloribus Mufts ; Patrieque Serenifstme 
meliori uo, lterum Ualeas , | 


Qx Bftupefces fortaffe Le&or, feriem , 

9 progreffumque noftrarum eluca- 

brationnm mente obuoluendo . 

Breui etenim menfium interuallo 

tres libellos euulgauimus :. nimi- 

~ rum, “De Infinitis Parabolis €c; Mi- 

Jellameum Hyperbolicum, &. Parabolicum; Et Mifcella- 

neum prefens , doctrinas enucleantes , quz vnico po- 

tuiffent volumine comprehendi. Irà effe libere fa- 

temur , ac fic eueniffet , fi tamen omnia nobis eo- 

dem occurriffent tempore . Veràm fücceffiué nu- 

gas hafce geometricas contemplati fuimus ; vici- 

bus ergo diuerfis tibi ipfas communicauimus. Ex- 

cipe eas , & forfan , ( dummodò rebus geometricis 

deledteris) non futilem ex eis capies B - 
i Se 


Sed amabò leuiter geometria imbutus noli ad ifla: 
rum le&ionem accedere:cuiufcunguenamque indo- 
lis extent,le&ores res geometricas peroptimé callen. 
tes requir unt, non veró qui geometriam vixàlimine 
Eon Lore leg fordidam quais , ab ipfis 
E uis quandoque in rebus geometticis, ac fubli, 

tous honeftum, dele&abile,& vtile decorofüm ful- 


Sent equidem, aft vtile turpe locum non obtinet, 
Aliaexpeda. Vales, 


E pem 


AS ad... 
NA TOS 
a ded 
x 


Nasi Reformatori dello Studio di Padoa. 


y Auendo ofleruato per fede de! P, Inquifitore non efferni nel Li- 
A brointitolato Miícellanenm Geometricum del Pad. F. Steffa- 
no de Angelis cofa contro la Santa Fede ; e parimente per atte- 
ftato dal Segretario noftro niente contro Prencipi » ò buoni co- 
ftumi; concedemo licenza, che poffi effere ftampato; douendo offer- 
uarfi gl'ordini, & efferne prefentate dye copie per le prefente Libra- 
rie di Padoa e di quefta Città, 


Dat. dal Magift. noftro li 21. Matzo 166o. 
| AR Donado Ref. 
Q Nicolo Capello Ref 


Alemante Angelo Donini Segr. 


Facultas Reuerendifsiani Patris Generalis, 
Laudetur lefas Chriffus . 


Koi infcriptum; 4ijcellaneum Geometricum. compofitum 2b Ad- 

modum Reuer. P. Stephano de Angelis Veneto Profeffo Notri 
Ordinis Iefuatorum; ac in Prouincia Veneta Definitore, concedimus 
Typis demandari ; dummodo habeat neceffarias licentias ; & appro- 
bationes ; que de iure funt neceflarie &c. In quorum fidem prefentes 
manu propria fubícripfimus ; ac proprio Noftri Officij figillo mr- 
niuimus . 


Datum Brixie in Noftro Monafterio Corporis Chrifti; die 26. Ia- 
nuarj 1666. 
Er, Antonius Noucllus Gen. Iefuat. 


Locus Sigilli. 


MI. 
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ISCELLANEI 
GEOMETRICI, 


PARS PRÍM A. 


IN QVA PRJECIPVE AGITVR 
de menfura, & centro grauitatis quorundam 
folidorum à Geometria nondum 
confideratorum , 


PROPOSITIO PRIMA. 


$i quodlibet folidum rotundum circa axim , fécetur platio 
egt tanter axi. ey uitia i 
. pudifante e erecto figure genitrici folidi. Annu- 
95 latus ex renolutione . trici ; 
urbe partis figure genitricis,abfeiffu à 
DU200. Jecante , ec terminata ad axim , circa AXIP , erit 
2: salis fol do rotundo > orto ex dimidia fioura, genita à 
Piano fccante , veuoluta circa communem feétionem piani 
{Y ~f, f . " * 
E antis, > fioure genitricis folidi ; & boc tam fecundum 
otm quam fe ; 
quam fecundum partes proportionales, 


Tu Propofitio defuinitur ex Torricellio in 
appendice de dimenfione cochlez, lem.pri- Efto 


ergo folidum quodlibet rotundum ABC, circa, 


A axim 
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axim BD, quodintelligatue fe&um plano E FH, 
rquidiitanteraxi B D, & ete&to ad figuram gene- 
tricem ABD; &intelligamus femifigaram GFH, 
rotári circa FG, acgenitum effe folidum EFH. 
Dico hoc , zquale effe annulo lato, orto ex AFG, 
redoluta cíica BD; & hóc tata (écundumtotum, 
quam fecundum. partes propottionales ; In FG; 
{umatur arbitraii& ,- pundum I , per quod & per 
punda K, N, M, intelligatur tranfire aliud pla- 
num, plano >A ECH; parallelum, Ergo hoc erit 
circulus , ac proinde, puna K, N, M, eruntin 
femicirculi periphatia , cuius diameter eft k M. Erit 
ergo quadratum IN, &quale rectangulo KIM. 
Pariterque , armilla circularis KIM, genita cx re- 
uolutione kI, circa OD , erit equalis circulo, 
cuius femidiameter IN, nempecirculo fa&o in fo- 
lido EFH, àplanofecante. Sedhoc verum erit; 
vybicunque fuerit acceptum pundum: 1. Ergo om- 
nes armillæ fimulfolidi ex AFG, circa B D, equa- 
leserunt omnibus circulis folidi EFH. Ergo foli- 
dum erit quale folido ipfo. Quod vero cftenfum 
eft detotis folidis, patet, eodem modo, verificari de 
partibus proportionalibus ; v. g. de partibus inter- 
ceptis inter plana KNM, AECH. Qoare patet 
propofitum. 


S'CHOLIVM I 


;Supradida propolitio, in tali vniuerfalitate pro- 
| pofita, 


locis trà ctatuum ili 
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pofita; non videtur probationem recipere poffe , nifi 
incomparabili methodo indiuifibilium . Jn folidis 
vero particularibus , etiam infinitis, & quidem infi- 
nep modis diuerfificatis , poterit comprobari me- 
D als mais per infcriptionem tuborum cy- 

orum thn annulo ; & cylindrorum in folido: 
Hzc vtique expertis geometris nimis funtobuia;qua- 
rcadalia tránfeámus. Sedante catera premittamus 


difcu i ilei 
i ~ ads Galilei paradoxum, quod habet in 
b ip, sagis pag. apud n05,28, vbi nititur pro- 
T iae ümserentiam zqualem fore puncto. 
paradoxo , verba fecimus & nos in pluribas . 
orum , quos enulgauimus sin qui» 
A 2 bus. 
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bus veftigia Galilei fequentes , ac dumtaxat folida» 
variantes, idem fequi , difcurrebamus. Atin fcho- 
lio 2. propofit. 3o. Mifcellanei noftri hyperbolici, & 
parabolici , manifeftauimus difcurfum Galilei , & 
confequenter noftros , haud geometricos fore , fed 
phyficos folummodo . Vifum fuit amico noftro de 
geometria benemerito , nos rigorosé nimis Galileum 
obiurgafle, adhibendo verba paralogifmi,ac erronei 
difcurfus , vr loco citato licet intueri. Quare te- 
ftamur Deum,nunquam noftrum intentum excitiffe , 
Galileum maledictis laceffere , fed illum femper ve- 
nerari fummopere. Sed ad paradoxum redeuntes, 
innumera funt folida , que Galileo inferuire pote- 
rant, pro fuo paradoxo confirmando . Etenim, fi 
quodlibet folidum rotundum A B C , prafentis pro- 
pofitionis , inal:eram partem deficiens, & ad pun- 
&um B, terminans , cuius infinite propemodum 
poffunt fpecies reperiri, fecetur, vt dictum eft , & 
fiant, qux fapra;paradoxum probabitur. Cum enim 
probatum fit, ar villam circularem k IM , zqualem 
fore circulo , cuius femidiameter 1 N.,-& cum an- 
nulus ex AFG, circa BD, definat in circumfe- 
rentiam defcriptam à puno F, moto circa BD, 
& folidum EFH, definatin F; patebit iuxta Ga- 
tilei difearfum , illam circu::ferentiam zqualem fo- 
re pun&o F. Imo, patebit id, quod minimé pa- 
ruit, necin Galilei difcuríu , nec in noftris aliàs habi- 
tis. Semper enim vertex folidi , qui oftendebatur 
zqualis circumferentiz , erat quid: diuerfum ab ipfa 
circum- 


circumferentia , nam fem 

1n przfenti, 

eflecum. F 

tia cir abii i 

on s à e B D, üibiipfisqualis, Quare videtar con- 
am, vbicum pun&am circumferenriz, zqua- 


» pererat centrum ipfius ; at 
; Vertex folidi EF H, videcur idem 
> puucta, à quodefcribitur circumferen- 


lefore toti Cmrcumferentie. Sed quzfo non alluci- 
P icu : s attente confideret , phyficé lo~ 
Nam F. e à à P» diuerfilima effe ab inuicern. 
occupat. E t elt vertex phy(icus folidi EFH, 
cuits ui " d rice corpufculum. quodam ipfius, 
I1, nec circu Ee vergit in cauam partem annus 
feriptam m erentiam à pundto F, circa, BD, de 

» ngreditur ) His per tranfennam. veluti, 

expli. 


Mufcellamis Geointrici, 
explicatis , progrediamur ad finem principaliter in- 
tentam. g 


SCHOLIV-M IL 


In pra'fenti ergo propofitione , oftenía fuit æqua- 
litas, inter annulum latum ex AFG, circa BD, 
& inter folidum rotundum, E F H, non folum fecun- 
dum totum , verum etiam fecundum partes propor- 
tionales. Attenté autem confideranti doctrinam tra- 
ditamin noftrolib. 4. de Infinitis Parabolis, paffim. 
que adhibitam in noftro Mifcellaneo Hyperbolico , 
&c, facile innotefcet ; folida prxdicta, effequanti- 
tates proportionaliter analogas , tam in magnitudi- 
ne, quam in grauitate , tam fécundum totum , quam 
fecundum partes proportionales. Quare etiam pa- 
lam ei fret ex propofit. 1 5, lib. 4. centra grauitatis 
horum folidorum , eodem pacto fecare OD, FG. 
(fuppofita OD , equali FG ) Dato ergo cen- 
tro grauitatis alterius horum folidorum, ftatim eli- 
cietur centrum grauitatis etiam alterius , & hoc 
femper. | 


SCHOLIVM II 


"Sed non minus eft attenté confideranda , acme- 
morie -commendanda fequens dodrina. Figura 
AFOD , intelligamus circumferiptum rectangu- 
lum T D, ficutifigurz AF G; fitcircumfcripturo 

rectan- 
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re&angulum TG; intclligamu(que hzc rectangula 
rotari circ O D., Patet manifefte , ex rotatione re- 
&anguli TD, genitum effe cylindrum T C, ex ro- 
tatione veró redanguli T G, generari tubum cylin- 
dricum T GZ  fiergointellexerimus planum i-FH, 
prius di&um , ac fecans folidum A B C, extendi 
hincinde „vfque dum fecet cylindrum, ( quod ramen 
Íchemate non exprimimus , ad euitandam confufio- 
nem) patebit planum fecans talem cylindram, effe 
p2rallelogrammtum circumícriptum figurz EFH, 
ac «x rotatione ipfius dimidij circa F G,. genitum 


| effe cylindrum ftringentem folidum: itidem EFH. 


Ifte cylindrus circumfcriptus , vigore præfentis pro- 
pofirionis, æquatür tubo cylindrico TGZ, tam 
fecundum totum , quam fecundum partes proportio- 
nales. Cumergo etiam annulus latusex AF G, cir- 
ca BD, fit equalis folido rotundo EFH; fequi- 
tur ; quam proportionem haber tubus cylindricus 
TGZ, adannulumex AFG, circa B D, eandem 
habere cylindrum ftingentem folidum EFH, ad 
ipfum . Data ergoratione, vel tubi cylindrici, ad 
annulum , vel cylindiiad folidum E FH, quazcun- 
quc illa fit, que detur , ftatim habebitur aa ratio 
dati. 

Ex dodrina ergo prafenti , maiori, qua nobis li- 
cuit , diligentia explicata consbimur impofterum. 
colligere menfuram , & centra grauitatis quorandam 
folidorum, interque erunt nonnulla , de quibus nal. 
lus geometra pertra&tauit. Porro prius animaduer- 

tetur, 


guod e pa T o^ E " 

< E ae - A 

yts T s z 

Va EXIT NEEE T MC SUVS TET NL di 


e e aS A T 


c 


M cá 
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tetur , nos in hoc opufculo , addu&uros citatione: 
noftrorum librorum de infinitis parabolis , mifcelia- 
nei noftri hyperbolici, & parabolici , & operis præ: 
fentis, Dumcitábimus librosde infinitis parabolis, 
adducemus tantum propofitionem , & librum. V.g; 
ex propof. 20. lib. pri, Dum citabimus mifcellaneum; 
dicemus ex propofitione tali mifcellanci. v. g. ex pro- 
pofit. 20. mifcel. Dum denique nominabimts præ- 
fens opus,dicemus abfolutè ex propofitione tali. V.g. 
ex prop. 20.fi erit eiufdem partis; at fi erit alterius, hoc 
etiam exprimemus.V.g.ex prop.20.pri. part. 


PROPOSITIO II. 


Si quodlibet conoides parabolicum , cuius exponens fit nume- 


rus par , fecetur cot in ant. propofít. & auuulo tlli, fit cir-- 


cumferiptus tubus cylindricus; exponaturque portio pata- 
bole cums axis fit equalis axiconotdis,e9» cutus exponens, 
fft fiibduplus exponentis comoidis , vefüfTa linea axi på- 
rallel, que fit equalis axi annuli y cui etiam fit cir- 
cumfcriptam reftangulum . Tubus cylmdyicus CCUM- 
firiptus annulo , erit ad ipfam , wt retZangulum circum- 
JéripPum portioni , ad ipfam y tam fecundum totum , quam 
fecundum partes proportionales . 


Olidumergo A BC, antecedentis propofit. fic 

quodlibet conoides parabolicum, cuius cxpo- 

nens fit numerus par,fitque fe&um vt fupra ; & annu- 

lo:ex portione AEG, circa BD, (ic circumfcri- 
ptus 


matur in OD, arbitra 


Pari Pries: 


3 


e» vi cylindricus TGZ. Supponamusetiam 
> Dobisreprafentarc aliam femiparabolam , 


cuius n i 
jmerus:exponens fit fubduplus exponentis 


E o ABC, quzfemiparabola D BC, fit fe- 
a linea QP, parallela axi BD, & xquali O D, 
adi ex AFG; fitque ci circumfcriptum re- 
angulum QZ. Affero,tubum cylindricum T GZ 
" ier annulum ex AFG, circa BD, yt redan- 
g um QZ, adportionem QPC, tam fecundum 
tum, quam fecundum partes proportionales. Su- 
rie puntom L, per quod 
anfire planum VX, paral- 
planis veró LX, paralle- 
B lam 


intelligamus in folidis tr 


lelum bafi A ECH, in 
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fam linee DC. Quoniam, in parabola ABC, ge- 
nitriceconoidis, et vt poteftas A D, eirfdem gra- 
dus cum conoide , ad imifem poteftatem. FO, fic 
D B, ad. BO; ex,naurrainfinitarum parabolarum 
explicata in lib. pri. &-pariter in alia-feinipar.bola 
DBC, eft vt DB, ad BO, fic potcftas DC, 
eiufdem gradus cum femiparabola , ad fimilem pote- 
ftatem © P; ergo & vc inconoide, poteftas A D , 
ciufdem gradus cum ipfo , ad fimilem poteftatem. 
FO, fic in femiparabola DBC, poteftas DC, 
eiufdem gradus cum ipfa , ad fimilem poteftatem 
O P. V.g ficonoides -A B.C, fit quadratoquadra- 
ticum , femiparabola DB C, fupponi debet qua- 
dratica: vtergo quadratoquadratum AD, ad qua- 
dratoquadratum FO, fic quadratum DC, ad 
quadratum O P. Cum ergo ex hypothefi , expo- 
nens conoidis , füpponatur duplus exponentis femi- 
párabolz , congruenti modo fubmultiplicando tér- 
minos, termini vltimi erunt proportionales ; nem 
pe eric vt quadratum ‘A D, ad quadratum FO; feu 
GD, (ic DC, linea;ad lineam |OP, feu D Qy 
Ergo & perconue! fionem rationis; & conuertendo 
erit re&angulum A G C; ad quadratum AD; vt 
QC, ad DC. Parirer, non diífimili modo; proi 
babimus, effequadrat.m. A D, ad quadratum k E, 
vt DC, ad LM. Quare, cum probatumffir; etiam 
cflequadratbm A-D, ad quadratum? FO; feu 1 Is 
vt DC, ad OP, feu LR; eritcriam & vr qua 
dratum AD, ad differentiam quadratorum. K Ls 
Li, 


L I (nem 
differenti 
Sed euam 


pe ad redangulum KIM) fic DC. ad 
amipfarum LM, ER (nempead RM}. 
Re probatum eft , rediangulum. A GC, eife 
: dna anum AD; vt QC, ad CD. Ergo ex 
quatn, eritretangulum AG C, feu rectangulum 


be rectangulum kIM, vt QC, feu XR 
moa, Ergo & vt armilla circularis V 1 X, ad 2e 
wol PRAE KIM, fc RX,ad R M. Cum 
aoia L; fumptum fuetitarbitrariè, erunt 
La se paraliclograsasii QZ, parallele QC; 
VES "à — portionis QPC, itidem parallelas 
hr Um armillz tubi cylindrici T G Z, pa- 

armillæe AGC, ad omnes armillas annuli 


B 2 ex 


mE $80 l0 9  —— 


12 Miftellant) Ceómttvici ; —— 
ex AFG, circa BD, itidem parallels AGC; 
Et confequénter vt QZ „ad QPC , fic tubus, 
ad annulum, Quod &c, '* 


SCHOLIVM-L 


Propofitio non folum confirmari poteft methodo 
indiuifibilium , fed etiam archimedea ; quia in fupra- 
di&is magnitudinibus , poffunt fieri infcriptiones fi- 
gurarum , vt mediocriter in geometria verfatis, pate- 
bit. Sed adnotetur; quod magis intereft. Nempe, 
in propofit. r 5.libri prim. affignatam fuiffe rationem, 
quam habet parallelograbmum QQZ,-ad omnem 
portionem parabole QP'C. Quapropter habebi- 
mus etiam rationem , quam habettubus T GZ, ad 
predidum annulum. Particulariüs etiam tenebimus, 
quod , cum fuppofito ABC; conoide parabolico 
quadratico, QPC, ‘fii triangulum ; cuius duplum 
eft parallelogrammum. QZ; tenebimus etiam, tu- 
bum TGZ, femper, inilloconoide ; duplumfore: 
prafati annuli. Sicuti ergo, cylind:us circumfcri- 
ptusroti conoidi ABC, parabolico quad atico, eft 
ipfius duplus, vtconítat cx Archimedein lib. de co- 
noid. & fpharoid. ptop.2 3: & vt nos d:monftiaui- 
mus p laribus vicibus in noftris operibus, pr: fitim 
propofi. 15. lib.2.(ictubus. T GZ. cireumfcriptus. 
aunolo ex qualibet portione minori A FG, feruat 
talem ordinem, vtítrili s doplus. 

Pariter elicicmus ; confequenter ad fepe fepius 

Z, repetita, 
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repétita , &lin lib. 4. & in mifcellaneo, & etiam in 
propofit, artec. annulum predictam, & portionem 
QP C» effe quantitates proportionaliter analogas, 
tam in magnitudine, quam in gravitate, tam fecun- 
dum totum, quam fecundum partes proportionales . 
Quare, OD, PQ, fecabuntur zqualiter, illa à cen- 
tro grauitatis annuli , hzc vero à centro æquilibrij 
portionis , affigaato in. PQ, axi BD, parallela. 
Cum ergo in propof.t 5 ib. 3. fuerit affigaatum cen- 
e equilibrijin. P Q , cuiuslibet portionis. mino- 
cuiuícunqué parabola; habebimus etiam centrum 
£rautatis in OD, prediái annulj. Particulariüs 
itidem » cum fuppofito A BC, conoide parabolico 
quadratico, fit QPC, triangulum; ac proinde, eiüs 
centrum zquilibr:;j fecet QP, v.g.in R, vt PR, 
üt dupla R Qs ficetiam centrum grauitatis annali 
pedidi, fecabit.O D, v.g.in L, vt OL, fit 
ui bl, RENS: in eadem proportione fece- 
tu » à centro grauitatis conoidis qua- 
dratici ABC, vtoftenditurà multis. & etiam à no- 
bis lib. 4 propofit, 14; fequitur, conoides paraboli- 


Cum quadracicum, & omnes fuosannulos , fimilem 
Íeraate tenorem. 


SCHOLIVM II 


Ade p in:elledto;ve fupra;folido rotundo E FH, 
n fi5, &rcamferipto Cylindro, fit hic ad folidum, 


v I 
"taous TGZ, adannulum; fequitur nos habere 


Tatio» 
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rationem taliscylindri, adfolidum E FH. Ereum: 


folidum E FH, fit proportionaliteranalogum cum 
annulo; fequiturin F.G«noshabere centrum gra- 
uitatis fólidi EFH. Sed particularius in parabola 
quadrática habebimus , cylindrum , duplum effefo- 
lidi EFH; & FG, fic fecari v. g. ab. I, centro 
grauitatis, vt FI, fic dupla IG. Sicautem effe, 
neceffe ct ; quia EFH , eft vera ;parabola qua- 
dračica. Nam, duda -I N', parallela G H, iam 


probátum fuit , re&angulum A G C, nempe qua» 


dratüm GH; effe adre&angulum kl M; nempe 
ad quadratum 1N, vt QC, ad. RM; nempe vt 
QP; ad PR (quia QP'C, efttriangulum ); nem- 
pevt.GF, ad Fi; Bft ergo EFH, veraparabola 
quadraátíca ex primi conici propofit. 1 o. Quare patet, 
quod fe&o conoide parabolico quadrático , plano 
eredo parabole genitrici A BC, & zquidifanter 
axi;jfemperfe&io EF H, erit parabola quadrarica. 
Scifcitanti utem; an hoc verificetur etiam in alijs 
conoidibus , nempe; an & ipfis fe&is przdi&o mo- 
do, fe&iones fint parabole. R efpondebitur nega- 
tiué. Quod quidem fi experietur , facilé comperiet. 
Nobis autem fufficiat,eum remittere ad Apollonium 
pri. coni. propofit. 12. vbi ait quod fi conus, qui eft 
primum copoides , fccétur prz di&o modo , fectio 
non erit triangulum, fed hyperbola. Benè quidem 
infrà oftendemus , ad pleniorem fcientiam , quod fi 
conoides hyperbolicurh fic fccetur;fe&io erit hyper- 
bola. Etpariter; quod fà fphara; & Iphairoides di- 
cto 
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Gomodofecentur, fectiones erunt; in fphera qui- 
deimeirculus ; infpheroide vero ellipfis. Sedad co- 
noidea parabolicaredeamus. 

In quibus; nón modo ea; qux dictá funt; verifican- 
tur fed étiam, quod cumannulus ex A FG, & foli- 
dum E EH, fint magnitudines proportionaliter ana- 
logè, tam fecundum tótum , quam fecundum partes 
proportionales ; in conoide parabolico quadratico, 
traieto plano: V X, parallelo 4 C; habebimus; & 
rationemrtübi cylindrici: V G X , ad portioncm.an- 
nuli, quam includit,:& in DL , centrum grauitatis 
talis portionis annuli. Rationem tubi VGX, ad 
fegmentum annuli , habebimus ex fchol. 2. propof. 
L5. lib. 2. centrum vero grauitatis , habzbimus ex 
fchol. propofit. 15. lib. 4. Colligemus enim ex di&o 
Ícholio, tale centrum , ficfecare 1 G; vt pars ad I, 
terminata , fit-ad partem terminatam ad G, yt du- 
plum rc&angulum A G C, cum re&angulo: KIM, 
ad re&tangulum duplum kiM, cum re&angulo AGC. 

Iro colligemus ex codem fcholio ; tale centrum 


. grauitatis, ficfecare mediam tertiam partcm IG, vt 


p2!5 propinquior J, ftt ad partem. Gs proximiorem, 
vtrectangulum. A G C, adredangulum kI M, 


SCHOLIVM IIL 


Rationem tubi TGZ, ad annulum ex portiotte 

A FG, circa BD, & confequenter cylindii.ad foli- 

dum EFH, quod includit, poffumus habere cxaliàs 
à nobis 
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- à nobis dits , alio modo ; & quidem vniuerfaliter its 
quocunque conoide parabolico, Nam, cum ex hy- 
pothefi, dentur tam A D, quam FQ, feu G D, få- 
cile etiam patebit, dari rationem re&anguli A G C, 
ad quadratum A D; nempe armille A GC, ad cir- 
culum A ECH; nempe tubi T GZ, ad cylindrum 
TC. Cum vero ex fchol. z: propofit. t 5. lib.2.detur 
etiam ratio cylindri T C, ad fegmentum conoid;le 
A FP C; dabituretiamex equali, ratio tubi T G Z; 
adfegmentum A FP C. Sed & tubi ad cylindrum 
FQ. Ergo & tubi ad annalum. 

Item ex {chol. propofit. 1 5. lib.4. facile eliciemus, 
alio modo, centrum grauitatis annuli przdi&i , fed 
cuius exponens fit numerus par. Nam, ex dicto fcho- 
lio, habetur centrum f;ufti conoidalis A F PC. Ha 
betur etiam centrum cylindri FQ. Ratio annuli ad 
cylindrum FQ , non ignoratur . Ergo habebitur 
centrum przdidi annuli. 


PROPOSITIO III, 


$i refa A D, fit felta in puntis C, D. Recz angulum fab 
compofita ex AB, € ex C D, &/ fub BD, erit excef 
Jas refiarguli A BC, fuprarcéZangulum ADE. 


—————— i ———— —] 


C D 


A 
Am rectangulum A BC, dividitur in rectan- 
gulum ABD, &inrectangulum A B, C D. 


Item 


o Pars Priima, — Yy l 
Item rectangulum A B, C D, diuiditur in rectangu- ` 
la ADG, CDB. Ergo excell sore ctanguli A B C, 
fupra rectangulum A DC, erunt rectangula A B D, 
CDB; nempe rectangulum fub compofita ex AD, 
CD, &ex D B, Q uod &c. 


PROPOSITIO IV. 


Si conoides byperbolicum fécetur-eut in'autecedentibus pro- 
pofitionibus «+ Sectio femper ertt Type: bola , Cuius latus 
travfuev[üm serit-compofrta ex latere tranfuerfo conotdis, 
& ex duplo exceffi diametri conoidis , fiipra 
fééttoniss | DE 


diametrum 


4 
(M 


E conoides-hyperbolicutn A B.C, cuius axis 
B D atus tranfuerfum H By & conoides fit 
fcctum plano FEG, equidiftanter-axi-B D, & ad 
hyperbolam genitricem A B C, erecto, fitque huius 
plani fecantis, E O, axis, & {it linea k E, æqualis 
compofite ex HB, & ex dupla BL, exceffu B D, fu- 
pra EO. Dicofiguram.E EG, effe hyperbolam,cu: 
ius latus. tranfüerfüm k Ee Ducatur in hyperbola 
ABC, genitriċeconoidis, EL S, parallela AC, & 
fumpto in EO, arbitrariè pundo;N, ducantür 
MN PR; parallela A D > & NQ, Parallela O'G: 
Quoniam ex prim. conic. prop. 21. cft quadratum 
A D; adquadratum E L, fen OD, vt redangulum 
HDB, adre&angulum H LB; crgo & perconúer- 
fionem rationis , & conuértendo , erit re&anguluni 
ug G AOC, 


J —— c ne x» - - * »t5. T 
eae — Nie ATE, SD Za Tr. : 


BÓ 


icu a a BEER CUESAUA C e ae e- 3 
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A OC, ad quadratum AD, vt exceffus rec anguli 
HDB, fupraredangulum HLB, ad rectangulum 
HDB; nempe ex propofit. antec. vt rectangulum 
fübcompofitaex H D, & ex BL, &íub L D(nem- 
pe rectangulum K OE ) ad redangulum H DB. 
Rurfum;cft quadratum A D, ad quadrgtum M y 
vrredangulum H D B, ad rectangulum H P B: fe 

erat eriam quadratum ^ D , ad quadratum F L, feu 
NP, vt rectangulum H D B, ad rectangulum S B; 

79 
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ergo ericidem quadratum A D, ad differentiam qua- 
dratorum MP, PN, nempcairectahgulum MNR, 
vt rectangulum H i) B, ad differentiam rectangulo- 
rum, HP B, H LB; nempe ex propofit. anteced. ad 
rectangulum fub compofitaex H P, BL, & fub PL; 
nempead rectangulum k N E. Quare ex equali;erit 
rectangulum AOC, nempe quadratum O G, ad 
rectangulum MNR, nempe ad quadratum NQ, 
vtrectangulum k O E, ad rectangulum K N FE, Sed 
punctum N, fumptunm fait arbitrariè; ergo FEG, 


et vera hyperbola „cuiús latus tranfüerfum. kE. 
Quod erat ofténdendum . 


SCHOLIVML 


Ex fizüra intelligamus fieri conoides hyperboli- 
cum FEG; & mente corícipiamus ipfi circamfcri- 
ptum effe fuum cylindrum, ficutiannulocx AE O, 
circa BD, fuum tubum cylindricum . Patebit ex 
Íupra dictis, tubum ad annulum, & cylindrum ad 
conoides , habere eandem rationem. Quare ex pro- 
polit. 5.7. & 11. mifcell. patebit, tubum cylindri- 
cum, effeadannulum,; vt KO, ad dimidiam K E, 
vna cumtertia parte EO. 

Infüpet ex fuperioribus patebit; annulum, &co- 
nordes F E G, effe quantitates proportionaliteranae 

P835 , tam in magnitudine, quam in grauitate y tad 

«cundum totum, quam fecündum partes proportio- 

nales, Patebiterpo etiam centrum grauitatis pA 
C 3 iim 


liin LD. Hocautem, velex propofit. r 3.mifeells, 


ita diuidet duodecimar partem. L D, ordine quar- 
tamà D, vtpars propinquior D; fitad reliquam», 
vrdimidia kE, ad tertiam partem. EO, feu L D. 
Vel ex propof. 1 4. eiufdem mifccll. ita diaidet quar- 
tam partem L D, ordine fecundam à; D, vt pus 
propinquior D, fit ad reliquam , vt fexta pars K.E, 
ad tertiam partem k O. Vel tandem ex propofit. 44. 
ciufdem operis, irà diuidit. L D, vt pars cempad 


e Rare Primaz ^ 2E: 
adL fit adreliquam, vt k E y cum fubfefqüitertia 
EO, feà L D, ad dimidiam k E, cum quarta par- 
te LD-..: 


SCHOLIVM IL 


Sed cum predictus annulus, & folidum F EG, 
lint quantitates proportionaliter analogz , non tan- 
tum fecundüm totum , fed etiani fecundum partes : 
proportionales ; fequitur; partem annuli ortam v. go : 
cx rotatioe figure; A MNO; circa B D, effe pro- : 
portionaliter analogam cum parte folidi ortam ex 
rotatione ON QG, circa. BO < Pars ergo tubi 
cylindrici.circumfcripti: parti annuli cx figuras 
AMNO , erit ad ipfum ; vt cylindrus circumfcri- 
ptus fruftocónoidi ex ON QG, àd ipfum. Ex pro- 
pofit. ergo 15. mifcell; erit pradiéta pars tubi cylin- 
drici , ad przdi&am partem annuli s vtre&angulum; 
KOE; ad rectangulum kO, EN, vnacum re 
Gangulo fub.compofita ex dimidia KE, & extertia 
parte. ON & fubtertia parte ON. 
pofit. 17. cit. mifcell. habebimus in P 
grauitatis früfti a 
circa BD. 


Item ex pro- 
D, centrum 
nnuli ex fegmento. AMNO, 


PROPOSITIO V. 


$i fpbera,eo fp 
fitemus, 


bevoides fecentuy rot in antecedentibus propo-. 
etiiones erant evel circulus; vel dim 
o 
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Sto fphzra, & fphatoides, quorum axes B D, fi. : 
gura genitrices -A B C D, centrum E; & hie 
folida fint íe&a plano HG K F, rt fupra. Dico; 
planum HGKF, efle vel circulum, vel ellipfim. 
Secetur GE, bifariám in O, & pérputi4-^ O, E, 
ducatur axis coniugata AE OC, àpundovero O, 
excitetur in femifigura:G k F , linea-.O k; normia- 
lis GF, fumptoque in. GF , quoliberpnnáo N, 
ducantur LM NQ; NP; parallele- AC, Ok; 
item per puncta G , Fy ducantur SR G; T V E, pa- 
rallel & C. Quoniamexhypothefi; ABC D, eft 
velcirculus, vel ellipfis , ergo ex prim. conic. propof. 
21. erit quadratum EC, ad quadrátum RG, feu 
EO, vtre&angulum DE B;:ad re&angulum DRB. 
Et perconuerfionemrationis; & conuertendo; erit 
rectangulum A O C, ad quadratum £ C, vtquadra- 
tum R E, ad re&angulum D EB. Rurfum;propter 
eandem rationem ; eft & vt quadratum E C, ad qua- 
dratum: MQ, ficréctangulum DEB, ad re&tingu- 
lum DMB ; &eratvtquadratum: E Cy ad quadra- 
tum R.G; fen MN, ficre&angulüm -D EB, ad.re- 
&angulum. DR B; ergo erit etiam. vt quadratum 
EC, ad differentiam: quadratorum MQ; MN, 
nempe ad rectangulum LN Q,; fic re&angulum., 
DEB, ad differentiam re&angulorum DMB, DRB, 
nempe ad rectangulum" V MAR. (. 'e&angulum enim 
D MB, diciditur in re&tangula DM, R B; D MR; 
& rectangulum DMR , diuiditur in re&angaula , 
VMR; & DV, MR, fcu BRM i quad m 


> 


TM 


D 
BR, MD, facit BR DJ. Porrb fupra probatuu& 


fuit, rectangulum A OC, effe ad quadratum (E C, 


Vt quadratum: R E; ad rectangulum DRB. Ergo 
ex zquali, erit vt rectangulum. A OC, ad tectan- 
gulum LNQ, ficquadratum R E, feu rectangu- 
lum REV, ad rectangulum VMR. Sed quadia- 
tum Ok, eftzquale rectangulo A OC, ficuti qua- 
draum NP, aequatur rectangulo ENQ. Ergo & 
Vt rectangulum V ER, feu FOG, ad rectangulum 
VMR, feu FNG; fic quadratum Ok , ad quadra- 
tum NP. Sed punctum N, Íumptum fuit aibitra- 


rié; ergo figura HGKF, erit velci ul Lelli- 
pfis ; Quod &c. ) circ uS, vc e 


SCHO- 


Mifcellauen Geostétrici , 


SCHOEIVMI 


Diximus autem ,-fectionem predictam effe vel 
circulum,;vel ellipfim , non quafi hoc verificetur in- 
differenter; fed quia in fphera quidem , eft circulus, 
in fphrroide vero e&t eliipfis.. Quod enim in fphzra 
fit circulus, manifeftatum fuit à quamplurimis, & 
quidem facile oftendi poteft. Quia cum paruolabo- 
re pateat , rectangulum AO C, eífe xq'ale, & qua- 
drato Ok, & rectangulo: GOF, paritér rectangu- 
lum LNQ, zqualeeíffe; & quadrato NP, & re- 
crangulo GN E 5 fequitur, rectangulum FOG, 
effe zquale quadrato O k; "& rectangulum FNG, 
æquale fore quadrato N P. Idemqueoftenderetur 


dealijs; quare exPappoleminatë 2. fvper prii. co- 


nic. HGkF, erit perfe&us circulus in fphzra , e 
In fphzroide vero non eft circulus , quia licet re» 
&angulum AOC, fit zquale quadrato. O K, non 
tamen eft equale redangulo FO G. Idem intèl- 
ligatur de cateris. 


SCHOLIVM IL 


Sed vt proprius ad. noftrum inftitutum acceda- 
mus ; facile ex fuperioribus adnotabimus , quod fi 
tam fegmenro fpharz , vel fpheroidis T ASG CF, 
quam fphzrz vel fphzroidi H Gk F., -orto ex femi- 
figura GKF, circa GF, rcuoluta ,intellcxerimus 

Cit- 


circamícriptos cylindros ; facile inquam adnotabi- 


mus, tubum cylindricom circumfcriptum annulo ex 

portione GCF, circa B D, reuoluta, effe adipfum 
fol. nQus lolido H Gk FE, circumfcriptus , ad ip- 
licea cos Propter €x propofit. 9, lib. 4. poffümus 
e ‘cere proportiones variorum fegmentorum redi- 
&itubi, ad varia fcgmenta pred:&i annuli i 1 
mis enim eliciemi k ui 
: i5; quod ff AB C5 fic hemif; hæ- 
tium, ve] hemifph eroides, femper tubusc E 
s annulo ex OGC, Circa BD; ed 
Er i : fquialter. Quod vtique videtur pülcheiri- 
pæ: k ariter cliciemusradiótem partis tubi, ad par. 
- ` Ai NGQ, quam ftringit. ltem ratio. 
«01: €! pondentis portionis tubi adannulum cx 


feg- 
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fegmento NQF. Item rationem tubi correfpon- 
dentis, ad feg ; eatum annoliex NQ.CO. Q od (t 
intcllexerimus inter plana L Q, A C, traici aliud; 
planum fecans omnia folida ; eliciemus etiam ratio- 
nem partis tubi , ad hoc-fcgmentum annuli contenti 
inter planum du&um ; & planum EQ: Sed fi intel- 
lexerimus didum planum traici inter plana TF, 
A C; eliciemus rationem partis tubi ad fegmentum 
intermedium annuli contentum itidem inter pla- 
num ductum, & planum LQ. Pro horüm maiori 
intelligentia, infpiciatur füpradicta propofitio , quia 
ex ipfa clarius & iucundus dicta percipientur. 

Sed non folum hzc , fed etiam facile eliciemus ex 
fuperioribus , annulum predictum , & folidum., 
HGKF, effe quantitates proportionaliter analo- 
/$as tam in magnitudine, quam in grauitate , tam fe- 
cundum totum ; quam fecundum partes proportio- 
nales. Cum vero in propofit. 20. lib. 4. a(Fgnaueri- 
mus centra grauitatis variorum fegmentorum fphz« 
rz, vel fpharoidis; confequenter habebimusin R V; 
centra grauiratisomnium fupradictorum fcgmento- 
rum pradictiannuli. Hac videantur incit. propofit. 
folum enim adnotabimus.fcitu pulcherrimum; nem- 
pe, centrum grauitatis annuli ex OG C , femper fic 
fecare. RE, vr pars termmataad R, fit ad partem 
terminatam ad E, vt 5. ad 3: Quo modo fecatur 
B E» à centro grauitatis hemifphatij ; fcu hemif 
pharoidis: 

Antequam ctiam adalia tranfeamus ; adao'ctar; 

magni- 
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msenitadinibuis próportiorialiter analogis , de qui- 
bus a&tum eft varijs in locis , fed precipué in fchol. 


3. prop.26. & in fchol.z.prop.45 mifcell.addi etiam 
annulum przdi&um, < ë 


PROPOSITIO VI. 


Si quelibet figura circa diametrum cvoluatu clrca paralle- 
lam diametro , du&tam evel per extremitatem bafis,-vel 
extra bafum - Annulus latus ex femifteura exteriori, erit 

equalis tribus folidis , quorum duo fint, gue oriuntur ex 
renolutione fimifiguta Circa diametrum s alind ex Yeuolu. 
tione eiufdem evel circa parallelam diametro dutfam ver 
extremitatem [ue bafrsycuelextras Qr boctam fecundum 
totum quam fecundum partes proportionales, 


H Æe propofitio facile intelligetur ex propofit. 
30. mifcell, Sit ergoquzlibet figura A BC; 
circa diametrum. BD, quæ rotetür vel circa FC, 
Paralldam DB, ductam per punctum C, vt íf 
prim. fig. velper T S, vtin fecundo fchematc. Dj. 
co annulum latum ortum ex rotatione femifieurz 
n x e (quam vocamus exteriorem;ad differentiam 
"i a rem nuncupatam) circa FC, «qua- 

e tribus folidis, quorum duo fint qux oriun- 
tur ex reuolutione A B D; circa B D, aliud exre- 
uolutione DBC, circa CF, vel circa FS» in 
fecundo fchemate , & hoc quidem tam fecundum to- 
tum, quam fecundam partes proportionales. Patet, 

D 2 quia 


ex DBC, circa CF. Cumergo folidum ex ABC; 
non füperaddat folidoex. A B-D; circa FC, vel T S, 
nii vnicum folidumex DB C; circa CF, vel TS; 
patet folidumex. AB D, circa F C, vel I S, qua- 
lc effetribus alijs; & hoc; quidcui tam fecundum to- 
tum;quam fecundum partes proportionales, vt etiam 
magis patebit legenti modum in citata propofit. 30. 
miícel. à nobis obíeruatum. | Quare patet propófi- 
Dm.ass ec : 


SCHOLIV M. 


Facile ergo ad modumtot vicibus inculcat dor 
ctrinz patebit ,annulumex -A;B D, prxdicto modo 
reuoluta , & tria przdicta folida , effe quantitates 
proportionaliter analogas- tam in magnitudine, 
quamingraaitate, tam fecundum totum, quam fe- 
cundum partes proportionales. Quarefi habebimus 
rationem: trium cylindrorum circumfcriptorum.ad 
tria dicta folida, habebimus etiam rationém tubi cy- 
lindrici circumfcripti przdicto annulo ad ipfum. Pa- 
riter (i habebimus centrum grauitatis trium folido- 
rum fimul, habebimusetiam centrum grauitatis. præ- 
dici dnnuli. Ex hac doctrina, vt patcbit impolfte- 


rum, varia poffumus elicere , tam circa menfuram ; 
quam 


G 
quam circa centra: grauitatis aliquot folidorum , & 
euam illorum,de quibus nunquam geometria lo juu 
tacit. Sed quiareuoluta figura circa. T S, vt inf 
cunda figura, varia poteft effe diftantia Cs ac proe 
inde varia in infinitum ratio trium lindi ad 
E folida, quia varia, acvariain infinitum poteft ef- 
TS a n P amer DUC, dia 

ceps non agemus de tali: reuolutione 


o : 1 
figura; fed tantum de reuolutione figurae circa; FC, 
1 in pri- 


30 Myftellanel Cesmeirici s | 
in primo fchemate , vbi proportio data erit determi" 
nata, & numero exprimibilis vc plurimum. 


PROPOSITIO VII. 


Si qualibet parabola evoluatur wt in ant. prop. dabitur vati 
tubi cylindrici adannulum, | 


Sto quælibet femiparabola ABD, cuius axis 
BD, parallelogrammum circumfcriptum fit 
EC, &intelligamus EC, cum ABC, rotaricirca 
FC. Dico darirationem tubi cylindrici ex ED, cir- 
ca EC, ad annulum ABDVH G, Nam ex pro- 
pofit. 1 s. lib. 2. dantur rationescylindriex ED, fi- 
uecirca BD, fiuecirca EA, reuoluti , ad folida e% 
ABD, reuolutatamcirca BD, quam circa EA; 
ergo dabitur etiam ratio tripli cylindri ex ED, re- 
uoluto vtdi&um eft, ad duofolidaex A BD, circa 
BD, fimul cumvnoex ABD, circa EA. Sedex 
propofit. anteced. tubus cylindricus ex E D, circa 
FC, zquatur illis tribus cylindris , & annulus 
ABDVHG, zquatur illis tribus folidis. Ergo e- 
tiam dabitur ratio tubiad annulum prædi&um, Qua- 
re &c 


SCHOLIVM I 


. Porrò ratio hzc poteft etiam numero exprimi, 
quamuis in tali progeeffione non contineatur vlla 
m. r; pul- 


pulchra feries. Ta prima enim E A 
l l arab , 1 
EUADgUlO A cylindrus ex E D irit perpe 

BD, ergo erit ad duplum conum vt 3, ad 2. Ét 


pariter, ad annulum ex ABD, circa EA, eft vc 


3» ad 2. Ergo ad tria folida f 
: mul, vt 4 
triplus cylindrus , vt 9. ad 4. Erit ergo t aue pii 


mum annulum A BDVHG, vi 

i Vt 9 , ad 4, Pari 

in parabola quadratica, cylindrus " E D WU 
conoidesex AB D Circa BD, vt 4» ad ^ nempe 
Vt 6, ad 3; & ad duo conoidea vt 6, ad 6; eft y 5 
etiam ad annulum ex ABD, circa EA : vt 6 pe 
5; Ergo ad cria folida fimul , vt 6, ad 11 E 35 
pius cylindrus vt r$. ad 154 Ergo erit dili t am 
cundum annulum Ap DVHG, vt ,g | ^ "^ 
parabola cubica ; Erit vt 30, ad 21, (e F X 2 


7. Et fic difcurrendo, affi 
) aflignabimų i : 

o Sra ù 
tuborum , ad alios innulos, i a 


i Habebimus ergo ctiam 
NIS, rationes tüuboru 


per conucifionem ratio- 
m cylindricorumex E D, circa 
FC" 
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FC, ad annulos ortos ex rotatione trilineorumo 
AEB, circa FC, ad. ipfos.. In primo ergo annulo 
eritvt 9, ad s. In fecundo vt 18, ad 7. ln tertio Vt 


30, ad 9, féu vt 10; ad 3. 'Etfic difcurrendo. 


SCHOLIVM IL 


Sed vt principale intentum affequamur , intelli«: 


gamus annulum pradictum in fequenti fchemate fe- 
cari femifigura D B X, erecta ad figuramgenitricem 
ABD;yacextreüolutioie DB Xj circá BD, genie 
tua cffe folidum rotundum ZB X, & pariter ipfiin* 
telligamus circamfcriptum cylindrum : habebimus 
rationes cylindrorum aliua: citcumfcriptorum ad 
infinitafolida rotunda. ZB X. Jn primo ergo annue 
lo, eritcylindrüsad primum folidut , quod vtique 
ex prim. conic. erit conoides hyperbolicum, vt 9, ad 
4. la fecundo; ve 18, ad 11. & fic ratiocinando vt 
fupra. Exquibus patebunt etiam per conuerfionem 
rationis, rationes cylindrorum ad exceffus ipforum 
fupra praedica folida . 


PROPOSITIO VIII. 


Si folida antec propof. fécentur plano bafi parallele. Dabituf 
ratio tubi cylmdrici ad ffgmentum anauli ad bafim x quod 
comprebt dit. 


Olida antec. propofit. fecentur plano K R, pla 
S no AZG X, parallelo. Dico dari rationem 
tubi 


tubi cylindrici k D R , ad parremaunuli ex fe 
to ALID, circa FC. Namexfchol. 2.pr 
"n Ub ac ex fcliol. a. propofit. r 1. lib. s. datur ra. 
STE 4 ex KD, circa ID, ad folidum ex 
m circa ED: quare & talis cylindri ad duo 
o pt i ^ Sed ex eodem fchol. 2. citat. propofit 
e 4 E IS UN ratio talis cylindri ad folidüi 
Ad os: k A; ergo dabitur ratio illius 

pu M D , ad tria folida , Q uare & ratio trj 
E y = itex kD; circa ED, vel kA, adt " 
~ wie cx A LID, nempe ad duo circa Kx 
etiam aid e Io ode € dabitur 
féemento &LLID; circa PD. Qe D * 


gmen- 
Oopofit, 


E SCHO: 
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Sedcumdu&a 1%, parallela DX, & reuoluto 
fegmento DI*&X, circa 1D , atque folido orto 
circumfcripto cylindro fit hicad ipfum folidum , vt 
tubus kDR, ad annulum ex fegmento A LID, 
circa FC, vt explicatum fuit in Íchol. 3. propofit. 
1 ; fequitur dari etiam rationem cylindri circuwicri- 
pti folido ex fegmento DI¥X , circa ID, ad 
ipfum... E 

Probauimus duas fuperiores propofitiones fupra- 
di&a meslilodo, vt illius vfus agñofceretur, fed datur 
alia via facilior, & (implicior o&endendi has,& fimi- 


les;quaproptei fic... 


PROPOSITIO IX. 


Propo[itiones feptima, & okana aliter probantur « 


Int in primis eadem dara, qua io propofit, 7. Di- 

co dari rationem tubi cyliadrici ex E D; circa 
FC, ad annulum ABDVHO. Nam ex coroll, 
prim. propofit. at. lib.2. habemusrationem cylindri 
EG, ad annulum totum ABC HG. Pariter ex 
propofit. 1 5. eiufdem lib. 2. habemus rationem cy- 
lindri BV, adaanulum DBCHYV. F go etam 
habebimus rationemtubiex ED, circa FC, adan- 


nulumex ABD, circa FC. 
Av l Sed 


Sed datis ijfdem, qux in 8. ieemus 
eadem , quz ibidem JN am pM n £s px 
pofit. ra. lib. 2. datur ratio cylindri K G ad cg: 
wn annulare ALMCO QG. Pariter ex fchal. 
- Propofit. t 1. lib. 3. datur ratio cylindri f V ad 

Smentum annulare DiMCOPVy. Quare da- 


ituretiamrario tubi k D R, 
vee ENA ad annulum ALID 


SCHOLIVM. i 


We eg colle&a füerunt in numeris in fchol 
v E i pofit.7. poffünt etiam colligi in prefenti ex 
ieri au iN - Vig. in' primo annulo 
ene > Rempëinillo, qui oritur ex reuolutio- 

i: | parabole, hoc eff trianguli , cylindrus 
» quia eft adannulum A BCHG vt paralle- 
oerammum EC, ad triangulum A BC, eritad 

nis ipfum 
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ipfum vt 2.ad 1, nempevt 12, ad 6.Sed cylindrus 
BV, quarta pars cylindri EG, eft ad annulum» 
DBCHYV, vt 3. ad2. Ergoreliquus tubus ex ED; 
circa F C, erit ad reliquumannulum ex +A B D, cir- 
ca FC, vt 9.ad 4- In parabola quadratica,cylindrus 
EG, eftadannulum AB CH G; vt 5.ad 2. nem- 
pé Vt 24, ad 16.Sed ex cit. propofit. i5. lib. 2. cylin- 
drus: BV, eftadannulum DBCHV; vt 6, ad 5. 
Ergo reliquus tubusad annulumex ABD, circa FC, 
vt 38.ad 11. Et fic procedemusin alijs. 


PROPOSITIO X. 


Siqualbet fémiparabola , cuius exponens frt numerus pary 
svoluatur cot ditum efè in prop. 7. babebimus inaxean- 
nuli gentti eius centrum grauitatis, 


Arabola A BC, cuius exponens fit numerus par, 
voluatur circa FC. Dico in FC, dari cen- 
trumgrauitatisannuliex AB D; circa FC. Nam 
ex fchol. propofit: 29. mifccll.habemusin FC, cen- 
trum grauitatis totius annuli ABCHQG. Ex pro- 
Pofit. 5 3. miícel! habeinus in FC, centrum graui- 
tatis annuli DB CH V. Ex fchol. 2. propofit. 14 
lib..3. habemus rationem annuli exterioris ABD 
VH'G iad annulum inieriorem DBCH V4 Sic 
enim appellabimus deincepshosannulos. ) Ergo ha 
bebimusetiam in FC , centrum grauitatis annuli 
exterioris. Quod &c. i 
UT SCHO- 


SCHOLIV M. 


Poterit autem numero exprimi , in qua rationefe- 
cetur FC, àtali centro grauitatis. Nosautemhoc 
Cxprimebimus in tali-annnlo ex femiparabola qua- 
dratica; & fi le&or obferuauerit methodum , qua 
Vterüur , poterit ctiam numero cxflimere in alijs. In 
fequenti figura,centrum grauitatisannuli ABCHG, 
ficdinidit FC, in S, ve FS, fit ad SC, vt nu- 
merus parabolæ genitricis vnitate auctus, ad nume- 
rum parabole , ex fchol. propofit.2.9. mifeell. nempe 
erit ad ipfam vt 3. ad 2. feu vt 15. ad ro. Pariter ex 
Íchol. propofit. 54. einfdem mifcel. centrum grauita- 
üsannuli interioris D BC H V, fic diuidit F C, in 
N, vt E N, fitad NC, vt 145ad 11. Ergoqualium 
tota FC, eft 35, talium FS, cft 45; FN. 145 & 
NT, I. Ergo qualium N S, eft ix, talium FC, 
€nt 275; & FS, 163. Quoniam vero , vt colli- 
Siurcx corollario 3; propofit.4. lib. 3. annulus latus 
€xterior A BDVH 'G, eft ad annülum interiorem 

B'C HV, ve tr, ad s.& fifiatvtannilusexcerior 
ad annulum interiorem , fic reciprocé NS, ad S T, 

it T, centrum grauitatisannultoxterioris A. B.D V 
HG; fequitur; quod quabum NS, eft 11, talium 
ST, fit 5. Sedtalium FS, erat 165; ergotalium 
F T, erit 170. Sedtalium tota FC, 175. Ergo re- 
liqua T C; 105. T, ergo centrum grauitatis dicti 
annuli exterioris parabdlic quadratici fic E 


m 


EC, in T, vt FT, fitad TC, vt 170, ad 105i 
nempe vt 34, ad a1. In alijs difcurretur eodem modo 

Sed quod magis intereft ; cum intelleĝo folido 
rotundo ZB X, genito modo fupra explicato , fit 
hóc proportionaliter analogum & in magnitudines 
& in grauitate cum annulo exteriori, fequitur etiam 
noshaberein BD, centrum grauitatis talis folidi; 
non quidem cuiufcumque, fed cantum ex parabolz; 
cuius exponens fit numerus par. Et in folido para 
bolz quadraticæ fic fecabit BD, v. g. in I, v 
Bl, ftad ID, vt 34; ad z1. 


PROPOSITIO XI. 


$i quilibet annulus antecedentis propofit. fecetur plauobafg 
parallelo. In axe annuli babebimus centrum grauitatis 
K'cgmenti annularis ad bafim vss 


S folida antecedentis propofit. fecentur plano 
.J kR bai A G,.parallelo. Dicoin N C,.nos 
habere centrum grauitatis fegmenri annularis ex 
ALLID, circa NC. Nam ex fchol. propofit. 2.9. 
mifcel. habemusin NC, centrum grauitatis totius 
Íegmentiannularis. A LM C OQG. Item ex pro- 
pofit..3 5. eiufdem mifcel. habemus in eadem NC, 
centram grauitatis fegmenti annularis interioris 
DIMCOÓPY , Necnon habemus ex fchol.2. pro- 
poflit. 1 1.lib. 5. rationem, quam habet fegmentum 
annulareexterius ALIDVP QG, ad fegmentum 
annulare interius DIMCOPV. Quare eiufdem 


Ícgmenti exterioris non ignorabitur centrum grauj- 
tatis in. NC. | 


S'GHOLIVM. 


Sed:cum folidum rotundum ex DI"*X, circa 
ID, fit proportionaliter analogum in grauitate cum 


predicto fegmepto annulari exteriori , nequaquam 
tgnorabimus in"LD , centrum grauitatis talis fru- 
fu folidi. l 


PRO 
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PROPOSITIO XII. 


Stonilibet femifufus parabolieusortusex: fémipavabola , qua : 


"babeat axim , fecetur vt folidaantecedent wm propofitio- 
num . Dabitur ratio tubieglindrieh, adamulum ,cutex- 
plcatumest. 


«Sto quilibet fensifufüs parabolicus. A B.C, or- 
E tus ex. rotation (emiparabole cuiufcunquea 
cuiüsaxis AD, circabafim BD; quifit (e&usfe- 
mifigura GFH, equidiftanterbali BDs: & ad fz- 
guram genitricem erecta; annulo vero ex femipara« 
bolaad verticem, AFG; circa OD, fitcircumícrie 
prustubuscylindricus T GZ. Dico, dari rationem 
talis tubi, ad illum àánnulum. Nam., cum ex hypo- 
thefi, dentur AG, ^D, GC, GD, dabitur etiam 
ratio re&danguli A G C, ad quadratum. A D; nempe 
ratio arinillz circularis cx A G, circa B D, adcir- 
culàm A E CH; nemperatiotubi cylindiici T GZ, 
ad cylindrum. T C. Item , cum detur ex (chol. 3. 
propofit. t 5. lib. 3. ratio cylind.i. T C, ad totum. 
fegmentum ffi AFP C, & facile poflit probari ex 
hypothefi , dari rationem eiufdem cylindri T C , ad 
cylindrmum FQ; dabituretiam ratio cylindri T C, 
adannulum AF.GQP C. Quare exaquali , dabis 
tur ratio tubi cylindrici TG Z, ag annulum præ 
di&um." Quod &c. : 


SCHC- 


SCHOLIVM. 


Cumergo, genito folido EFH, ex reuolutione 
GEH, circa FG, atque ci circumfcripto cylindro, 
fithicad folidum,vt tubus ad annulum;dabitar ctiam 
Tatio przdi&i cylindri , ad annulum, 


PROPOSITIO XIII, 


Datis ü folem , quain antec. propofrt. datur in bafi femipara- 
bole genitricis, centrum grauitatis illius annuli 


F Nam; 
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NET: daturin OD, fegmenro bafi femipara 
bolæ ABD, centrum grauitatis totius feg- 
menti fui A FP C, ex propofit. 37. mifcell. Item 
datur in eadem O D, centrum grauitatis cylindri 
FQ. Ratioannuli AFG Q P C, adcylindrum eun- 
dem FQ, datur. Ergo ncc ighorabitur centrum 
grauitatisannuliia O D. 


SCHOLIV M. 


Sed cum ad inftar fuperiorum d:fcurrendo , con- 
(tet, folidum E FH , effe proportionaliter annalo- 
gum cum przdi&o annulo; nec etiam ignorabimus 
in FG, centrumgrauitatisfolidi EFH. 

Sed duabus propofitionibus antecedentibus ad- 
dendum eft, quod fi planum GFH, fit taliter du- 
&um , vtbifecet A D, ia G, dabitur in numeris ra- 
tiotibicylindrici T GZ, ed annulum przdi&um:& 
pariterin numeris dabiturratio, inqua OD, fece- 
turàcentrograuitatisannuli. Nam, quoniam. A G, 
GD, füntaquales, frintelligamus femiparabolam 
A FG, duplicariad partes FG, attinget punctum 
D. Sitergo vt in fequenti figura, in qua fercipara- 
bola quzcunque AB D, cuiusbafis B D, fit dupli- 
catà adpartes BD, vifit ABC, fguracorftinsex 
duabus femiparabolis ; hxc cum parallelogrammo 
E C, fibicircumfcripto, roterurcirca FC. Sequen- 
ti modo in parabola quadratica , qucm lector jn alijs 
imitabitur,cxprimemus in numeris rationem EDY, 

| ad 
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adannulum A BD VH G. Quoniam EG, cylin- 
drus , eftadtotumannulum A BCHG, ex corol.2. 
ptopofit. t t. lib. 2. vt 3. ad 2. nempe vt 60. ad 40, 
& ex fchol. 2. propofit. 14. eiufdemlib. eft cylindrus 
B V, ad annulum interiorem DBCHV vt 5; ad 
4; hempe vt 15, ad 12. Ergoreliquus tubus cylin- 
dricus ED Y, eritad reliquum anaulum exteriorem 
ABDVHG, vt 45, ad 28. In parabola cubica în- 
üeniet effe vt zi, ad 15, fcu 7, ad 5. In quadrato- 
Quadrasica ; vt 135, ad 104- Etficdifcurrendo, In 
Prædiĝis ergo etiam rationibus, erit cylindrus cir- 
cumfcriptus folido Z BX; ad ipfum. 

Centrum vero grauitatis fic inuenietur in parabo- 
la quadratica. Sit S, centrum grauitatis totius annu- 
li ABCHG; ergo ex fchol. propofit. 25, miícel. 

2. 


fic 
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ficfecabit FC, vt FS, fit ad S C, vtnumerus pa- 
rabola ternario auctus,ad numerum vnitate auctum; 
nempe vt-5-ad 3. nempe vt 15, ad 9. Pariterex pro- 
pofit. 18. lib. 4, fi N, fitcentrum grauitatis annuli 
interioris "D BC H V, ficfecabit FC, vt FN, fit 
ad N C, vrduplus numerusternario au&us ; ad du- 
plum numer.m vnitate audum;nermpe vt 7,ad 5, feu 
Vt 14« ad ro, Qualium ergo FC, erit 24; talium FS; 
erit 15; FN. 14; & NS; vnitas. Sifiat vtannulus 
exterior ABDVHG, ad annulum interiorem, 
DBCH V, fic reciprocé NS, ad S T, erit T, cen- 
trum grauitatis przdidi annuli exterioris. Ex corol. 
prim. propofit.4. lib.3. elicitur, annulum prxzdictum 
exteriorem , effe ad annulum interiorem vt 7, ad 3; 
ergoqualium.N.$, eft7. talium S T; erit 3. Sed qua- 
lium NS, eratvnitas; talium F C, erat 24, & F S, 
15: ergo fi omnia multiplicentur per 7; qualium., 
NS, erit 7, & ST, 5, talium F C, erit 168; & FS, 
105. Ergo ralium: F T, erit 198, & reliqua T C, 60. 
Ergo T, centrum grauitatis prediai annuli exte- 
xioris , fic diuidit F C, in, T, vc FT, fit ad T C, vt 
108, ad 60; nempevt 9, ad 5. Sicergo inueniemus 
centra grauitatis in F C ; talium annulorum exterio- 
Ium; cum quibus, exiftentibus proportionaliter ana- 
logis folidis Z B X, etiam ipforum centra grauitatis 
fecabunt B D, in eadem ratione. 


Pars Prima. 


" PROPOSITIO XIV. 
Si femicyclois primaria cum fibi circumféripto parallelogram- 
E Buant circa parallelam bafi ab ipfa distantem fem 
cundum quantitatem axis eiufdem . Tubus cylindricus ex 
parallelogrammo , erit ad aunulum ex femicycloide , evt 
24, ad 17. 


Sto femicyclois primaria A BD cum fibi cir- 
E cumfcripto paralllogrammo E D; quz vo- 
luanturcirca FC, parallelam B D; bafi femicyclo£- 
dis »ficque ab ipfa diffitam, vt AD, axis, & D E , 
fint equales. Dicotubum cylindricum E D Y, eiie 


adannulun ABD VH G, vt 24; ad 17. Nam in- 
telliga- 
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telligamus ABC, effe figuram conftantem ex dua- 
bus femicycloidibus fic difpofitis, vt BD, bafes 
cuadant communisaxis ; & intelligamus totam figu- 
ram A BC, cum fibi circumfcripto pafallelogrammo 
EC, circumagicirca FC. Ergo ex coroll. 4. prop. 
11 lib. 2. cylindrus totus EG, erit ad totum anni- 
lum ABC HG, vt 4. ad 3, feu vt 32.ad 24. Sed ex 
propofic. 28, lib. 3. eftcylindrus B V, adannulum 
interiorem DBCH V, vt 8. ad 7. Ergo reliquus 
tubus cylindricus E D Y, erit ad reliquum annulum 
exteriorem ABD VH G; vt 24- ad iy, Quod &c. 


S C-H-O-L- I- V. M. 


Siergo annulus ABCHG, fecetur femifigura 
DBX, tranfeunte per D B, & ad guramgenitri. 
cemeredia,que roteturcirca D B. Cylihdrüs circum- 
fcriptusfolido. ZBX, eritad ipfum vt 24.ad.17. 


PROPOSITIO XV. 


Si quilibet ex infinitis couicis circa diametrum y fecetur ad 
modum conoideoruma parabolicorum fecun. propofit, plane 
equidiffanter liatnetro , Qj ad frouramgenitricem ereto, 
xz autulo ill fitciremnfcriptus tubuscylindiius ; expo- 
naturgune portio trilizei parabolici quadratici, cuins diame- 
ter equalis diametro conici, €> cHiusexponens: [ct duplus 
exponentis conici, CH portio bac fit reft Fa àtototrilineoli- 


nea dianieiro parallela , cs» equali diametro annuli, cui 
eriam. 
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t vetjamportioni fit circumferiptum parallelgrammum. Ta. 


Discy[imdricus ctrcumleriptus annulo, erit ad ipfum, eot 
refZ angulum circumferiptum portions , ad ipfam , tam fè- 
^ «eundum totum guam fecundum partes proportionales , 


Vid'intelligamus per infinitos conicos parabo- 
licos circa diametrum , explicauimus defin. s, 


Jib... Efto igitur conicus quilibe* parabolicus ABC, 


€uius diameter. B D, & fit fe&usfemifigura EG V, 
&quidiftanter diametro B D, &ad AB D, figuram 
genitricem conici erecta; annulo vero orto ex reao- 
lutione fegmenti AGE, circa BD, intelligamus 
circumfcriptum tubum cylindricum 1 EH: fuppo- 
Damus pariter. D.B C, nobisreprafentare etiam tri- 
lineum , cuius diameter fit D B , & cuius exponens 
fit duplus exponentis conici, quod fit fe&um k L, pa- 
rallela BD, & equali M D, diametro annuli ex 
AGE; portioni veró LkC, intelligamus circum- 
fcriptum parallelogrammum LH. Dicotubumcy- 


lindiicnm 1 EH , effeadannulumex AG E, circa 


B D, vrparallelogrammum .L H, ad portionem tri- 
inei Lk C, & hoctam fecundum torum, quam fe- 
cundum partes proportionales. Accipiatur in MD, 
arbitrari pinum N, perquod in folidis tranfeat 
planum ONP, fecansipfa vt in fchemate, paralle- 
lum A EgCV, incrilineovero D BC, & in paralle- 


logramnio ducatur N P, parallela DC. Quoniam 


ex natura infinitorum trilineorum explicata initio 


pim,lib.eftinconico, A D, ad GM, ut pate- 
as 
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-Ras D B, eiufdem gradus cónici ; ad fimilem pote- 
ftatem B M; ergo & vt quadratum “A D, ad gua- 
dratum G M; fic poteftas D B, daplicata potefta- 
tis conici ; ad fimilem poteftatem B M. Sed quo- 
niamtrilineum D B C, fupponirur g: adusduplica- 
ci potcftatis conici, eftinipfo DC, ad MK, vtdi- 
&a poteftas D B, ad dictam pot-ftlatem BM. Ergo 
& vt quadratum A D, in conico , ad quadratum- 
GM, feu ED; ficintrilineo, DC, ad^ MK, feu 
D L. Ergo per conuerfionem rationis, & conuerten- 
do; vt inconico, redangulum A E C; ad qaadra- 
tum AD, ficintrilineo, L C, ad D C« Eodeii mo- 
do probabitur , effequadratum A D, ad quadratum 
QN, vt DC, ad NT, & quadratum A D; adre- 
&angulum QR T, vt DC, ad ST. Ergoexzqua- 
li , erit re&angulum A E C, nempe re&angulum 
OR P, adre&angulum QR T, nempe armilla cit- 
cularisex OR , circa BD, adarmillam circularem 
ex QR, circa B D, vt LC, feu SP, ad ST. Sed 
pan&um N, fumptum fuitarbitrarié ; ergo vt vnum 
ad vnem fic omniaadomnia. Ergo & vt omnes at- 
"mille circulares bafibus parallele tubi cylindrici 
I EH, adomnesarmillascirculares, itidem bafi pa- 
rallelas, annuliex AG E, circa BD, fic omnesli- 
nez parallelogrammi LH, parallele LC, adom- 
nes lineas portionis L k C, parallelas L C; nempe 
yt tubus cylindricas, ad annulum, fic parallelogram- 
mum ad portionem. Quod vero probatum fuit de 
totis, expertus geometra agnofcet, probari poffe pa- 
ri pat- 


| 20 Paa Pama) 45 
zi paffu de partibus proportionalibus, Quare pater 
Propofitum. 


SCHOLIVMI 


Przfens propofitio etiam poteft probari modo 
rchimedeo, vtclare patet. Sed adnotetur ; quod 
Cim faerit in coroll. propofit. 1 5. lib. prim. affignata 
Tatio parallelogrammi LH, ad portionem LkC, 
Cüiuf:unque trilinei parabolici  confequenter habe- 
Imus rationem tubi cylindrici IEH, ad annulum 
*X AGE, in quocunque conico parabolico , circa 
BD. Paritercum facile ad modum füperiorumin- 


hotefcat,annulumex AGE, & portionem ari 
G ele 
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efle quantitates proportionaliter analogas ; tam in 
magnitudine, quam in grauitate ; tam fecundum to- 
tum, quam fecundua partes proportionales; patebit 
etiam , eodem paĝo fecari KL , àcentro zquilibrij 
fcgmenti LK C, ac MD, à centrograuitatis præ- 
didiannuli. Sed cum ex di&isaliquando à nobis, vt 
ftatim patebit , habeamus faciliter centra equilibrij 
in kL, cuiufcunque fegmenti LkC; habebimus 
etiam faciliterin MD, centrum grauitatis omnium 
przdidorumannulorum., - 

Quod vero teneamus centra zquilibrij in kL, 
omnium fegmentorum LKkC, trilineorum parabo- 
licorum, fic fiet manifeftum. Expropofit. 14. lib.3. 
habemusinbafi HC, feuin K L, centrum æquili- 
brij mineris portionis KHC, parabolæ. Item in 
cadem KL, tenemus centrum zquilibrij parallelo- 
grammi LH. Ratio autem portionis KHC, ad 
fegmentum LkC, facile elicietur ex propofit. 15. 
lib. r. Quarenec ignorabiturin kL, centrum aqui- 
librijfegmenti LkC. 


S.CHELI-O LIN M.LDE 


Nunc, fupponamus ex femifigura EG V, cir- 
cumaétacirca GE, genitum folidum FGV, ipfi- 
que circumícriptum effe cylindrum , Cum hic (it ad 
iplum , ex fzpe (pius repetitis , vt tubus cylindricus 
JE H, adannulum ex AGE 3 circa MD ; habebi- 
mus ctiam rationem pradi&i cylindri, ad omnia præ- 

l dicta 
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eA 
pm 


di&afolida FG V. Item habebimus in. GE, cen- 
E grauitatis omnium pradi&orum folidorum.. 


SCHOTI V M III. 


Sed rationem tubi IEĦ, ad annulum AGE 

C, poffumus alio modo , ex aliàs à nobis prolatis, 
aliter indagare . Nam ex hypothefi , cum dentur 
AE, ED, EC, dabitur etiam ratio redanguli 
AEC, ad quadrata AD, ED. Dabitur ergo e- 
uam ratio armilla circularis A EC , tam ad circu- 
am, cuius femidiametet AD, quam ad circulum 


"uius femidiamter ED: quare dabitur ctiam ratio 
yy" 2 tubi 


da c 
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tubicylindrici I EH, tamad totum cylindrum IC; 
quamad cylindrum GL. Item ex fchol. 4. propo- 
fit. 14. lib. 2. habemus rationem cylindri 1C, ad 
Ícgmentum conicum AGK C. Sed & eiufdem cy- 
lindri 1C; ad cylindrūm GL. Quare & eiufdem 
cylindri 1C, ad annulum AGELK C. Ergo cx 
equali ; tenebimus rationem vniuerfüliter tubi 
IEH, adannuluum AGELKC, 

Item alio modo eliciemus centra gravitatis ins 
MD, annulorum AGELK C. Nam ex fchol.pro- 
pofit.18, lib.4.in MD, habemus centrum grauita- 
tis cuinfcunque frufti conici AG K C. Pariter in 
eadem M D, habemus centrum grauitatis cylindri 
GL. Ratio annuli AGELKC, ad cylindrum., 
GL, ex ftatim fupradi&is , minime ignoratur. 
Haud ergoignorabiturin MD, centrumgrauita- 
tis przdictiannuli. 

Sed hxc omnia funt generalia, Particularius ve- 
rosli ABC, fit primus conicus, nempe conus, pa- 
tet ex prim. conic. propofit. 12, E G V, effe femi- 
hyperbolam; & confequenter FGV, effe conoides 
hyperbolicum .. Conoides ergohyperbolicum, erit 
proporticnjliter analogum , tam cum annulo 
AGELKC, quamcum fegmento trilinei paraboli- 
ciquadratici Lk C. Aliquaergo, ex diáis, parti- 
culariuscolligemus, Sed cum diuerfo modo ab affi- 
gnatis in propofit. 5.7. & 11. mifcel. poffimus pro- 
bare rationem cylindri circumfcripti conoidi : per 

Oll- 


` dratum CF, ad qua- 


* xw um 
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bolico,ad ipfum, ideo premiffa propofitione fequen- 
ti etiam hunc adnotabimus. 


PROPOSITIO XVI 


Si triligeum parabolicum quadraticóm AP ^, fetu li- 
nea DE, diametró C Ay pal«ilcis, qua jic fit produ- 
Baad G, «ut. GD, fit dupla C B, exce[fis diametri 
(A, fupra- D E, €? ducatur robilibet HK, parallela 
EB. Erit EB, ad HKR tvt rectangulum GED; 
ad rectangulum GHD. 


Roducatur H k, vf- 

que ad Le Quo- 
hiam ex natura parabo- 
læ explicata initio libr. 
pri. eft AB , ad FD, 
u A E, vt quadratum 
AC, ad quadrarum., 
CF; ergo & per con- 
Uerfionem rationis , & 
Conuertendo, erit EB; 
ad BA, vtcxceffus qua- 
rati CA, füpra qua- 


- k : 
ik CN 


UA Etc E 
» 


dratum CA. Pariter, 


quoniam vt AB, ad | | 


k; fic quadratum 
AC, ad quadratum. A E 
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€L; ergo & vt AB, ad Hk, differéntiam.; 
Lk, & FD, fic erit quadratum AC, ad diffe- 
rentiam quadratorum LC, CF. Quare ex zqua- 
li , vt EB, ad Hk, fic differentia quadrato- 
rum AC, CF, addifferentiam quadratorum. L C, 
CF. Porró differentia quadratorum AC, FC, funt 
duo redangula CF A, cum quadrato. FA; nempe 
(fada MF, dupla FC) rectangulum. M FA, cum 
quadrato FA; nempereGangulum M AF; nempe 
rectangulum. GE D: pariter eodem modo patebit, 
differentiamquadratorum. L C, C E, effe re&angu- 
lum MLF; nemperedangulum GH D. Ergo & 
vt EB, ad HK, fic re&angulüim GED , ad re- 
&angulum GH D. Qu uoderat oftendendum. 


PROPOSITIO XVII. 


Cyludrus circumfcriptus conoidi byperbolico est ad ipfum 
"vt compofitaex axi, fèw diametro , &J ex latere tranf- 
serfo conoidis , ad dimidium lateris tranfuer fi, unacum 
tertia parte axis , feu diametri à 


bz conoides hyperbolicum ABC, cum fibi 
circumfcriptocylindro EC, fitque FB, latas 
tranfüerfium, BD, diametér. Affero EC, cylin- 
drum, cffead conoides ABC, vt FD, ad dimi- 
diam, F B, cumtertia parte BD. Exponaturrecta 
linea M A, in anteced. fig. equalis FD, fequ. & 
exip(a auferatur AF, equalis D B, &fe&a MF, bi- 
fariam 


A D 


fariam in C, intelligatur parallelogrammum A N, 
atque in eo femiparabola quadratica BCN, cuius 
Vertex C , diameter CN, femiba(íis N B; per pun- 
Cum F, ducatur F DO, parallela A B, & per pun- 
€um D, D E, parallela CA . Tunc accepto vbili- 
tt puncto H, in diametro conoidis, ducatur per ip- 
fum planum GL, A C, parallelum ; factaque inan- 
teced, fig. DH, equali BH, in hac ; ducatur HkP, 
Parallela E B; ED, vero producatur vt G D, fiat 
upla CF, ac proinde equalis diametro tron 
FB, conoidis. F D; ergo in conoide , tam i o 
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totum , quam fecundum omnes partes , fecundum 
quas fc&a füpponitur , zquatur G E, in parabola, 
& fingulis fuis partibus, vt in fchematibus. Tunc; 
quoniam ex propofit. anteced, eft in trilineo, EB, 
feu PH, ad Hk, vt reĝangulum GED, ad re- 
&angulum GHD, & patiterex prim. conic. propo- 
fit. 2 1. efLtinconoide, vtre&angulum F D B; adre- 
&angulum FHB, fic quadratum A D, feu GH, ad 
quadratum HR;ergo & vt PH, ad H k, in trilineo, 
fic quadratum GH, ad quadratum HR, in conoide; 
nempe fic circulus GL, ad circulum RO. Cum ve- 
ropun&a H, in ambabus figuris fupponantur acce- 
pta fecundum arbitrium , re&e concludere poteri- 
mus , effe omnes lineas parallelogrammi E O, paral- 
lelas EB, ad omnes lineas fegmenti trilinei E D B, 
itidem parallelas E B, vtomnescirculi cylindri EC, 
AC, paralleli, ad omnes circulos conoidis. AB C, 
eidem A C, parallelos. Nempe fic effe EO, paral- 
lelogrammum , ad ED B, vt EC, cylindrus ad 
A BC, conoides. Scd ex calce fchol. propofit. i 5. 
lib. primi, parallelogrammum EO, eft ad EDB, 
vt G E, ad dimidiam G D; cum tertia parte E D, ve 
attente confidcranti nullo negotio patebit. Ergo & 
EC, cylindrus,; erit ad ABC; conoides, vt FD, 
ad dimidiam F B, cumtertia parte D B. Quod &c. 


SCHPOT.T VINE T. 


Ex progretfu ergo demonftrationis patet, proba- 
tum 


Pars Prima. 
tum cylindrum E C, ef- 
fe ad conoides ABC, 
vt EO, parallelogram- 
mum , åd fegmentum 
trilinei ED B. Exper- 
tus autem geometra 2- 
gnofcet , facilius dicto 
probari poffe , hoc ve- 
rificari non modo. fe- 
cundum totum fede- 
tiam fecundum partes 
proportionales : & pa- 
riter per conuerfionem 
rationis, effe EC, cy- 


lindrum , ad exceffum 


ipfius fupra conoides; 

vt parallelogrammum., 

E O, ad DBO, pertio- 

hem minorem parabelz. Facile etiam difcurrendo;vt 

fepe (pius nos fecimus, eliciet,conoides ABC, & 

fegmentum trilinei ED B. item exceffum EC, fupra 

conoides, & DBO, portionem minorem parabo- 

læ quadraticz,, cffe quitifitátes proportionaliter ana- 

logas, tam in magnitude; quamin grauitate, tam 

fecundum totum, qiiani fecundum partes. Exhis, & 

tx alibi à nobis dictis , poterit lector quamplurima 

colligere. | 
Colliget ergo primo, ceaum zquilibri; in DE, 


feementi trilinei quadratici E D B, vel fic fecare 
H duo- 
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duodecimam partem DE, ordinequartamab E, vt 
pais propinquior- E , fit ad partein aliam; vt dimi» 
dia G D, ad tertiam partem. D E, ficuti ex própo- 
fit. 1 3. mifcel.fecatur duodecima pars D B, diame- 
tri conoidis hyperbolici ab eius centro grauitatis. 
Vel fic fecari quartam partem. DE, ordine fecun- 
damab E, vtpats propinquior E, fit.ad aliam, vt 
fexta pars G D, adtertiam partem GE; veluti fe- 
catur quarta pars. BD , diametri conoidis ex propo- 
fit. 14. mifcel. Vel tandem y fic diuidere DE, vt 
parsterminataad D; fitad reliquam, vt. GD, cum 
fubfefquitertia ED, ad dimidiam GD; cum quai 
ta parte DE, vt hauritur ex propofit, 44. eiufdem 
mifcel. 

Ex propofit. 1 5. eiufdem mifcel. in qua affigaatur 
ratio cylindri GC, ad fegmentum conoidis AR OC, 
colliget rationem parallelogrammi EP, ad fegmen- 
tum EHKB; nempe colliget effe vt rectangulum 
GED, adredangulum G E, DH, vna cum rectan- 
gulo fub compofitaex dimidia G D, & ex tertia par- 
te EH, & fub di&a tertia parte EH. 

Ex propofit. 17. mifcel.colliget centrum æquili- 
brijin H E, fegmenti EHKB. 

Scd cum , vt paulo fupradictum fuit, fit exceflus 
cylindrii EC , fupra conoides'hyperbolicum , pro* 
portionaliteranaloguscum. D BO, portione mino* 
ri parabole quadratica , & in lib. 3. propofit. 14. & 
in fchol. propofit. 48. mifecl.fit a(fignatum in OB» 
centrum &mquilibrij-portionis DBO, erit.confe' 

quen- 
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quenter affignatum in 
BD, centrum grauis — 4, 
tatis exceffüs cylindri 

C, fupra conoides . 

tergo in citat. fchol. 
Propofit.48. mifcel.po- 
teft confpici , cen- 
trum zquilibrij portio- 
his DBO, in BO, 
fic ipfam diuidit , vt 
pars terminata ad B, fit 
ad reliquam , vt dupla 
NO, cum dupla. N B, 
& cum dimidia OB, | 


ad N O, cun NB, & 

cum dimidia O B; col. 

liget ergo lector, etiam A 

In-predido exceffu, 

Centrum eius grauitatis fic diuidere B D, vt pars 
terminataad D, fitad partem terminatam ad B. vt 
FB, (qualis dupla N O) vna cum F D, cum DB 
Cxqualibus dupla N B) & cum dimidia D B (cqua- 
li dimidi e OB) ad dimidiam F B (qualem NO) 
Vaa cum compofita ex dimidia FB, & ex BD (que 
funt equales N B) & cum dimidia D B. Sed FB, 
Vna cum E D, cum DB, & cuu dimidia D B, fa- 
ciunt duplam F D, cum dimidia D B: pariter dimi- 
dia FB, cum dimidia FB, cum BD, & cum dimi- 


dia D B, faciunt F D, cum dimidia D B. Ergo cen- 
2 trum 
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trumgrauitatis exceffus E C, fupra conoides, fic di- 
uidit D B , vt parsterminataad D, fitad reliquam; 
vt dupla F D, cum dimidia B D; ad ED , cum di- 
midia DB. Sed cum fupra , & aliàs , fit a(Tignata 
ctiam ratio E C, cylindri , ad conoides , & confe- 
quenter diuidendo;exceffus cylindri fupra conoides; 
adipfum conoides: patet, potle etiam alio modo, ha- 
beri centrum grauitatis conoidis predia. 


SCHOLIVM IL 


Conoides ergo hyperbolicum A B C, eft propor- 
tionaliteranalogum cum fegmento E D B; ficuti pa- 
riter,exceffus cylindri E C, fupra conoides , eft pro- 
portionaliter analogus cum portione minori parabo- 
læ DBO. Ergoconoides,& exceffus cylindri fupra 
ipfum, erunt magnitudines proportionaliter analo- 
gæ cum illis magnitudinibus, cum quibus erunt ma- 
gnitudincs proportionaliter analoge E DB, feg- 
mentum trilinci, & DBO, portio minor parabo- 
læ. In primis verò , portio minor DEO, probata 
fuit proportionaliteranaloga in fchol.pri.propofir.8. 
lib. 4. cum portione fphæræ, & fphzroidis , quorum 
femidiametri N B, axis vero talium portionum, fint 
BO. Cum his ergo portionibus fphzrz , & fphzroi- 
dis , erit proportionaliter analogus exceffus cylindri 
EC, fupra conoides. Sicuti etiam conoides , erit 
proportionaliter analogum cum exceff cylindrorum 


circumfcriptorum portionibus;fupra ipfas. 
De- 


Pars Prima. 


Deindein fchol. 3. propofit.2 6. miícel. portio pa- 


rabole quadraticæ D B O, cuius vicein er 


ant. 
ius 
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illius propofit. accipiemus portionem AR I, para- 
bolzquadratice A OC, cuius bafis A C, fit qua- 
lisduplz NB, bafi parabole cuius DBO, portio 
fupradi&ta fupponitur portio, probata fuit propor- 
tionaliter analoga cum fegmento annuli ex portione 
AHI, hyperbolz ABC, reuoluta circa kM, fe- 
cundam coniugatam diametrum : ficuti pariter por- 
tioni parabolz AIR, circumfcripto parallelogram- 
mo , exceflus huius fupra portionem eft proportio- 
naliter analogus cum exccflu tubi cylindrici ex paral- 
lelogrammo AH, fupra fegmentum annuli ex por- 
tione A HI, reuolutisambobuscirca kM. Excef- 
fus ergo füpiadidus cylindri EC, fupra conoides 
hyperbolicum ABC, erit proportionaliter analo- 
gus cum annulocx AHTI, circa fecundam coniuga- 
tam diametrum KM. Pariterque conoides hyper- 
bolicum ABC; erit proportionaliter analogum 
cum exceflu predicto tubi cylindrici ex parallelo- 
grammo AH, circa kM, fupra pradi&um feg- 
mentunyannuliex portione A HI. 

Pariter fi in fchem. feq. propofit. 45. mifcel, acci- 
piamus vice. DBO , portionis parabolæ fuperioris» 
portionem. AGF, cum hzc fuerit probata in di&a 
propofit. f: hol. 2. proportionaliter analoga cum fo- 
lido ex portione R B T, reuoluta circa B V (fup- 
ponendo ABC, cff: portionem fphæræ, vel fphz- 
roidis, ABC, etfe conum, & BD, axim portio- 
nis) dummodo BV, & AF, fint equales. Ergo 
etiam exccflus cylindri fuperioris E C, fupra conoi- 

des 


D 


des hyperbolicum ABC, erit proportionaliter 
analogus cum predido exceffu portionis RBY, 
fphæræ, vel fphzroidis, fupraconum TBX. Quod 
ex diis ibidem, verificatur etiam de exceffu feg- 
menti AF GC, fupra fruftum conicum AHIC, 
dummodo tamen fupponamus, BV, DE, axes 
taliumfolidorum , & AF, bafim portionis AGF, 
quales cffe in figura fuperiori BD, axi conoidis 
hypeibolici. 

Tandem, fi in fchemate propofit. s. füpponamus 
ABCD, effe fphzram, vel fpharoides ; femiaxis 
Vero BE, fit maior axi BD, conoidis fuperioris 
hyperbolici , cnius etiam fit maior ER, faáisau- 
tem, ac fuppofitisij(dem , qua in diéta propofit. 5- 
fupponamus GN, vel RM, &qualem. BD, axi 
conoidis. Ex fchol. 2. di&z propofit. fciemus; Co- 
noides hyperbolicum AB C, effe progisinalioer 

analo- 
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analogum cum annulo ex portione , feu fegmento 
N GQ, reuolutocirca BE. 


PROPOSITIO XVIII. 


Si quodlibet ex infinitis trilineis , cum fibi circumferipto pa- 
rallelogrammo , rvoluatur circa paralielam fuo axi , ab 
ipfo difsitam fecundum quantitatem bafis trilinei. Da- 
bitur ratio tubi cylindrics ex parallelogrammo,ad annulum 


ex trilizeo. 


Vpponamus AB D, in fchemate fequenti no- 

bis reprxfentare quodlibet ex infinitis trilineis 
parabolicis , cuius axis B D; & ipficircumfcriptum 
effe parallelogrammum ED, quod cum trilincoin- 
telligamus circumagi circa FC, parallelam BD, 
ac fic ab ipfa diftantem, vt A D, DC, fint zqua- 
lés. Dico, darirationemtubicylindrici E D Y, ad 
annulum A DBVH G. Nam;trilineo A B D, in- 
telle&o duplicar ad partes BD, axis, vt fit ABC, 
ac ABC, cum parallelogrammo EC, reuoluto cir- 
ca FC; cylindri EG, adannulum ABCHG, af- 
fiønata fuit ratio in coroll. s. prop. T1. lib. z. Pari- 
ter cx propofit. !4, lib. 2. habebimus rationem cy- 
liodri BV , ad annulum interiorem DBCH V ; 
quia cum ibidem affigaata fucrit Rès cylindri P C, 
ad omnes femifüfosparabolicos BCH, pe^conuer- 
fionem rationis, affignata quoque'erit ratio eiufdem 


cylindri PV ; adannulum DPCHYV; ex trilinéo 
DBE. 
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DBC. Ergohabebimus etiam rationem reliqui tu- 
bicylindria EDY, adannulum exteriorem ABD 


YHG. Quod&c. 
SCHOLIV M. 


Sed hxc ratio exprimibilis eft numero , quia om- 
Des przdicta rationes numero, 1n pracitatis locis, 


H X 


— ——À 


ai; 
/ à 


txprefiæfuerunt, E.g. intrilineo parabole quadrati- 
€, in coroll.s. propofit.1 t.lib.2.cylindrus E G; eft 
adannglum A B'CHG, vt 3. ad 1. nempe vt 6o. 
ad 29.Cylindrus B V , quia eft ad femifufum para- 

olicum quadraticumex fchol.prim.propofit.1 4.lib. 


1-vt r5;ad:8.eftad annulumintériorem DBCHV, 
3 vt 


t. 
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vt i5. 4d 7. Ergoreliquustubus cylindricus ED Y, 
eritad reliquum annulum exteriorem ABDVH G, 
vt 45. ad 13. Sic venabimur rationes ceterorum ta- 
borum cylindricorum , ad reliquos annulos exte- 
riores. | 

Sed per BD, ducta femifigura DBX, ad trili- 
neum AB D, erecta, reuolutaqueipfacirca BD, 
folido ZB X, ex ipfagenito intelligatur circumfcri- 
ptus cylindrus. Ex tot vicibus replicata doctrina, ha- 
bebimusrationem talis cylindri , ad folidum ZB X . 
Quzetiam in omnibus folidis fic genitis erit nume- 
ro exprimibilis , & in folido trilinei quadratici , erit 
vt 45. ad 153. &c. 


PROPOSITIO XIX. 


Si folida anteced. propo[it. fecemtur plano bafi parallelo . Daa 
bitur ratio tubi cylindrici , ad fegmeutum annuli ad bae 
fin , quod comprehendit . 


Ed folida predica, fecentur plano KR, paralle- 
S loplano AZGX. Dico, nos poffe affignare 
rationem tubi cylindrici K DR , ad fegmentum an- 
nèli exterioris AL ID V PQG, quod comprehen- 
dit. Nam in corol. 12. propofit. 11. lib.2.aflignatur 
ratio totiuscylindri k G, ad totum annulum A LM 
CO QG, extototrapezio A L MC, reuoluto circa 
FC: Itemin fchol. propofit.13. lib.3. affignatur ra- 
tio cylindri interioris 1 V , ad annulum interiorem 

DI- 


Pari Primaz 


DIMCOPV . Ergo non ignorabitur ratio tubi 
cylindrici k DR, ad reliquum fegmentum annularé 
SXterius ALIDVPQG. Quarc &c. 


SCHOLIV M. 


Sed in figura fuperius dita DBX, duda DX, pa- 
rallela. D X, ac folido orto ex fegnento D I X, re- 
Uoluto circa ID, circumfcripto cylindro; cum hic 

tex fuperioribus diis, ad illud folidum, vt ante- 
di&us tubus cylindricus- ad fuperius distum feg- 
mentum annulare exterius; ergo dabitur ctiam ratio 
didi cylindri, ad folidumex D IX X, reuoluto; vt 
Sume. — — j 
] ] 3  PRO- 
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PROPOSITIO XX. 


Si quodlibet trineum parabolicum «voluatur evt 1m propo- 
fft. 8. Habebimus in axe annuli geniti eius centrom gra- 
nitatis , 


Am, füpponentes eadem , qua in di&a propo- 
fit. 18. habemusin F C , centrum grauitatis 
totius annuli A BCH G; orti ex reuolutione ABC, 
duplicati trilinei circa FC ex fchol. propofit. 2 9. 
mifcell. Pariter ex fchol. propofit. 31. eiuídem mi- 
fcell. habemus ineadem F.C, centrum grauitatis an- 
nuliinterioris DBC HV. Rationem annuli exte- 
riorisex A B D, adannulumintrerioremex D B C, 
facile eliciemus ex fehol:ptopofic. 8. libis. Ergo ha- 
bebimus etiamin: PC, centrum grauitatis reliqui 
annuliexterioris ABD VH OG, “Quod &c. 


SCHOLIV M. 


Sed cupimüs lectorem adaertete ; ex alibià nobis 
traditis, fibilicereüiimero exprimere, in qua ratio- 
ne fecetur^F C, à centro grauitatis talis annuli ex- 
teriori$. -Nósau'em exemplificabimusin annulo ex 
trilin-o párábolico quadratico: In quo ex fchol.cit- 
propofit, 29. mifeell: pagina (03. F C, fecaturín S; 
à centro graaicatistociusannuli A BCH OG, vc FS» 
fitad S C, vt numerus trilinei vnitate au&us;ad vhi- 

tatem 
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tatem; nempe vt 3.ad t. feu vt 2 1. àd7. [tem ex fchol. 
propofit, 3 1-eiufdem mifcell.ia calce; eadem FC, 
fic fecatu in N, à ceütro grauitatis annuli interioris 
DBCH.V, vt EN;ficad. N C, vt 26, cum duobis 
tertijs, ad 10. cum duobustertijs ; nempe vt 5. adz. 
(quod ramen loco fupra citato non fuit canc tempo- 
is animaduerfum) nempe vt 2o ad 8. Qualium er- 
Botota FC, eft 23. talium FS, eft 24; FN, 20; & 
NS, vnitas. Et qualium NS, erit 13. talium tota 
"C, erit 564; FS, erit 273. Quoniam vero S, 

Upponitur centrum grauitatis totius annuli, ABC 
G,& N,annuliinterioris DB. CHYV , fifiat vt 
annulus exterior A BD V H G, ad annulum inte- 
tiorem DBCHYV, ficreciprocé. NS, ad $T, pa- 
ter T, effe centrum grauitatis annuli prædi&ĝi exte- 
"Otis. Sedanünulusexterior , eft ad annulum iate- 
lorem vt eliciturex fchol. propofit. 8. lib. 3. vt 15: 
ad 7. ergoquarum.NSS, eft. i3. talium S T, erit 7. 
Sedzalium FS, erat 273. Ergo talium F T, erit 280. 
uni vero etiàám talium tota. OF ; eflet 354 ; talium 
Ieliq.a T C, erit 84; T, ergo, centrum grauitatisan- 
Duli pro diari exterioris, fic fecabit F.C, in T, vt 
ll! (tad T C. vt; 280-ad 34. nempe diuidendo 
Omnia per.4» vt 70.ad a1. 
Patet ergo ex dictis , etiam qualiter fit inuenien- 
umin- B D; centrum grauitatis {olidi Z BX. 
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PROPOSITIO XXI. 


Si quilibet annulus přopofit. anteced. fecetur plano bafi paral- 
lelo. In axe annuli babebimus centrum grauitatis fe men- 
ti annularis ad bafim . 


Olidaantec. propofit.fecentur plano k R;paral- 
lelo AZGX, Dico, in NC, dari centrum 
grauitatis fegmenti annularis exteriorisex A LID, 
Namlicetnullibi à nobisfuerit afignatum in N C; 
centrum grauitatis totius fegmenti annularis A LM 
COQG, tamen hoc facile poteft elici ex à nobis 
dicis. Etenim ; ex diis in principio fchol. propo» 
fit. 29. mifcel. vniüerfaliter ; colligitur centrum gra- 
uitatis talis folidi ficfecare NC , vc fecatur ED, 3 
centro grauitatis figure AL MC. Sedfigure AL 
MC, docuimus inuenire centrum grauitatis in pro- 
pófit. 1 2. lib. 3-Etenim, cum ibidem traditum fit re- 
perirein diametro I D, centrum zquilibrij cuiufcun- 
que infinitorüm trapeziorum  affignatus pariter erit 
modus indagandiin I D, centrum grauitatis dupli- 
cati trapezij , nempe figure A L M C; & confequen- 
ter habebimusin N C, centruni grauitatis totius an< 
nuli ALM COQG. Pariter; licet nullibi affigna- 
tum fueritcentrum grauitatis in N C, fegmentian- 
nularis interioris DIM C OP V, tamen poffumus 
hocelicereexalibi à nobis dicis. Nam , iam patet 
haberi in: NC, centrum grauitatis totius cylindri 
ES lV. 
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IV, Pariter expropofit. 37. mifcel. habemus in eaz 
dem NC, centrum grauitatis portionis fufi parabo- 
lici M CO; ortz ex reuolutione minoris portionis 
parabola MCN , circa bafim NC. Cum vero 
ex fchol. propofit. 13. lib. 3. teneamus etiam. ra- 
tionem cyliadri IV , ad fegmentum annulare inte- 
tius DIMCOPV; habebimus etiam diuidendo, 
rationem talis fegmenti , ad portionem fui MCO. 
His tribus datis, patet dari quoque in N C, centrum 
Btauitatis predicti fegmenti annularis DIMCOPV. 
Cum ergoteneamusin N C, tam centrum grauita- 
tis totius fcgmenti annularis , quam fecgmenti annu- 
laris interioris ; fi habebimus etiam rationem feg- 
mentiannularis exterioris , ad fegmentum annulare 
interius , patet nos etiam pofle haberein N C, cen- 
trum grauitatis fegmenti annularis exterioris. Sed 
ratiointer hec fegmentaannularia, facileelicitur ex 
codem fchol. propofit. 1 5. lib. 3. fupra citat. Ergoin 
NC, poffumus habere centrum grauitatis fegmenti 
Werioris ALID VP QG. Quod &c. 7 


SCHOLIV M. 


Ex fpe fzpius repetitis, patetetiam nos habere 
n 1D, centrum grauitatis fegmenti {olidi ex DI¥X, 
tuolutacirca 1D. 


PRO: 
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PROPOSITIO/XXII- 


$ "quodlibet ex infinit s trilinets , cum fibi tircumferipto pá 
rallelogrammo votetur circa parallelam fua bafi, abipfà 
difsitaya fecundum quantitatem axis trilmei. "Dabitur 
ratio tubi cylindrici ex parallelogrammo , ad annulum ex 
1yilueo . 


Y^ Sto ABD, quodlibet ex infinitis trilineis pt 
F řábolicis, cuius bafis BD; axis AD, & ei 
circumfcriptum parallelogrammum fit ED, quod 
intelligamus rotari cum trilineo: circa FC; paralle- 
Jam bafi BD; ficqueab ipfa diftautem, vt AD,DC; 
fit equales. - Dico, dari rationem tubi cylindrici 
ED Y, adannulumex ABD, circa FC. Nardu- 
plicato trilineo ad partes B D; factifque ijfdem, vt 
in propofit. 18. dabitur ratio totius cylindri EG; 
adtotiüm annulum ABCHTG, ex coroll. 6. propô- 
fit. 1 1. lib. 2. Pariterex prim. part.propofit.13. Kb 
datur per conuerfionem rationis, ratio cylindri B V; 
ad annulum interiorem DB CHV ` Ergo dabitur 
quoque 1atio tubi cylindrici E D Y, adannulrá ex- 
teriorem. Quoderatoftendendum. 


SCHOLIS« Nf 


Hzc quoque ratio dabitur in numeris ; quia ratio” 
ncs fuperiores numero dantur. Etinannuloex trili- 
s neo 


neo parabolico quadratico  ipfamficaffignabimus « 
Ex coroll. 6. cit. propof.1 1. lib. 2. eft cylindrus E G, 
adannulumtotum ABCH G, vt 3.ad t. nempe vt 
&4. ad 8. cylindrus BV, eftadannulum interiorem 
DBCHYV, excit. propofit. r 5. lib.2. per conuerfio- 
Nem rationis, vt 4. ad 2. nempe vt 6. ad 3. Ergo reli- 
QUus tubus cylindricus E D Y, erit ad reliquum pre- 
di&um annulum exteriorem, vt 18, ad fe | 

Sed per B D, ducta femifigura D B X, &c. habe- 
bimus ctiam rationem cylindii circumfcripti folido 
LBX, adipfum. 


K PRO: 
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PROPOSLITIO XXIII. 


Si folida ant. propof- fecentür plano bafi parallelo. Dabitur 
ratio tubi cylindrici ad fegmentun anguli ad bafem , quod 
' comprebendit . 


Tiam folida predi&a fecentur plano kR, AG, 
plano parallelo,.vt (zpe di&um eft. Dico, dari 
rationem tubicylíndrici K DR, ad annulum exte- 
riorem ALI D VP QG, quod comprehendit. Hoc 
probari poteftex alibi à nobis a(fignatis; vt patebit. 
Nam, quoniam ex hy pothe(i, (apponendum eft dari 
tam IN, quam IM, & MN, quia duplicatum trape- 
zium ALMC, fupponitur datum ; ergo dabitur 
etiam rario parallelogrammi 1 C ; ad parallelogram- 
müm cuius bafis M N, altitudo NC, quod eft cir- 
cumícriptum femiparabole ad verticem MCN. 
Sed datur etiam ratio talis parallelogrammi , ad fe- 
miparabolamaad verticem M CN, ex didis in pro- 
potit. pri. lib:;pri. Ergo ex equali , dabitur ratio pa- 
rallelogrammi IC, ad femiparabolam ad verticem 
MCN, Quare& pérconuerfionem rationis , dabi- 
tur ratio parallelogrammi I C; ad trapezium DIMC: 
Ergo dabiturquoque ratio dupli ad duplum , nempe 
parallelogrammi kC, ad duplicatum trapezium- 
ALMC. Sedvt KC, ad figuram ALMC, fic 
cx prop ofit. 1 1. lib. 2. & ex propofit. 29. mifcell. cy- 
liadrus K G, ad fegmentum annulare ALM CO 
efe: 


QG., Ergodabitur quoque ratio kG, ad didum 
fegmentum annulare.. Rurfum, quoniam ex hypo- 
thefi;, dantur IN, IM, & MN, dabitur quoque 
ratio quadrati IN, adquadratum N M. Quare, 
dabitur quoque ratio cylindri IV , ad cylindrum., 
cuiüsbafis MO, altitudo NC; nempe adcylin- 
drum circumfcriptum conoidi parabolico ad.verti- 
cem MCO. Sedex propofit. t5. lib. 2. datur quo: 
que ratio talis cylindri ad conoides MC OO. Ergo 
dabitur quoque ex zquali ; ratio cylindri I V, ad 
Conoides M CO« Et per conuerfionem rationis; 
Wabitür quoque ratio cylindri 1V, ad fegmentum 
innulare interius DIM COPV. Sed & dabatur 
atiototius kG, adtotum ALM coge Ergo 
K 32 aÐi- 
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dabitur quoque ratio reliqui ad reliquum ; nempe 
tubi KDR, ad ALIDVPQG. Quod erat o7 


fendendum. 


SCHOLIVAM. 


Patet érgo , quod fi etiam in hoc cafu ducatur IX, 
parallela D X, & concipiamus D I X , rotari cir- 
ca DI, fegmentoque folido orto intelligamus cir 
cumfcriptum, cylindrum, patet inquam , dari quo 
que rationcm talis cylindri , ad illud fegmentum fo- 
lidun. e 


PROPOSITIO XXIV. 


Si quodlibet trilineutm parabolicum cuius exponens fit nume 
yus par cvoluatuy cut di&fumeki in propojit, 18. Habebiz 
mus inaxe annuli geniti eius centrum grauitatis , 


Ed concipiamus duplicatum trilineum ABC; 
cuius exponens fit numeras par , rotari circa 

F C, parallelam bafi BD , trilinci ABD. Dico in 
FC, haberi centrum. grauitatis annuli exterioris 
ABDVHG. Nam,exfchol. propofit. 29. mifcel: 
pag. ro4. habemus in FC, centrum grauitatis to” 
tiusannuli ABCH G. Item ex ptopofit.1 5. lib.4e 
habemus centrum grauitatisin F C, annuliinterio- 
ris DBCHV. Ratió quoque annuli exterioris eX 
ABD, adannulum interiorem ex DBC, non igao" 

-k ratur, 
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tatur , fedaffignara füitin corol. 2; propofit. 4, lib. s. 
Ergo etiam centrum grauitatis in F.C, annuli AB 
DVHG, haud ignorabitur. Qtod &c. 


SCHOLIV.M. 


. Sed nec etiam tale centrum grauitatis cít taliter 
latum , vt nequeamus numero explicare , in qua ra- 
tione fecetur FC, ab ipfo. Hocautem, de more; 
Ieperiemus in annulo ex trilineo parabolico quadra- 
tico. In quo, quoniam ex fchol. citat. propofit. 29- 
mifcell. F C, ficfecaturin S, à centro grauitatis to- 
tius annuli ABCH G, vt FS, fit ad SC; vttri- 
plus numerus annuli ynitate auctus , ad numerum., 
Vhitate auctum nempe vt 7. ad 3. feu vt. 21, ad 9. 
& pariter cum ex citat. propofit. 15. lib. 4, ficeadem 
F C, feceturin N, à centro grauitatisannuli interio- 
rs DBCHV, vt FN, fitad NC, vt 4.ad2. feu 
Vt 204 ad 10. fequitur, qualium tota, F C, fupponi-. 
tur 3o; talium FS, effe 31. FN, 20; & NS, vni- 
tas.. Cum ergo S, fit centrum grauitatis totius an^ 
nuli, &. N, annuli intcriotis, (1fia;vtannulus exte 
tior, ad annulum interiorem , ficreciproce NS, ad 
Y, erit T, centrum grauitatisannuli exterioris. 
Ed cüm deducatur ex corol. 2. citat. propofit.4. lib; 
3: effeannulüm exteriorem , ad annulum interiorem; 
Vt $.ad 5. fequitur qualium N S, eft 5. calium S T; 
effe 3. Sed qualium NS, erat vnitas tota FC, erat 
39; & FS, 21; ergoqualium. NS, eft 5. taliuni 


tota. 
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tota F C; erit 156; & FS, qui erat 21. erit 165. 
& FT, 108. Ergo reliqua T C, erit 42.Secatur 
ergo FC, à T, centro grauitatis annuli exte- 
rioris, vt FT, fitad T C, vt 108, ad 42; nem- 
pevt 54. ad a1. 

In tali etiam ratione patebit fecari BD, icen- 
tro grauitatis folidi ZB X; cuius tamen folidi tion 
habebimus vniuerfaliter in B D, centrum grauita- 
tis , fed tantummodo illius folidi, quod confidera- 
bimus in annulo , cuius exponens fit nutierüspar. ^ 


PROPOSITIO XXV. 


S: quilibet annulus propofit. ant, [ecetur plano bafi paralle- 
lo. In axe annuli babebimis centrum grauitatis fegmenti 
annularis ad bafim : 


Olida anteced. propofit. fecentur plano KR, 
bafi parallelo. Dicoin NC, nos poffe affigna- 
re centrum grauitatis fegmenti annularis ad bafim 


ex ALID. Centrum grauitatis totius annularis 
fegmenti ALMCOQG, nunquam afghani- 
mus, attamen poffumusipfum notare. Nàm, cum 
intelligentes k D , parallelogrammum appenfum 
fécundum ID , habeamus in medio puncto ID; 
eius centrum zquilibrij ; & pariter habeamus in ea- 
dem 1D, centrum zquilibrij féaiiparabole adver- 
ticem KA L, exfchol: 2. propofit. 2. lib. 3. & ex di- 
&is fupra in propofit. 2 5. habeamus rationem trape- 
zij 
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zij A LID, adfemiparabolam ad verticem kL A; 
habebimus etiamin ID , centrum æquilibrij trapè- 
zij. LI DA : &confequenter centrum grauitatis du- 
Plicatitrapezij ALMC: & confequenterin NC, 
Centrum. grauitatis annuli ALMCOQG, ex 
chol. propofit. 29. mifcell. Item cumin NC, ha- 

eamus tam centrum grauitatis cylindri IV, quam 
Conoidis ad verticem MCO; & ex didis in pro- 
Stellu propofit. 23. habeamus etiam diuidendo; ra- 
tonem annuli interioris DI MC OP V, adconoi- 

Esad verticem MC O; tencbimus pariter centrum 
grauitatis predicti annuli interioris DIM COP V. 
Duo ergo habemus neceffaria noftro inftituto , nem- 
pe centra grauitatis totius fegmentiannularis, & feg- 
menti annularis interioris. Sed etiam poflumus ha- 

Cre, vt ftatim patebit, ratio fegmenti annularis ex- 
terloris ad fegmentum annulare interius . Ergo in 
N C, habebimuscetiam centrum grauitatis feg menti 
Aunularis exterioris. : 

Quod vero poffimüs ctiam affignare rationem 
&gu;enti annularis exterioris, ad fegmentum annu- 
àre interius ; fic patebit .. Si intelligamus I C; paral- 
Selogrammum appeníum fecundum IN, non fo- 
um habebimus in eius pun&o medio centrum zqui- 
librij ipíius, fed etiam in femibafi NM, centrum 
?quilibrijfemiparabole ad verticem M C N, ex di- 
Cis in fchol. 2. propofit. 2. lib. 3. Cum vero etiam ex 

idis in progreffu propofit. 2.3. non ignorctur ratio 


Wapezj DIMC, ad femiparabolam ad verti- 
Cem 
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cem MCN, habebimus etiam inI N, fiue ino 


D C; centrum zquilibrijtrapezi;i DIMC. Hoe. 


habito; ex propofit. 4. lib. 3. pariter tetiebimus ratio- 


netWad ipuicem folidorumfadorum ex reuolutionc' 


eiufdem trapezi) DIM Cj tamcirca NC, quam 
circa ID. Quare ctiam tenebimus rationem duo- 
rum folidorum ex trapezio DIM C, circa DI, 
cum vnoexeodem circa NC, ad vnum folumcir. 
ca NC. Sed ex propofit. c. illa tria funt æqualia 
fegmentoannulariexteriori A LIDVPQG. Er- 
go habebimus etiam rationem przdi&i fegmenti an- 
nularis exterioris , ad fegmentum annulare inte- 
rius. 


SEED 


Ex replicatisautem in fuperioribus ad fatietatem 
víque , patebit, dari etiam in 1D, centrum graui- 
tatis fegmenti folidi geniti ex rotatione D 1X, 
circa ID. 

Recolenti nunc fuperius à nobis afferta innote- 
fcet, propofitas fuiffe quamplurimas figuras planas; 
interquas aliqua funt geometris totaliter nou , nec 
ab ipfis aliquando confiderata; ficuti nec vnquam 
ipfis fuerunt contemplata folida quzdam ab ipfis ge- 
nita, nec ipforum centra grauitatis, Menfiüram non- 
nullorum folidorum , atque ipforum centra grauita* 
tis tradidimus nos ; figuras vero folidorum genetri- 
ces; relinquimus alijs fpeculandas pro nunc: forficant 

& nos 
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V nos aliquando: circa ipfas aliquid determinabi. 
Mus, fi tameii vencricin mentem. Sed qua fint hec 

oua plana;nunc paucis perftringemus . 
In propofit. 2. ac in f holijs ipfius , fecauimus in 
hia conoidea parabolica plano equidiftanter axi , 
acad parabolam genitricem ere&o, & confideraui- 
tus infinitas figuras genitas ex tali fe&ione. Nec 
liquid aliud fcimus ; nifi qued fi ficfecetur primum 
tonoides, nempe conus, figura genita erit hyperbo- 
à , cuius vtique ignoratur quadratura. Si vero fic 


‘€cetur conoides parabolicum quadraticum , figura 
ltem genita erit parabola quadratica , cuius vtique 


habemus quadraturam . Sed figurarum genitarum 
«x fectione aliorum conoideorum ab his, ignoramus 
& naturam, & menfuram. 
In propofit. 4. diximus , quod fi conoides hyper- 
olicum fic fecetur, figura genita erit hyperbola ;, 
ariter in propofit. s. docuimus fectis fic fphzra , & 
fbhxroides,fc&tiones effe quidem inilla circulum, in 
oc vero cllipfim. Agnouimus vtique qualitates fis 
rarum harum, fed menfuræ vfque nunc geometris 
int ignota; & fortaflis fic mancbunt in eternum, & 
vitras, 

In propofit, 7. cuius fchema denuo intueatur ibi- 
lem, confiderauimus figuram Z BX, ortam ex pla. 
9 fecante annulum ABCHG, ortum ex reuolu- 
pone parabole cuiufcunque ABC, circa F C, per 

D, &ad ABC, parabolam genitricem eicdo. 
"nium harum figurarum ZBX, igaoramus condi. 
| Á L tio 
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tionem : folum fcimos in primo snnulo, nempein il- 
loquioriturex fuppcfico triangulo A BC, reuolu- 
to , cfe hyperbolam. Quod vtique modicé ctiam 
conica Apollonij callenti innoteícet. 

In propofit. 1.. cuivs (chema irem infpiciatur, 
con(iderauimus figuras EFH, genitas ex plano 
fccante infinitos femifufosparabolices A BC, Ha- 
rum pariter naturas ignoramus, nifi genicz in primo, 
quas veique eric hyperbola. 


In propcfit. «4. confiderauimus femicycloidem | 


primariam ABD, cuius bafis BO, duplicari ad 


partes BD , ac figiram ABC ; cor(tintem. ex | 
du.bus femicycloidibeus primarijs rotari cirea FC, | 


atque annulum genit: m fecari plano Z B X, æqui- 


diftanter FC, ercétoque ad ABC. Genita fi- | 
gura eft ZBX, cuius natura penitus vfque modo | 


c(t incognita. 

*n propófit, : 5. verba fecimus de i» finitis cor idis 
circa diometium e Diximus enim in diéta prep fi^ 
&in tchol.js eidem annexis; infinitos conicos 46, 
circaaxim B D, fccaii plano FGV, modov [que 
nunc cXplicato. Figurarum FGV, fy » ptomaiá 
nobis funt recondita, fo'ummodo nobis cft in aper- 
tum 1n primo conico, nempe incono, FGV, effe 
hyperbolam. 

In propofit, s 8. difcurfum fuit de infinitis figuris 
ZBX, ortiscx plano fecante ; confuetromodo, ii 
finitos annilos ABCH QG , ortos ex reuolunont 
infinitar.m figurarum. A BC, quz (int constantes 

cx 
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ex duplicato trilineo ABD, cuiusaxis BD, ad 
parts BD. Etiam nünc folius figure Z8BX, in 
primo annulo fcermus naturam, nempe cffe hypeibo- 
lan; reliqua ignoramus., 

Tandemin propottt. 2 3. locuti fumus de infinitis 
figuris Z B X, ortis conf icto modo , planis du&tis 
per BD; ininfinitisannolis A BC HG, ortisex 
reuolucione figurarum. A BC, quz fintcon'tances 
ex duobus trilineis fic difpoticis y vt baf:s B D,- ip- 
farum , euadant communis axis: Ncc etíam figuras 
has Z BX, plus aliarum vfque nunc expofita;um 
agnofcemus fcd tantum fciemus folum in primoan- 
nulo, Z B X.,. eife hypecbolam, 

'Hæ (untergo nou figurz planc circa quás ged- 
metra operari potcft; pecquirendo ipfarum naturam, 
quadraturam s centra grauitatis &c. -à fi tamen ho- 
tunaliqua-funtreperibilia) Nos enim in præfenti 


de.ipfis nullam maiorem tc nemus notitiam tradita... 


Solum, vt licuit notare ; «xf: perioribus, agnouimus 
menfuram. , & centra g:4uitatis folidorum!ex ipfis 
circa axim , ficuti & ipforum f-gmentorun; zefecto- 
tum planis bafibus parallelis. Sed ficiri in' mifcella- 
heo noftro ex folaimenfura.conoidis hyperboliei , & 
ex fuppofica quadratura hyperbole , qttam plora tea- 


&hdiaus; fic in præfenti, fupponencestantum prédi- 


Uarum figurarum quadraturas,nobis liceret déJuec- 
Té caomntaquz deduximus circa hypeibulaminmi- 
Seellaneo«itaco- ti Gio st 


1 


SCHO. 


L^ 
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'/SCHOLIVM I: 


Dum impreffio huiufceprimz partis ad vmbili^ 
cum fere deducta effet , coa&i fuimus ipfam preter 
mittere, ac à patria difcedere , vt fungeremut officio 
noftro vifirand:x Prouincie noftrx Religionis itxt 
morem annualem: qua vifitatione expleta, confe- 
quenter fuit neceffe Bononiam petere, ibique per ali- 
quot diescommorari, ac incumbere rebas grauiori« 
bus religionis. Non tamen tunc temporis 3 rebus 
geometricis penitus abítinuimus , fed quotiefcum 
que aderat opportunitas: animum recréabamas ij$ 
fpeculationib:s, quas admirabilis Forricelliag de 
motu confcriplir. Hac erg» occafione fuit à nobis 
animaduerfuüm , ipfum in lib: z. lem. ad propófit. 37. 
oftendiflc ill.d idem; quod nos incidenter patefeci^ 
mus fapra in fchol. 3. propofi:. 2. nimirüm quod fi 
conoides parabolicum quadraticum fecétur plano 
parabole genitrici annuli ere&o, & zquidiftanter 
axi; fectio erit parabola Sed non modo oftendit 
hoc ; fed amplius effe candem parabolam cum geni- 
trice éorioidis , nempe cum ipfa habete idem lactt$ 
reum. Aft antea ex lem: ad propo(it: 3 t. arriput* 
mus occafionem aliquid aliud oltendendi. In dicto 
ergo lem. egregie , iuxta morem, animaduertit Tor 
ricellius , quod fi in feq. (chem. H A C, H DF, (int 
dug femiparabol e equales , nempe habentes idem 
latus etum, ipfas afymptotos effe, hoceft fempef 

One magis, 


r$ 
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magis , magifque inuicern accedentes , ác nunquam 


'Concurrentes.. Demon(tratio facilliffima videatur 


inloco citat. Torricellij ac leĝor recipiat fequente 
Rotitias. : 


PROPOSITIO XXVI. 


Si HAC, HDF, fint equales femiparabole quadrati 
ce ,€» Dk, fit parallela HC, fitque parallelogram. 
mum MH, wt MD, DK, fint «quales , @ in- 
tel'igamus omnis rotari circa DH. Exceffus frofit co- 
sodalis ex DKCH, fupra comoidesex HDF, erit 
«qualis cylindroex M Hy. tam fecundum totum, quans 
fecundum partes proportionales, 
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Fo arbitrarié pundum G, ac per ip- 

fum tranfeat planum OB, parallelum plano 
ex HFC, &t AN, ladusredum femiparabo: 
larum. Quoniam quadratum BG, eft æquale re- 
&ang:lo G AN, & quadratum G E, aquatur re- 
&ang'lofib G D, & fub AN; ergo differentia 
quadratorum BG, GE, erit equalis rectangulo 
DAN; nempe quadrato Dk ; nempe quadrato 
DM; nempecuadrato OG. Ergo eriamd ff.ren- 
tia circulorum ex femidiametris GB, C, erit 
equalis circulo cuivsradius. OG. Ergo armillacir- 
eulausex. EB. circa. DH, eric equaliscirculo ex 
OG, circa DH . €um ergo punctum G; fum- 
ptum fit arbitrariè, e goomnes armillæ circulares ex 
q'adrilaero DkCF, circa DH, eruntzquales 
cmnibus circulis ex MH, cirea DH; nempe ex- 
ccífus frufti conoidalis ex HOK C, circa DH, 


fupra conoides ex HDF , erit æqualis cylindro 
ex MH. 


Quod verooftenfümfuit de totis, eft manifeftum 


probari quoque poffe de partibus proportionalibus » 
Qgare patet propofitum , 


SCHOLIVM. 


Scd Lic non fiftit d;fcurfus nofter  vlteriüs pro» 
greditur. Parct enim ex fæpe fiepius decantatis do 
&rinis , exctffum,& cylindrum didum, etiam ad par- 
tes HC, in infinitum produdos, effe quantitates 

pres 


Pars Prima, 


Proportionaliter analogas tam in magnitudine, q4 


‘Ìn grauitate , tam fecuadum totum quam fecundum 


partes proportionalcs.sicuti e go cylindrus ex MH, 
in infinitum producto eft co: pus fibi imilare, nimi- 
Ium quod cius partes refecta ci culis circulo ex M D, 
parallelis, funt in eadem ratione cum partibusaxis; 
V.g. vc HG, ad GD, ficcftcyhndrusex OH, 
*lcylindrum ex MG; ficetiam erit vt HG, ad 
GD ficexceffus ditisex FEBC, adexceffum ex 
S DkB. Pariter ficuti centrum grauitatis caiusli- 
tpa:tsh ius infiniti cyliadrici eft in medio axis . 
Vg. yiirdiicx MH, cftcentrum grauitaris in me- 


"o0 DH, ficinmedio DH, eritcentrum granita- 
x tis 
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tisexceflus predi&iex FDK C. Hzc omnia funt 
nimisclara ijs, quiantecedentia perceperunt. 
Patet ergó ctiam exceffüm przfentem cfle corpus 
fimilate ijs, qu«& explicauimus in fchol. 2, pro dí 
19. mifcel, Sed hac videat ledor loc. citar. hobis 


Finis Prima Partis. 
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PARS SECFNDA. 
IN QVA AGITVR DE CENTRIS ZEQVILIBRII 


in bafibus, & grauitatis in altitudinibus quam- 
plurium truncorum cylindricorum 
diagonaliter refectorum , 


4 N lib.2.deinfinit. parab. explica- 
uimus doctrinam quandam de» 
truncis infinitorum cylindrico- 

j rum , quam pro impofterum per- 
A l cipiendis, neceffe c&ledorem per- 
MeSH optime callere : etenim ex ipfa des 
ducem us quamplurima noua fymptomata , quorum 
lotitias non putamus ipfi ingratas fore futuras. Sed 
n primis opere pretium eft ipfum reminifci , 
Quod vniuer(aliter deduximus in fchol. 3. propofit. 
1O. citat. lib. nimirum, exitente ABD, qualibet 
figura circa diametrum BE, ipfique circumfcripto 
Parallelogtammo FD, ac tam fuper ipfo ; quam 
üper figura intélle&is «y indricis redis agim 

M 
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YA 


GD;, & ABDLHM, fcàis plano diagonalitef 

uanfeunte per AD, & per KG; effe prifma» 

AFGKCD; ad truncum finitum ABDH, V! 
cylin- 
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cylindrusex F D; adfolidamrotundumex ABD, 
reuolutis ambobus circa O A. Item, effe aliud prif- 
ma , ad alium truncum dexteñùm , vt cylindrus ex 

D, circa FC, adannulumex ABD, circa FC, 

£c do&rina fufius videatur loco citat. explicata , 
*tenim ex ipfa non parum ampliauim:s do&rinim, 
Quam habet Andreas Tacquet in fu:s cylindrorum , 
& annularium libris ; nimirum cubauimus varios 
truncos cylindricorum fuper diuerfis figuris exiften- 
tium, vr fusè patefactum fuit in fchol. <. propofit.vl- 
timz lib. 2. & feré innumeris vicibuslicuit animad- 
Uertere tüm in alijs libris de infinitis parabolis; tùm 
in noftro mifcellaneo hvperbolico,&c. 

Sed przfentem doctrinam magis, magifque poffu- 
mus amplificare ex dictis fupra in prima parte ; nam 
poffumus cubare omnes truncos finift:os cylindrico- 
tuin exiftentium fuper dimidijs omnium illarum fi- 
Burarum , quas geometris confiderandas propofui- 
Qus, V.g.fi ABF, in fequenti figura , nobis re- 
Præfentet dimidiam figuram E GF, fecantem quod- 
ibet conoides parabolicum cuiufcumque fit fpeciei; 
Vt di&um eft in propofit. 2. & in fchemare illius, & 

F, repræfentet axim FG., Illius figurx A huic 
Vero fit circumfcriptum redangulum D EF, & tam 
üper ipfo , quam fuper figura intelligamus Cylindri- 
Cos zq::ealtos fe&tos plano diagonaliter tranfeunte 
per AF, & per kO. Habebimus rationem prif- 
Matis ADKOFB, ad truncum finitrum ABFO. 
Quia habemus etiam in di&a propofir. 2. rationem 

M a cylin- 


cylindriex DF, circa FA, adfolidum rotundum 
exíemifigura ABF, circaaxim FA. Quod vero 
di&umeft de hac, intelligatur etiam de czteris figu- 
ris,quasícholioant.recitauimus. ` : 

Sed doctrina de truncis, non modo poteft amplia- 
ri vt didum eft, fed etiam alio modo, nimirum,inda- 
gando centra grauitatis in altitudinibus, & æquili- 
brij in bafibus variorum truncorum cylíndricorum; 
quod vtique erit fubicctam huius fecunda pato 

1S 
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hiscentris, quz nos deinceps affignabimus, nefci- 


mus aliquem verba feeiffe, Caudleríó excepto , qui 
pauca in exercit. geomet. exercit.5. circa hanc mate- 
riam receníuit, quz & nosinfra explicabimus. Sed 
Vtad rem proprius accedamus, diligentius quam fic- 
ti poterit , explicabimus ea ; qus continentur in pro- 
pofit. ro. Iib.2: | | 
. In qua füpponentes in^ 
fhem. fequenti ABC ; P 
effe quamlibet figuram cir- 
Ca diametráàn BD, & fu- 
per ipfa exiftere cylindri- 
€um retum `A BCG EF; 
fetum diagohaliter plano 
tranfeunte per AC, & 
per E:- probauimus tám 
'rüncam finiftrüm ABCE; 
effe ad folidum ex ABC; 
Grca CA , vt EB, ad 
Circumferentiam circuli cu- 
Us- radius BD'; quam. 
truncum- dexterum. ACG- 
Fy effe ad folidum ex 
BC, reuoluta'circa du- 
Qam per B, ipfi AC, pa- 
Talelam , vt EB , ad eandem circumferentíam.;. 
Topofitionem probauimus, & per indiaifibilia, & 
moreantiquorum , fed ipfam oftendémus aliter; ac 


ibidem fa&um fuit;per indiuifibilia, Sit ergo 


PRO- 
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PROPOSITIO PRIMA. 


Propofitio yo. lib. 2, aliter oFlenfa , 


T etiam in dida propofitione xo. factum eft, 
V ad euitandam confufionem , oftendemus hoc 
in trunco finiftro, & in folido rotundo ex A BC; 
circa AC; eadem etenim erit demonftratioin alio 
trunco, vt coufideranti patebit. Immo vt diftintius 
procedamus , cftendemus: hoc in fequenti figura id 
dimidio trunco A BD E, exiftente fuper dimidia 
figura ABD, comparando eum cum folido orto eX 
rotatione AB D, circa AD. Exponatur ergo præ- 
dictus truncus fcorfim acceptus, quifit ABDE, ac 
di&ta DE, erit triangulum .DBE, erectum ad 
planum A BD. Accipiaturarbitrarié punctum H; 
ac per ipfum intelligamus tranfire. planum H Fk; 
parallelum triangulo EBD. Erit ergo etiam H F k 
triangulum ; & fi ducatur FG, parallela A D, & 
per punctum G, in plano BED, ducatur G L, 
paralicla EB, & kF; facillime patebit , triangu- 
lum L G D, effe fimile, & æquale triangulo k F Hi 
& confequeater triangulum H Fk, cffe fimile trian” 
gilo EBD, & effe vt kF, ad FH,fic EB, ad 
BD. Etpernutando, vt EB, ad KF, fic BD, ad 
FH. Sedvr BD, ad F H, fic circumferentia circue 
li cuius radius B Ð , ad circumferentiam circuli 
cuius sadius FH, Ergo vr EB, ad kF, fic gue 

erin- 


Pars Secunda, 
ferentia ex radio BD, ad 
ciraimferentiam ex radio 
FH. Et permutando, vt E 
EB, ad circumferentiam 
*xradio BD; fic KF, ad 
Circumferentiam ex radio 
FH, Por, vc KE, ad 
Circumferentiam ex radio 
FH, fic ex fchol. propofit. 
6. lib.z. triangulum k FH, 
ad circulum ex FH, circa 
AD, reuoluta. Ergo & 
Vt EB, ad circumfeéren- 
tiam ex BD, fictriangulum 
KFH, ad circülum ex ra- 
dio FH, circa AD. Sed 
Pun&um H , ad libitum 
acceptum fuit . Ergo & vt 
Vnum ad vnum, ita omnia 
adomnia. Ergo & vt EB, 
ad circumfereatiam radij BD, fic omnia triangula 
ttunci A B DE, parallela triangulo DBE, ad om- 
les circulos folidi rotundi geniti ex figura ABD, 
*'uoluta circa A D, paralelos circulo genitoà BD. 
'go & fic truncus ad folidum rotundum , Quod 
"ratoftendendum. 


SCHO- 
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SCHOXV.M. 


Sed le&or diligenter animaduertat, quod proba- 
tum fuit de totis przdictis folidis; probari etiam pof- 
fe de partibus ipforum proportionalibus. Non fo- 
lum enim verum eft ,torumtruncum ,A BDEE, effe 
ad totum folidumex AB D;. vt. EB, adillam cire 


cumferentiam , fed etiam partem trunci A EKH 


effe ad partem folidi rotundi-ortam ex A. FH, re- 
uolutacirca A D, in dictaratione.; Et pariter , effe 
rcíiduam partem trunci, ad refiduam, partem folidi 
cx. HEB D, vt E B, adcircumferentiam radij BD. 
Quate erit & vt parstrunci A HF K, ad partem fo- 
lidi ex AFH, fic reliqua pars trunci , nempe 
HkFEBED, ad reliquam partem folidi rotundi ex 
HFBD. Ergo & permutando, partes trunci erunt 


ad inuicem; vt partes folidi rotundi ; nempe , pars; 


trunci DEBFEHEK, erit-ad partem -Hk FA , vt 
pars folidi rotundi genita ex: HEB D , ad partem 
genitam ex AFH- Idem probaretur de czteris pat- 
tibus proportionalibus, Quare vniuerfaliter potet 
deduci, iuxta:doctrinas.explicatas in noftro 4. lib. 
truncum. AB DE, & folidum ex ABD, citca» 
AD y effe. quantitates. proportionaliter analogas 
tam in magnitudine , quam in grauitate , tam fecun- 
dum totum , quam fecundum partes proportiona- 
les. 

Item, quoniam duda. kL, non folum parscrun- 

| 7 C1 
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c KHEBED, eft ad | 

partem folidiex HFBD; 

Vt EB, ad circumferen- 

tiam radij B D, fed etiam 

facile probari poteft, effe 

etiam prifma HFkL GD, 

ad cylindrum ex FD, cir- 

&a DA, in praedica ra- 

tone ; ergo etiam erit vt 

EB, ad circumferentiam 

fadi BD, fic reliquum- 

ad reliquum ; nempe pars 

trunci FBELx, ad annu- 

lum ortum ex FB G, reuo- 

luta circa DA. Quod fi 

mente intelligamus acci- 

Pi inter G, F, quodlibet 

Punétum , ac per ipfum. 

tranfire planum parallelum 

ttapezio EBGL, fecans 

folidum FBE Lk , in duas partes , & pariter 
'B G; eodem modo patebit ; quamlibet partem il- 
lius folidi , effead partem annuli fa&am à parte ip- 
lius FBG, fibi correfpondente, vt EB, ad circum- 
*rentiam radij BD. item permutando, effe pat- 
tem trunci ad partem trunci, vt pars annuli ad par- 
'emannuli. Quare rurfum deducemus,iuxra doctri 
das in di&o 4. lib. explicatas,fegmentum FBELk, 


annulum ortum ex gyratione FBG, circa 5 D, 
O N, ele 
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effe quantitates proportionaliter anafogas tám is 


magnitudine, quam in grauitate, tam fecundum to” 

tum, quam fecundum partes proportionales. Ont 

nium ergo horum folidorum centra zquilibrij , & 

grauitatis proportionaliter fecabunt A D. V. g-in 

codem puncto fecabitur, A D, à centro zquilibrij 

trunci AB D E, & à centro grauitatis folidi rotundi 
x ABD; ficdicatur decatetis. 


SCHOEBETV'M II 


Licet propofitio probata (it de trunco finiftro cy- 
lindrici exiftentis fuperfemifigura A B D, habente 
bafim, A D, áttamen cft vniuerfaliffima , & verifie 
catur ctiam de figuris bafi carentibus. V. g, fit quæ- 
libet figura ABC D, circadiametrum AC, & fil- 
per dimidiaipfius AB C {fufficit enim oftendere in 
dimidia intelligamus ABC B, truncum finiftrum 
cylindrici re&i feti planotranfeunte per CF, ere- 
é&amipfi A C,àpundo C,inplano ABC, & pef 
E, pun&um inlatere eredoà puncto A, plano ABC: 
Oftenfum quoque eft ex dicta propofit. 1o. lib. ;. € 
facile probari poteft fecundum antecedentia, trun- 
cum CABE, effead folidum rotundum ex ABC; 
circa CF, vt E A, adcircumferentiam radij A C: 
& ad modum fuperiorum poteft deduci , truncus 
predictum , cumannvloex AB C, circa CF, effe 
quantitatem proportionaliter analogam , tam in m4 
gnitudine; quam in grauitate; tam fccundum totum 

quant 


' Pars Secunda. 


quam fecundum partes proportionales.. Ex quibus 

led:icetur, quod fi C B, fit axis folidirotundi, quod 

todem modo fecabitur à centro grauitatis folidi ro» 

Wadi, & à centro zquilibrij trunci. appenfs fecun- 
tm CF. 

Sed intelligamus quodlibet planum G O HB, 
"lectum plano A BC, acfecanstruncum in duo feg- 
Menta, Parerex fupra diczis, partemipfius GHC, 

€ quantitatem proportionaliter analogam cum.. 

nulo orto ex reaolutione fegmentài GBC, circa 
C (eft enim GBC, femifiguracirca diametrum 


C:) quare etiam reliqua pars trunci G HEA, 
, à N. 2 erit 
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erit proportionaliter analoga cum annulo orto cx re- 
uolutione ABG , circa FC. Eodem ergo modo 
fecabitur FC, à centro grauitatis illius annuli, &à 
centro zquilibrij illius fegmenti trunci appenfi fe- 
cundum F C. 
Sed cylindricus ere&usfuper A BC, nonfecetur 
lanotranfeunteper CF, & per E, fed intellesta 
L, parallela FC, intelligamus ctiam planum. 
diagonaletranfire per kL, & per pun&um E. Si 
geometra obferuauerit , que diximus in citat. pro- 
polit. 1o. lib.2. & in prafenti , facile probabit , trun- 
cum finiftrum illius cylindrici, effe ad annulum la- 
tumex ABC, circa KL, vt EA, ad circumfe- 
rentiam à radio Ak, genitam. Ex quibus confe- 
quenter ad fuperius dicta eliciet ; truncum pradi- 
&um cum antedi&o annulo lato , effe pariter quanti- 


tatem proportionaliter analogam , tam in magnitu" - 


dine, quam in grauitate, tam fecundum totum,quam 
fecundum partes proportionales. Quare agnofcét; 
LK, fecarieodem pa&o à centro grauitatis annuli 
lati & à centro æquilibrij illius crunci finiftri appenfi 
fecundum Lk. 

Quot igitur centra zquilibrij variorum trunco- 
rum fint reperibilia , ex fparfim dictis in noftro 4.lib: 
in mifcellaneo hyperbolico , & in prima parte huius 
operis , infra patebit. Sed prius de verbo ad verbum 
hoc inloco tranfciibenda cft propofit, 2 1. exercit. $° 
Caualetij;que erit nobis, 


PRO- 
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PROPOSITIO II. 


Sı cylindricus EFGCBA; in oppofitis bafibus ABC, 
EF G, constitutus , qua fingula fint parallelograummum, 
evel cuna quecunque ex fepe dictis infinitis parabolis , 
Jeù trilineis circa diametros BD, FH, Qin bafibus 
AC, EG, existentibus plam per verticem «ums di- 
clarum oppofitarum bafium , eo per 'bafim alterius tran- 
fiunte, vtper B, EG, fècetur: fit autem L, Ce- 
trum grauitatis ba[is- E F G, (Jy fabinde centrum equi- 
libri eylindria EFGC BAS €P frat wt FH, ad 
duplam LH, ita Fk, ad KH; (f vi FH, ad HE, 
ita F M, ad M H. Erunt K, M, centra equilibri trun- 
corum ; K quidem eius, quod tribus f'aperficiebus EFG, 

«EBG, EFGBE, wel quaturs e M, reliqui, 
quod quisque E BG, ABC, EACG, EBA, GBE, 
comprehenditur . 


Vcantur BL, & HN, quæbifariam fecetip- 

fam BF, in N, ijsconcurrentibusin I, iun- 
Saturque 1k. Quoniam ergoin duas reas HF, 
E, abearumterminis H, B, refle&untur duz re- 
x HN, BL, crit per oftenfa à Ptolemzo lib. pri. 
Almagefti cap. 12. proportio ipfius HL, ad LF, 
compofita exproportione HL ad IN, & NB, ad 
F. Acfiinter HL, LF, deforis fumamus du- 
plam HL, eadem ratio ipfius HL, ad LF, erit 


Compofitaex rationibus H L, ad duplam Y E & 
uplæ 
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duple HL, ad LF, | 
Ergo duz rationes H I, 
ad IN, & NB, ad 
BF, «quantur duabas 
rationibus , nempe ip- F 
fius HL, ad duplam 
HL, & duple HL, 
ad LF. Sed ratio ipfius 
HL, alduplam HL, 
eadcm eft rationi ipfius 
N DB, ad BF, cumvtra- 
que fic fubdupla Er- 
go ratio duple <H L3- 
ad LE, eademelt ra- - 
tioni HI, ad IN. Quia vero vt EL, ad du- 
plam. L Hy ita ex.confirudione, Fk, ad kH, 
erit conuertendo ,. vt dupla. HL; ad LE, hoc eft 
peroftenfa, vr HI, ad IN, ita H K, ad KE. Erit 
ergo 1k, parallela FB. Quoniam vero I, eft cen- 
trum grauitatis tenei EF GB, quia HN, tranfit 
per centra grauitatis omnium parallelogrammorum, 
quz fiuntà fecantibus planis ipfi E C, parallelis; & 
BL, tranfit per cencra grauitatis omniam parabola- 
rum, vel trilineorum in trunco E F G B, concepto- 
rum , acipfi bafi EFG, aquidiftantium (quiaex 
offenfis in propofft. 2. lib. x. (Qf ta fibalio eifdem , omnes 
ille parabole y fitnt eiufdem generis , Cy» pariter eiufdem ge- 
aeris [unt omnia tril uea , qua omnia mfi effent eiufdem 
generis uon cwerifiaretur. affevtut « } ideo crit Ko 

ciuf- 
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eiufdem ttünci centrum zquilibrij. 

Rurfum , quia vttruncus inferior E A BCG, ad 

füperiorem EF GB, ita eft FL, ad LH; (ex propo- 
fft. v 55.3. ) & vt FL, ad duplam LH, ita exconftru- 
&ione , «ft Fk, ad kH: ideovt FEL, ad LH, feü ve 
truncus inferior ad fuperiorem, ita etit Fk, ad di- 
midiani k H. Et componendo, vt FH, ad HL, fcü 
€x conftru&ione , vt F M, ad MH, ita erit F k, cum 
dimidia kH, ad dimidiam KH. Et iterum cómpo- 
nc»do, vt Fk, cum duobus dimidijs kH, feà cum 
kH, hoc eft vt tota FH, ad dimidiam k H, itaerit 
eadem FH, ad H M. Ergo HM, erit dimidia kH, 
Cum vero oftenfum fit, F K, ad dimidiam KH, effe 
Vt FEL, ad LH: erit FK, ad MH, vttota FL, ad 
totam LH. Vnde reliqua KL, ad reliquam LM, 
erit vttota FH, ad totam LH; fcilicet vttruncusin- 
erior ad fuperiorem. Cum ergo L, fit centrum æ- 
Quilibrij totius cylindrici, & K, trunci fuperioris, 
trit M, centrum zquilibrij trunci inferioris. Licet 
item figura exhibeat parabolam , idem tamen cur- 
tit in parallelogrammo, & in quocunque trilineo, 
Quia BL, HN, fontfemper axesgrauitatis in huiuf- 
modi truncis, talibus cylindricorum fuppofitis ba- 
ibus, 


SQ EO IT V: M, 


, Cum ergo pun&um K, fit centrum xquilibrij to- 


"ius trunci fuperioris GEF B, fequitur quodfi 5 š 
ArU mifi- 
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mifigura HF E, mente intelligamus duci per K, pa- 
rallelam EH, in aliquo pun&o iplus erit centrum 
zquilibrij: dimidij trunci fuperioris HEFB. Pari- 
ter fi per pun&um M, ducatur parallela EH, in ali- 
quo pun&o ipfius erit centrum æquilibrij dimidij 
trunci inferioris D B.A EH. 

Pun&um K, ergo centrum zquilibrij trunci fupe- 
riorisdiuidic FH, in K, ve F K, {itad kH, vt FL, ad 
LH, duplam: fed cumin infinitis parabolis ex fchol, 
prim. propofit. 2. lib. 3. FL, ad LH, fit vt numerus 
parabole vnitate auctus , ad numerum parabolz;erit 
EL, ad duplam LH, vt numerus parabole vnitate 
au&us , ad duplum numerum parabole. Erit erga 
FK, ad KH, vt numerus parabole vnitate auctus; 
ad duplum numerum parabole. Nempe in prima; 
vt 2. ad 2. In fecunda, vt 3. ad 4. intertia, vc 4. ad 
6. & (ic in infinitum, augendo antecedens vnitate; 
confequens vero binario. Item , quoniam M, cen- 
trum zquilibrij trunci inferioris, diuidit FH, in M; 
vt fit FM, ad MH, vt FH, ad HL, & rurfum cum 
fit FL, ad LH, vt numerus vnitate auus ad nume- 
rum, erit componendo FH, ad HL, vr duplus nu- 
merus vnitate auus, ad numerum. Eritergo F M; 
ad MH, vtduplus numerus parabole vnitate auctus; 
ad numerum. Nempe in prima parabola , vt 3. ad 
1. In fecunda vt 5. ad 2. In tertia vt 7. ad 5. & ficin 
infinitum, áugendo antecedens binario, confequen: 
vero vnitate. 

Sedfi DBA, fapponatureffe quodlibet ex infi- 


nitis 


Pars Secunda. 
nitis trilineiscuius diameter BD; quoniam in tali- 
bus trilineis , ex loc. citat. eft FL, ad LH, vt nu- 
meras trilinci vnitate au&us , ad vnitatem ;erit F Ls 
adduplam LH, vt numerus vnitate auctus ad bi- 
narium. Eritergo Fk, 
ad KH, vt numerus 
trilinci vnitate au&us, 
ad binarium . Nempe 
In primo, vt 2.ad 2. In t 
fecundo, vt 3. ad 2. In 
tertio vt. 4. ad 2. & fic 
in infinitum ; augendo 
antecedens vnitate, & 
tetinendo binarium pro 
Confequenti, Pariter 
in trunco inferiori 5 c 
Quoniam componen- 
do, cfr FH, ad HL; 
Vt numerus trilinei binario auus, ad vnitatem ; erit 
*iam F M, ad MH, vcnumerus binario auctus, ad 
Vhitatem. Nempein primo, vt 3-ad r. In fecundo, 
Vt s. ad 1. Intertio, vt 7-ad 1. Ecficin infinitum, 
agendo femper antecedens binario , & retinendo 


Vhitatem pro confequend. 


SCHOLIVM I. 


Nunc coniungamus fimul parallelogrammum 


«um fuperioribus figuris; feù cum dimidjesp iarum 
e aci- 
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facilitatisgratia. Intelligamus ergo- ABF, in fe- 
quenti {chemate , effe quamlibet ex infinitis femi- 
parabolis, cuius diameter BE, bafis AF, & DF, 
fit parallelogrammum ipfi circumícriptum , & fuper 
parallelogrammo intelligamus parallclepipedum re- 
&um kF: patet hoc diuidit in duoscylindricos,quo- 
rum bafes (emiparabola A BF, & trilineum ABD. 
Q uod fi intelligamus duci planum diagonaliter per 
FA, &per Ok, hoc fecabit parallelepipedum , & 
duos cylindricos , in duos truncos; parallelepipedum 
quidemin duo prifmata A DBFOk, finiftrum, & 


dexterum K OEC AF: cylindricum füperfemipa- | 


rabola intruncum finiftrum A BF O, &dexterum 
O CEF A: & cylindricum fupertrilineo A D B, in 
truncum finifttum A D B O k, & dexterum kOCA. 
Amplias, prifma finiftrum parallelepipedi , conta- 
bitex truncis finiftris cylindricorum exiftentium fu- 
per femiparabola , & trilineo; ficuti prifma dextre- 
rum conftabit ex runcis dexteris. Hinc fit, quod 
cum in. O E, habeamus centrum equilibrij prifma- 
tis finiti , & paritertruncifiniftri A BF O , cylin- 
drici exiftentis fuper femiparabola ( eft enim hic 
truncus finifter , idem cum trunco HEF B, fche- 
matis fuperioris, quia idem eft in illo fchemate , fe- 
care cylindricum planotranfeunte per EH , & per 
B, acin przfcati;; facaré cylindricum plano tranfe- 
unteper FA, & per O) pariter cum ex alibi à no- 
bis dictis: poffimus elicere rationem trunci finiftri 
cylindrici fuper femiparabola; ad truncum finiftrum 
cylin- 
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cylindrici fuper trilineo, habebimus etiamin OE, 
centram æquilibrij trunci finiftrı A D BO k, cylin- 
driciexiltentis fuper trifineo. Eodem modooften- 
demvs , poffe haberiin OE, centrum zquilibrij 
tiuncidexeeri k OCA, cylindrici eciteatis fuper 
trilineo , quia habemus centra zquilibrij prifmatis 
dexteri , & trünci dexteri cylindtici exifteatis fuper 
femiparabola; & pariter cx alibi à nobis dictis, habe- 
mus rationemtrunci dexteti fuper femiparabola , ad 
E owe » pertrilineo. 

Sed trunci finiítri 
ADBOK , centrum o. LHG, 
equilibrij , non fecat 
OE , fecundum ali- 
quam pulchram feri- 
em , quamuis numero 
poffit exprimi, in qua 
ratione fecetur O E, 
à tali centro zquili- 
brij ; quod nos exem- 
plificabimus in femi- 
parabola quadtatica. 
in qua, quia ex dictis 
in fchol. anteced. O E; 
fecatur ab H, centro 
æquilibrij prifmatis 
fit fübdupla HB; & pa- 
riter fic fecaturin G, 


i 
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centro æquilibrij trunci finitri A B FO; vt OG, fit 
ad GE, vt 3. ad 4. nempe vt 9..ad 12. ergo, qua- 
rumtota OE, erit 21. OH, erit 7. OG, erit 9; 
& HG, erit 2, Ergo quarum HG, erit 14.talium 
tota OE, erit 147. OH, 49. & OG, 63. Cum 
ergo ex fchol. t. propofit. 14.lib.z.fitprifima A B D 
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OG, erit r4. OH, 


| 14. & GH, 1. Sier- 
| go fiat ve AkOC, ad 


F Ok, ad truncum finiftrum A BF O; vt 15 ad 8; | 
| Sed cum totum prif- 


quia fic eft cylindrusad femifufum ex ABF, circa 
A F; erit diuidendo, truncus AB DkO, adtrun- 
cum ABFO, vt 7. ad 8, feü vt t4- ad 16. Fiat 
GH, ad HL, vt ABDkO, ad ABFO: Ergo 
L, erit centrum zquilibrij trunci A B. D kO, & HL, 
erit 16, quorum OH, erat probata 49. Ergo reli- 
qua O L, eríittalium 33- Sedtalium tota- O E ,.erat 
147. Ergo talium reliqua L E, crit 114. L, ergo, 
centrum zquilibrij trunci finiftri A.D BO k, cylin- 
drici exiftentis fuper trilineo , fic fecabit OE, vt 
OL, firad LE, vt 53. ad 114. nempe vt ri 
ad 3$. 

Pariter exponemus e. g. in numeris in parabola 
quadratica , in qua ratione fecetur O E, àcentro æ- 
quilibrij trunci dexteri A k OC, cylindrici exiften- 
tis fupertrilineo A DB. Sit H. centrum æquili- 
brijtotius prifmatis dexter; KOE CAE, & G; fit 
pariter centrum equilibrjj trunci. dexteri COEFA » 
cylindiici exiftencis fuper femiparabola . Ergo &* 
Íchol. anteced. OH erit ad H EB vc 2,ad G nempe 
vt. 14: ad 7. € O Gyeritad G Esc $-ad. 2; nempe 
vt 15.24 Ó Quarum ergo tota. .O.E ,. erit. 2 1. alium 

i : OG, 


< 


ÇO EFA, fic recipro- 
cè GH, ad HL, erit 
L, centrum æquili- 
brij trunci AkOC. 


ma fit ad COEFA 

(quia ad ipfum eft vt 

Cylindrusex DF, ad 

annulum ex femipara- 

bola ABF , circa 

DB, ex fchol. 3, prop. 

1o. lib. 2.) vt 5. ad 4. 

*x fchol.2. prop.x4. lib. 

i. erit diuidendo , 

AKOC,ad COEFA, D 

Vt 1. ad. 4. Quarumer- 

80 HG, eft i. taliumerit HL, 4. Sed talium erat 
OH, 14. Ergo reliqua OL, erit talium 10., Sed 
DE, erat talium 21. Ergo reliqua LE, erit 11. Eft 
"reo OL, ad LE, vt 10. ad 11. 


SCHOLIVM- II. 


Sed pariter intelligamus A BF, effe vnum exin- 
nitis trilineis, (licet fchema non exprimet ) cuius 


lameter BF , bafis AF, parallelogrammum ei 
Ciz 
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circumícriptum fit DF, adeo vt A DB, fit femi! 


parabola cuiusdiameter B D, bafis DA. Inrelli 
gamus cylindricos fe&os vt fupra in anteced. fchol 
& omnia vt ibidem. Pariter in numeris eliciemus; 
in qua ratione fecetur O E, à centris zquilibri; trun- 
corum cylindrici exiftentis fuperfemiparabola, qu? 
centra dari concludemus vtibidem. 

Sed antequam hac exemplificemus , admonebi 
mus lectorem, fibi diligenter confiderandum effe, di 
uerfam fore fe&ionem talium cylindricoruta in» 
fchol an:eced. & in hoc. Namin fchol.-anreced.fuf. 
ponentes A BF, effe femiparabolam cuius bafis AP: 
fszcauimus cylindricum fuperipfaexiftentem , plan? 
tranfeunte per Balim AF, & per O, punc&am in 14 
tere ; cylindricum vero exiftentém fuper triline? 
A DB, leù CkO, fecauimus plano trenfeunte pef 
diametrumtrilinei KO, & per pun&um inlatere Á 
Atin fchol. przfenti, füpponentes A BF, effe trili 
neum, cuius bafis A F, fecamus cylindricum erë 
étum füper ipfo; plano tranfeunte pe: bafim A F, eri 
linei, & per O, pun&umin latere: quia vero femi 
parabola eft A D B, vel CkO, cuius diameter O% 
fecamus cylindricum füper ipfa fitum , plano trat- 
feunte per KO, diametrum femiparabole , & pë 
pun&amin latere A. 

Trunci autem finiftri A D BO Kk, cylindrici ex” 
ftentis fuper femiparabola A D B, fic venabimur if 
ÒE, centrum zquilibrij. Sit H, centrum «quil! 
brij prifmatis finiftri& G, centrum aquilibrij y 

au- , 
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dífinittri ABEO. Ergo exfchol. pri. OH, erit ad 
HE, vt t. ad 2. nempe vt 5. ad 10. & OG, erit 
ad GE, vt 3. ad 2. nempe vt 9. ad 6. Quarum er- 
&Otota OE, eft 15. talium OH, eft 5. OG, 9. & 
GH, 4. Ergo quarum GH, erit 20. talium totas 
OE, erit 75. OH, 35. & OG, 45. Quoniam ve- 
lO totum prifma A.D BFO K, ad truncum finiftrum 

'BEO, eftvt 6,ad r. (quia cum fitad ipfum vt cy. 
Indrusex DF, ad conicum ex ABF, circa balim 
F , ex citat. fchol. 3. propofit. 10. lib. 2. cylindrus 
"It ad conicum cx z, parte propofit. « s.lib.2. per con- 
lerfionem rationis, vt 12. & 2. fcü vt 6. ad 1.) Ergo 
linidendo erit truncus ADBOEL, ad truncum, 
hà FO, vt $. ad i. Cum ergo fi fiat reciproce vt 
DBOk, ad ABFO, fic GH, ad HL, fic L, 
"entium zquilibrij trunci A D BOK; quarum GH, 
"it s. ralium HL, eriti. & quarum GH, erit 2o. 
"linm HL, erit 4. Sed quarum HG, erat 20. 
lium OH, erat 25. & tota OE, 75. Ergota- 
Qum OH, erit 21, & LE; $4. L, ergo cen- 
"m æquilibrij trunci A D B OK, cylindrici exiften- 
i5 füber femiparabola quadratica, ac refecti plano 
"ahfeunteper pun&umin latere & per diametrum 
Plius, ficfecat OE, feù DA, bafim femiparabo- 
en L, vt OL, Gvad LE, vt 21. ad 54. feu 
t 7. ad 48. 
, Pariter fic reperiemus,in qua ratione fecetur O E, 
centro zquilibrij trunci A KO C.H, centrums 


*quilibrij prifmatis dexteri fic fecat O E, ex {chole 
vt 
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vt OH, fitad HE, vt z.ad 1. nempe vt 4. ad & 
G, vero centrum aquilibrij trunci dexteri CoÉ 
FA, fic diuidit; vt OG, fitad GE, vt g. ad E 
Quarum igitur O E, eft e. talium OG, eft f. OH | 
4. & GH, r. Quia vero ex prim. parte propofit | 
1 5: lib.2, eft perconiüerfionem rationis, cylindrus ef | 
DF, adfolidum extrilineo A BF, circa DB, dia 
metrum parabole, vt 4. ad 2 feu vt 2.ad 1. cum fil 
etiam in tali ratione ; ex fchol. 5. citat. propofir. 18° 


lib. 2; prifma C KO EFA, adtruncum COEF Aj] 


eritdiuidendo,truncus CKOA, adtruncum. CO 
EEBAjvtr.ad r/Siergofiat H L, equalis H Gs 
erit È, centrüm zquilibrij trunci KOCA. Quz 
r&mautem tota O E; erat 6; talium OH, erar 4 
& 'H G; 1. ergo etiamtalium. HL, erit 1. & O Hy 
H B, 3. ac proinde equalis: H, ergo centrum equi" 
librij illius tranci" KO C Ay fecat. O E, bifariam: 


PROTOSTITO'HT. 


Datis [dem , qua in antecedenti propofit, in parabola , Lh 
efl ad K F, vt numerus parabole , ad duplum sut 
rum parabole unitate auff uma . 


Ohe enim eft vt FL, ad duplam LH» 
„£. fic FK, ad KH; ergo & componendo, Y 
EH, cum HL, adduplam LH, fic FH, ad Hk. Ef 
permutando, vt FH, cum HL, ad EH, fic dupl 
HL, ad Hke Cum vero fit vttota EH, cum Hb; 

ad 
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adtotam FH, ficabla- i 
tadupla H L, ad abla- 
tam H K; ergo & reli- 
qua FL, erit ad reli- 
quam FK, vt tota ad F 
totam ; nempe vt FH, 
«im HL, ad FH. Cum 
Vero fit FH,ad LH,vt 
üplus numerus parabo 
* vnitate auus ad nu- 
Merum parabole , erit 
FH, cum HL, ad FH, 
& conf:quenter, LF, 
ad Fk, vt triplus nu- 
Meras parabola vnitate auus, ad duplum nume- 
um vnitateauctum. Et diuidendoerit Lk, ad K F, 
Vt numerus parabole; ad duplum numerum vnitate 
*udum. Quod &c. 


SCHOLIV:-M. 


Ex præfenti propofitione elicitur , quod kIo, 
quam deinceps appellabimus altitudinem trunci 
FG B, quod fic intelligendum erit in alijs ) fic fe- 

Caturab I, centro grauitatis pradicti trunci , vt OI, 
ittad I K, vc duplus numerus parabolz vnitate au- 
“tus, ad numerum parabole. Nempe in prima, vt 
3. ad 1. In fecunda, vt 5. ad 2. Intertia vt 7. ad. 3-Et 


"cin infinitum ; augendo antecedens binario ; me 
P E: d 
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fequens vero vnitate. Quod pátet, quia ob paralíe- 
lifmum FH; BD, triangula:!K? bs B19, funchi- 


milia. Eftergo-BO, feù Fijad KL, vt O1, ad: 
Ik, nempe vt duplus:numetiis viitate auctus , ad 


numerüm. 

In eadem etiem ratione erit BI. ad IL. Cum 
ergo exiftenre EFG, prima parabola, nempetrian- 
gulo, fit EF GB, Pyramis triangularem balim ha- 
bens, fequitur propofitionem ab alijs propofitam ; 
in qua afferunt. B L, du&amà vettice pyramidis ad 
centrum bafis, ficfecari ab 1,:centro grauitatis py* 
ranidis, ve BI; hitad 1L, vt'jiad t. poffeelfc hu 
ius corollarium. 

Quod vero 1, fit centrum grauitatis predicti trun- 
ci y patuit fupra duat di&um faitin HN, effe cen- 
duth etauitátisiom hilum parallelogrammorum trun- 
ci patüllelorum parallclogtammo AG, & pariter 
in BL, effe centrum grauitatis omhium parabola- 
rum trunci EF GB, nempe omnium planorum ipi 

arabol GFE; pařallclorūm. 

Eodem modo patet, fi à pundo B, ad medium 
pidum HD; mente intelligamus ducilineam, in 
ipfi effe centrum graniratisomnium parallelogram 
Motl terti dexceri C A E.G B, & fubinde ipfis 
crunci. Wi'ergo per punim M , centrum azquill^ 
brijerict, mente intelligamus duci lineam paralle 
iim HD , fecantem priorem ductam; pundum m 
quo fe Tecate, erit cencrum grauitatis predicti eru 


ci dexeeti. 
PRO- 
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PROPOSITIO Iv. 


Centrum grauitatis trumci dexteri cyludrici exifieutis faper 
quacunque parabola , veféfdi ct fupra per bafimn., C2 pun 
Éfuus 12 latere, fre diuidit:eius altitudinem , cot patsuoz 
tertindas ad baffin fie ad veliquat svt quadruphus un- 
merus unitate auffus , ad.duplum numerum cvnitaté. 
anítum . 


T diftintius deinde procedamus, in fequenti &- 

ot. SUA CHpoRAtUr parallelogranmum, F D, fe- 

Im antecedentis figurz,adco vt triangulum BF H, 

*Prafentet nobis truncum fiRiflrum G £F B; trian- 

En vero BH D, reprafentet nobis truncum dex- 

tum AEGCB; K, fit centrum zquilibrij trunci 
PA kik 
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finiftri ; L totius cylindrici; M, dexteri ; & T, fit 
centrum grauitatis crünci finiftri : fiù MP, altitudo 
trunci dexteri BH D. Dico hanc ficfecari à centro 
grauitatis predicti trunci dexteri , vt pars terminata 


ad M, ficad reliquam, vt quadruplusnumerus vni- | 


tate auctus , ad duplum numerum vnitate auum 
Ducatur BQ, admedium pundum HD, fecans 
MP, in R, & occurrens FH, in S. Eritergo R, 
cenrrum grauitatis trunci dexteri , quia hoc eft tam 
in MP, quamin BQ, Ob parallclifmum HS; 
B D, & xqualitatem HQ, QD, erit HS, æqualis 
BD, vel FH, Cum autem, ex (chol. pri. propofit: 
2. fit FM, ad MH, vr duplus numerus parabole vni- 
tate auctus , ad numerum parabolz , erit componen- 
do; FH, ad HM, feà SH, ad HM, vttriplus nu- 


merus vnitate au&us, ad numerum. Etrurfum com- | 


ponendo, erit S M, ad MH, vtquadruplus numerus 
vnitate au&us, ad numerum . Sed conuertendo, erat 
ex fchol. citat. H M, ad MF, vt numerusad duplum 
numerum vnitate auum. Ergo ex æquali erit $ M; 
ad MF, nempe ad BP; nempe MR, ad R P, vt 


quadruplus numerus vnitate au&us, ad duplum nt | 
merum vnitáte au&um. Quod &c. Eritergo MR: | 


ad RP, in pri. para. vt $. ad. 3. In fecnnda, vt 9. 
$. Intertia, yt 13: ad 7. & ficin infinitum , augendo 
antecedens , quaternario  confequens vero bins 
rio. 


ALI- 
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ALITER 


B Q MN P D 
N fequenti fchemate, ducatur L V , in cuius me- 
L dio pun&to T , erit centrum grauitatis totius cy- 
Indrici reprefentatiab F D . Sit T, centrum graui- 
tatis trunci finiftri, & ducatur IT R, occurrens M P, 
Ih R, Erit ergo R, centrum grauitatis trunci dexteri 
txdoarinis Archimedisin zqueponderantibus . Di- 
to MR, effe ad R P, vcquadruplus numerus para- 
olz vnitate au&us, ad duplum numerum vnitate 
WU&um. Ducantur IX, TZ, parallele FH. Erit 
€rgo ex fchol. propofit. 3. K I; ad I O, feu M X, ad 
P, vt numerus parabole ; ad duplum numerum 
Vhitate au&um ; nempe vt duplus numerus, ad qua- 
ruplum numerum binario auum. Quarum ergo 


MP, 
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M P, eft fextaplus numerusbinario auctus; M X, eft 
duplus numergs; MZ, quia dimidia MP , erit cr? 
plus numerus vnitate auctus , & XZ, erit numerus 
vnitate auctus. Cum ergo truncus BH D, dexte! 
firadtruncumlfiniftrum B F H, ex propofit. pri. lib: 
3. reciproce vt F L, ad LH, nempe vt numerus p4* 
rabolæ vnitate au&us , ad numerum parabole; & 
pariter cum fit idem truncus dexter ad truncum fini- 
ftrum, vt reciprocé IT, ad TR. Erit & IT, ad 
T R, vtnumerus parabola vnitate auctus; ad nume 


rum parabolx. Sed propter parallelas 1 X, T Z, eft | 


etiam vtl P. ad TR, fic XZ, ad ZR. Ergo & 
XZ;, ad ZR, erit vtnumerus parabole vnitate au” 
&vs, ad numerum pa:abolz . Quarumergo X Z, eft 
numerus parabolz vnitate auctus, ZR, eft numerus 
parabole .. Sed talium erat MZ, rriplus numerus 
vnitate au&us , & MP; fextuplus numerus binario 
qucus. Ergo talium erit MR , quadruplus nume 
rus ynitate auctus , & reliqua RP, duplus nume’ 
yhitateaudus. Eftergo MR, ad R P, vt quadri- 
plus numerus ynitate auctus , ad duplum numerum 
vnitatem auum . Quod &c. 


PROPOSITIO V. 


Datis f Tem , que su propofit. 2. in duplicato triligeo , Lb 
eft ad KF, cut cumitas ad numerum trilinei binat 
antt L a f 


i 
l 
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Voniam enim eftt 
ex hypothef(i, Fk, 
ad kH, vc FL, addu- 
plám L H; ergo & com- 
Donendo, vt FH, cum F 
HL, ad duplam LH, 
ie FH, ad Hk. Et 
Dermutando, erit FH, 
m HL, ad FH, vt 
dipla HL, ad Hk. 
Cum ergo fit vt tota ad 
lotam , fic ablata ad a- 
latam, erit & reliqua 
ad reliquam , Vt to- 
tadtotam. Eftergo vt FH, cumH L, ad FH, fic 
L&, ad FK. Cum vero ex hypothefi, fit F L, ad 
H, vt numerus trilinei vnitate auus , ad vnita- 
lem , erit duabus vicibus componendo, FH, cum 
L, ad HL, vt numerus trilinei ternario auus , ad 
Vhitatem. Quare per conuerfionem rationis, erit 
,cum HL, ad FH, vt numerus trilinei ternario 
'udus, asd numerambinarioaudum. Ergo & LF, 
M Ek, exit vt numerus ternario auus, ad nume- 
Ium bingríó autumn. Et dividendo, erit LK, ad 
F, vtvBitàs ,ad numerum binario auctum. Nem- 
Pein prido ve 1. ad. 3. In fecundo, vt 1. ad 4-Inter- 
o, vr 4,4d $4. Ecfic ininfinitum , augendo confe- 
Quens vitate; & retinendo vnitatem pro anteceden- 
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Miftellanti Geometrici , 


SCHOLIVM.- 


Etiam ex præfenti propofit. elicitur, k O, altitu- 
dinem trunci finiftri EF GB, fic diuidiab I, centro 
grauitatis trunci, vt kL fit ad I O, vt vaitas; ad nu 
merum trilinei binario auctum . Eft enim k 1; ad IO; 
vt I- k, ad BO, feü ad kF. i 3 

— Etiam Ll, ad IB, eritin eadem ratione. Suppo“ 
fitoergo EFG, triangulo, ctiam in præfenti elici 
tur, quod deductum eft in fcholio propofit, 3. circ? 
pyramidem. 


PROPOSITIO VI, 


Centrum grauitatis trunci dexteri eylindriei exiffentis fupe 
quocumque duplicato trilineoparabolico, feéfo «ut dietum 
estin propofit. 2.. fic diuidit eius altitudinem, cot pars not 
zerminans ad ba [rm [It ad reliquam, cut numerus quatit” 
nario antus ad numerum binario auéfum. 


Tiam in hac propofitione diftin&tionis grati^ 
E exponatur in fequenti figura,tantum parallelo" 
grammum F D, cum cateris vt in fchemate fupe 
riori;ita ve: BFH, gerat vicem trunci finiftri, B H D» 
veró trunci dexteri. Pariter nunc, ks fit centri” 
xquilibrij trunci finiftri; L totius cylindrici; M, cruf" 
¿i dexteris & dacta. M P, altitudine trunci dexteri,ll 
R, cius centrum grauitatis, Dicocffe MR,ad R P, 

vt 


epars Secunda. 


poe prs 


B 9 Á"— 
Ytnumerus trilinei qüáternario auctus , ad numerum 
inario auctum. Nempe vt 5. ad 3. in primo. In fe- 
ndo vt 6. ad 4. In tertio vt 7. ad 5. Et fic in infini- 
"tm augendo ambos terminos vnitate. Ducatur pa- 
liter BQ, ad medium punctum H D;j'inqua cum fit 
Centrum grauitatis trunci dexteri , quia in ipfa eft 
ntium grauitatis omnium paárallelogrammorum 
Parallelorum it féheni: propofitianteced. ipfi B C, 
Van (iet per R- Producatur hac: donec concurrat 
pm FH, prodücta ih: S.Q'uóniam HQ, eft zqua- 
$ QD; & HS, parallela B D, erit ëtiamei equalis, 
Ote(tipfi FH. Cumautem exfchol. prim. propo- 
tiz, fit EM, ad MH, vtnumerus trilinei binario 
ictus; ad vnitàtem ; erit componendo duabus vici- 
WS, R H; cum HM, ad HM; nempe S M;ad MH, 
'tnumerus trilinet quaternario auctus » ad vnita- 


Q tem, 
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tem. Sed conuertendo, eft HM, ad ME, vt vni- 


tas, ad numerum binario auctum. Ergo ex equali; 
erit S M, ad MF, feü ad B P; hoce(t M R, ad RP, 
vt numerus quaternario auctus,ad numerum binario 
auctum. Quod &c. 


A^CLI T ER. 


N fequenti (chemate; fiat eadem conftructio, vt | 


in fecunda probatione propofit, 4. nempe duca- 
tur L V, incuiusmedio puncto T, fit centram gra- 
uitatis totius cylindrici cuius vicem gerit F D; I, fit 
centrum grauitatis trunci fini(tci; & ducta IT R, oc- 
currens M Ps (ic. R , centrum grauitatistrunci dex 
teri, ex famofis Archimedis doctrinis in couepoli* 
derantibus. Dico M R, cffead K P, in przcfacs ra 
tione. T2, LX, fint paritec parallele FH, BD“ 
Eritergo kl; ad IO, ex fchol.propofic. s, (cu M Xo 
ad XP, vrvnitas , ad numerumilinei binario aus 
cium 5. nempe vt binarium, ad duplum no merum» 
quaternatio auctum  Qualium ergo tota M P, ch 
duplus numerus fenatzio auctus, M X, eft binariums 
M Z, numerusternario auctus; & X Z, numerus yni- 
tate auctus. Cum ergo truncus dexter fit ad truncum 
linitrum. ex propofit. pri. lib. 3. reciprocé vt F L, ad 
LH, nempevt numerus trilinei vnitate auctus, ad 
vnitatems & pariter fic truncus dexter ad truncum 
finifirum reciprocé, vc TT; ad TR. Erit IT, ad 
TR,&conlequenter XZ, ad. ZR , vt numerus 


vni- 
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Vnitate auctus, ad vnitatem.« Qualium ergo-X Z, 
ft numerus vnitate auctus, Z R, erit vnitas.Sed.ta- 
lium erat MZ, numerus:ternario auctus. & tota 
MP, duplus numerus fenario àüctus.//Ergoitalinrn 
trit MR, numerus quaternarió-alicous Sb RD re» 
liqua, numerus binario auctus ; Di'tidirergo R..£dn- 
ttum grauitatis trunci dexteri BH:D, jn prædiĝa 
tatione ipfam MP. Qoderat oftendendum. 


PROPOSITIO VII. 


Centrum grauitatis prifinatis , quod eff dimidium cylindrici 
existentis faperparalleloorammo, fic diuidit eus altitadi- 
nem eut pars terminata ad bafim , fit ad reliquam evt. 1. 
ad P jn 


Qa Sup 
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Vpponamus EFG, 
effe parallelogram- 
mum , cuius diameter ~ 
FH, & cylindricus fu~ 
per ipfo exiftens fit pa- 
riter diuifus in duos 
truncos , qui erunt duo 
prifmata, Patet cum 
hzc prifmata fint fimi- 
lia, & zqualia , etiam 
altitudines ipforum æ- 
qualiter , ac eódem mo- 
do fecari ab ipforum 
ceniris: gratitdtis e Sit!^1 : 
ergo kO; altitudo pri(matis finiti. EF GB, & 
1, fit eius centrum grauitatis. Dico kI, effe dimi- 
diam LO. Nam £F kyeft ad K Hy'vc radi near 
pevt2.ad. 4. ex fcholi prim: propofitea- Sed FL; eft 
ad LH; vt 3:ad 3. Ergo. Lk; eritad k F ;:nemp^ 
ad BO, vt s. ad 2. Sed ob (imilitudinem triangu 
lorum LkI, BIO, etvt LK, ad BO; fic kb 
ad LO. Ergo ki, eritdimidium IO. Quod &€ 


"SCHOLIVYM. 


Sed hzc propofitio eft etiam manifefta ex eo,quod 


prifmadimidium cylindrici , feù parallelepipedi ex" | 


ftentis fuper parallelogrammo: aliud non et, qua? 
alius cylindricus fuper triangulo exiftens. V.g.!P 
fche- 


Pars Secunda, EHS 
fchemate fequenti, prifma A DBF Ok, dimidium 
parallelepipedi kF, exiftentis faperparallelograni- 
mo DF, aliud non eft, quam cylindricus ; cuiusop- 
pofitz. bafes triangula A D kj; O BF: | Eius;ergo 
centrum grauitatis erit. in medio line 1ungentis 
centra grauitatisoppofitorumtriangulorum KDA, 
OBF. Eius ergo altitudo fecabitur ab eius centro 
grauitatis, vt fecatur linea du&taà ky vertice víque 
ad bafim, per centrum grauitatis trianguli tranfiens ; 
3di&o centro grauitatis; nempe vt parsad k, termi- 
hata, fit ad reliquam; vt 2- ad r, Hac funcclariffima.. 
Ümittantur ergo. 


PROPOSITIO VIII. 


Poffumus afšignare rationes in qmbus fécentur altitudines 
truncorum cylindricorum fuper infinitis trilineis parabales 
cis existentium , ac refeézorum plana diagonalter tranfè- 
unte per diametrum trilinei , ac pêr puuétun 1m latere, ab 
ipforum centris erauitatis. , 


E qualibet femiparabola ABF, cuius bafis 
A F, diameter BF, cum fibi circumícripto 
Parallelogrammo D F, adeo vt BDA, fit trili- 
deum cuius diameter B Dy bafis D A. Super pa- 
3lelogrammo intelligatur cylindricus rectusfe&tus 
y eonaliter planotranfeunte per. AF, & per OK. 

€ diuiditurin duo prifmata, finitrum ADKOFB; 

dexterum. Ak CEFO + & prifma finiftzum, vr 


ex- 


126 Mifèellanei Geometrici , 
explicatum fuit in fcho- 
lium 2. propofit. 2. di- 
uiditur in truncum fini- 
ftrum ABF O, cylin- 
drici exiftentis fuper 
femiparabola , & in 
truncum ADBOK, 
cylindrici exiftentis fu- 
pertrilineo A DB, ac 
refe&i plano tranfeun- 
teper diametrum. k O, 
ac A, pun&um in la- 
teré , Pariter prifma.; 
dexterum diuiditur in 
truncum | dexterum. 
COEFA, cylindrici 
exiteatis fuper femi- 
parabola , & in trun= y A 
cum OkCA, cylin- L 
drici exiftentis fuper trilineo... 'Truncorum cylindri 
corum exiftentium fuper femiparabola, hoc eft eiuf 
dem duplicatorum ad partes BE, affigaauimus fu- 
pra, inquibus rationibus fecentur ipforum alticud* 
nes ab ipforum centrisgrauitatis. Nempe trunci fi- 
niftri, in (chol. propoic. 3. (truncus enim præfen’ 
ABF O, e(tidemcumtrunco EFHB, iníchem? 
te illius propofit. ) trunci vero dexteri in propofit- 4 
Nuncintelligimus oftendere poffe doceri , in quibus 


$ . ) 
rationibus fccentur altitudines truocerum ADBO b 
KOCA; 
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KOCA , fci ipforum ad partes B E, duplicato- 


'üm , ab ipforum centris grauitatis; hoccft v, g. in 
Ptifmate íiniftro, fuppofito H; effe ipfius centrum 
*quilibrij; G, trunci ABFO; & L, trunci AD 
OK, fi hzc folida appendanturfecundum OE; pa- 
Vtquod (i per L, ducatnrin plano O F; vfque dum 
Sceurratiplt BF, parallela O B, EF, inhac effe 
ntrum grauitatis duplicati trunci A D BOK, ad 
Partes BE. Hzzclinea à nobis nuncupatur altitudo 
unci, in qua dicimus poffe affignari , in qua ratio- 
Ye feceturà centro grauitatis illius trunci duplicati. 
dem intelligatur in prifisate dextero. Sed vt cla- 
"lis proccdamus, exponatur tamtum parallelogram- 
hu B E; cum fuo diametro OF, adeo vt BOF, 
,ng.lum nobis repraíentet prifma iniftrum., ; 
g n Rulum OEF, prifma dexterum ; HK, fit al- 
udo prifmatis f(iniftri AD BFOK, duplicati ad 
Partes B E, ducta per eius centrum zquilibrij, adeo 
3n ipfa fit centrum grauitatis duplicati prifmatis; 
YM, fit altitudo duplicati trunci ABFO ; L1, 
lblicari rrupci A DBOk, inq: ibuspariter fint ip- 
, 4m truncorum centra grauitatis. Sit N, centrum 
Süitatis duplicati prifmatis; P, verofit centrum 
p auitatis duplicati trunci exiftentis fuperfemipara- 
Sola. Diaa ergo PNQ, fciemus ex Archimede 
quequepondezantibus, Qy effe centrum grauitatis 
DÈ Icati trunci A D BOX, exiftentis fuper trilineo. 
(, An ur PR, NT, parallele O E. Ex propo- 
“7. ícimzs, in qua ratione fccetur HK, ab N} 
cen- 
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128 Miftellanei Geomtzrici, Eo 
centro grauitatis ¿duplicati prifmatis:. Pariter ex 
Íchol.propofit. 3 fcimijin qua ratione fecetur GM» 
in P, àcentro grauitatis duplicati trunci A BFO: 
Scimusergo quanam fit ratio, quam habet LR, ad 


RI, &quenamfit illa, quam habet LT; ad TH | 


Ex propofit. 1 4. lib.2. fcimus, qua nam fit ratio» 
quam habet PN; ad NQ, ( quia fcimus ratio 
nem ;quamhabet truncus A DB OK, ad truncum 
ABEO, cftenim adipfum vt exceffus cylindri e* 
DF,circa AF, fuprafemifufum ex ABF, circa A E,ad 
ipfum)& confequenter,fcimus cam)quam habec R f, 


ad T Q,ob parallelifmum RP, TN: Ergo patet; | 


nos poffe fcire in quarationefecetur. LI, àcentro 
grauitatis Q. Sed hec clarius percipientur in fcho 
lio fequenti. 

Et hæt quidem intrünco AD BOK. Quomod? 
autem feceturakitudo düplicati trunci: AkO C, ? 
fuo centro grauitatis; Íciemus fic. Sič Hk, altitu' 
do totiüs cylindrici exiftentis fuper trilineo A D B 
& confequenter eius duplicati ad partes: B E, trat 
liens per eius. centrum æquilibrij H . Ergo in më 
dio pun&o N, ipfius H K, eritcentrum grauitat? 
huius duplicati cylindrici » Sit Q , vt prias cet 
trum grauitatis duplicatitrunci A.D B O'K; fi erg? 
producatur. QN ,; prius ducta víquead P; eric P 
centrum grauitatis diplicati trunci AK O C; Sif 
rufo NT, PR, parallele vt prius, ipfi: O P* 
lam fcimus rationem, quam hibet HN, ad NI» 
kà L T, ad TIS Pariter fcimus:rationem , qua? 

j habet 


Y 


habet L Qi ad QI. Rationem vero, quam habet 
PN , ad NQ, feu RT, ad TQ, fcimus ex 
chol. propofít.8. lib.3. in quaaffignamus rationem, 
Quam habet conicus ex A DB, trilineo reuoluto 
üirca diametrum. D B, ad folidum ex eodem reuo- 
Uocirca FA; fciemus ergo etiam facile rationem 
LR, ad RI, feà GP, ad PM. Ergo poflumus 
cirein quibus rationibus fecentur altitudines præ- 

iorum rruncorum duplicatorum ab ipforum cen- 
tris grauitatis. Quod &c. 


S.C. H OLI V. M. 


Sed in numeris funt hxc omnia exemplificanda, 
Yt clarius , & diftintius fuprá-dida intelligantur , 
R Exem- 


r36 Miftellauei Geometric , 
Exemplificabimus in parabola quadratica ; & prius 
quidem in trunco finiftro . 

in hac, H K, altitudo prifmatis finiftri , fic feca» 
turab eius centro graüitatis N, ex propofit. 7. vt 
HN, ficdupla NK. GM, veroaltitudo duplicati 
trunci fiaifti A BFO, cxiftentis fuper femipara- 
bola fic fecaturab eius centro grauitatis P, vt G P; 
ftad P M, vt 5. ad z. exfchol. propofit. 3. Qualium 
ergo tota LI, eft 7. talium GP, feù LR, erit j: 
& HN, feà LT, erit4. cum :5 vnde talium erit 


TR, :. Quod fi hzc multiplicentur per 21. qua- | 


lium TR, erit 7. talium tota LI, erit 147. LR; 
i105. & LT, $8. Cum vero fit PN, ad NQ; 
feu RT, ad TQ, vt truncus ADBOK, ad 
cincum ABFO, nempe vcexceffus cylindri eX 
DF, ad femifufüin cx - A B F; nempe exfchol. prim. 
propofic. r4. Tibia. vc7,ad 8. qualium R T, crit 
7, talium T Q erit 8. Ergo reliqua L Q, erit t4 


Jióm 920."quia tota L T , talium erat 98$. Cum er | 


go talium tota L1, effet 147, reliqua OI, erit $7 
fecatur ergo L I, altitudo trunci duplicati A DBOlS 
intrilineo parabolico quadratico à Q, eiuscentro 
erauitatis , vc LO, firad QI, vt 9o. ad 57. & fub- 
criplando terminos , vt 3o. ad 19. 

Tiuncivero dextcri A KO C, duplicati fic repe 
remus rationeni in qua fecetur eius altitudo ab cit 
centro grauitatis. H k, altitudo duplicati cylindric 
ADBO Ck, fecatur in médio ab eius centro graul 
tatis N. Qualium etgotota LI, eft 49. & LQ 


3?* 


3o. taliumerit H N, feù L T, 24, cum dimidia; & 
talium erit QT, s. cum dimidia. Et multiplican- 
do omnia per 6. Qualium QT, erit 33. talium to- 
ta LJ, erit 294. L Q, 180. & LT. 147. Sedcum 
lit QN, ad NP, nempe QT, ad T R, reciproce, 
Vt truncus AK OC, adtruncum ADBOK; nempe 
Vtconicusex A D B, circa D B, adfolidum ex eo- 
dem circa FA; nempe ex fchol. propofit. 8. vt 3. 
ad 3. nempe vt 33. ad 77. Qualium QF , erit 35. 
"lium TR, erit 77. Sed talium L T, erat 147. Er- 
So talium reliqua L R, erit 7o. Sed talium tota Li 
(lat 294. Ergotalium reliqua R I, etit 224. Seca- 
tur ergo Ll, in R, feu G M, altitudo in B, à cen- 
tto grauitatis duplicati trunci Ak OC, fic vt G P, 
Pars terminansad halim, fit ad reliquam, vt 70. ad 
o» Nempe reducendo ad minimos terminos, vt 
' ad 16, 


Raj PRO- 
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PROPOSTTIC'IX. 


Poffumus afsienar € rationes , in quibus fecentur altitudiati 
truncorum cylindricorum fuper infinitis fémiparabolis 


quarum exponentes fint numeri pares , existentium , áb | 


vefeéZorum plano diagonaliter tran funte per diametrum 


parabole, ac per puné£ um in latere, ab ipforum centris grá- 
uitatis , 


Vpponamus A BF, 

effe quodlibet ex 
infinitis trilineis , cu- 
ius bafis AF, diame- 
ter BF, cum fibi cit- 
cumícripto parallelo- 
grammo DE, fic vt 
BDA, fit femipara- 
bola , cuius diameter 
BD, bafis DA. Su- 
er parallelogrammo 
fit cylindricus ` rectus 
fectus diagonaliter pla- 
no tranfeunte per A F, 
& per Ok. Hic diui- 
ditur in duo prifmata , 
& quodlibet prifma in 
duos truncos , vt fa- 
fius explicatum fuit in 


Pars- Secunda. 

;.4Ilcipio propofit. antecedent, Dicimus nos pol- 
fe fcire , in quibus rationibus fecentur altitudines 
truncorum duplicatorum ad partes BE, exiftentium 
fuper femiparabola, AÐ B, cuius exponens fit nu. 
merus par , ab ipforum, centris grauitatis » Etiam 
hunc claritatis gratia, exponatur pa:allelogrammum 
BE, & HK, fic altitudo duplicati prifmacis finiftii 
G.M, fitaltitudo.duplicatitranci. A BFO, exiften- 
tis fuper trilineo. Sit N, centrum grauitatis dupli- 
Cati prifmatis, & P, centrum grauitatis duplicati 
trunci ABFO. Pariter fit L, centrum equilibrij 
duplicati trunci AD BO K, exiftentis fuper femi- 
parabola A DB, talis cylindrici , qui fir fe&tus pla- 
do tranfeunte per diametrum O K, (emiparabola: 
OC, &punáum A, inlatere ( huiusenimtrunci 
poffe nos habere centrum zquilibrij L, patuic in 
chol. 3. propofit.2. ) In LI, ergo eius altitudine, 
erit eius centrum grauitatis. Si ergo ducatur P N, 
Quz producatur vfque ad Q; erit Q, centrum gra- 
itatis duplicatitrunci A D B O K. Ducantur NT, 
R, parallel vt prius. Ex propofit. 7. fcimus, in 
Qua racione fecetuar Hk ab, N, feù LI, à T. Ex 
Ichoj., propofit. s. fcimus rationem GP; ad PM, 
feu L Ri, ad RI. Rationem P N, ad NQ, feu RT, 
ad IQ, fcimus ex prim. patte propofit. 1 5. lib. z, 
N qua diuidendo, aífignatur ratio exceflus cylindri 
* DE, fupraconicum ex trilinco ABE, reuolu- 
tOcirca balim A F, ad iplum poterimus ergo etiam 
cire rationem L Qo ad QL 
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Eodem modo , quo fa&um eft in propofit. ante 
ced. poterimus fcire , quomodo fecetur altitudo 
trunci AkOC, ab eius centro grauitatis ; fuppo- 
nentes Hk, effe altitudinem totius cylindrici 
duplicati exiftentis fuper femiparabola DBA; 
Qo cffe centrum grauitatis duplicati trunci AD 
BOk; & GM, effe altitudinem duplicati trun- 
ci AKOC, Si enim QN, tranfiens per N, 
medium pundum Hk, producatur vfque ad P, 


erit P, centrum grauitatis duplicati trunci Ak | 


OC. Sint ergo rurfum RP, TN, parallelz; 
vt prius. lam fcim:ss HN, zquai Nk, X 
LT,zquari Tl. Scimusrationem LQ, ad QL 
Rationem QT, ad TR, fcimus ex coroll. 5. pro* 
pofit. 4. lib. 3. in qua affignata fuit ratio, quam ha- 
bet conoidcs parabolicum ex femiparabola A D B» 
reuolutacirca DB, diametrum , ad annulum ex ea- 


dem reuoluta circa AF. Ergo facile poterimus fci- | 
re rationem L R, ad R I, feu GP, ad PM. Quart 


&c. Quod &c. 


SCHOLIS M: 


Sed exemplificatio per numeros, yt fadum efti” 
fchol. propofit. anteced. dilucidabit hxc omnia-’ 
Supponamus ergo vt prius, nos difcurrere, & exem- 
plificare in parabola quadratica- HN, eft dupl? 
N k (quia altitudo prifmatis) cx propofit. 7. GP? 
vero, eritàd PM, vt 4. ad 1. ex fchol. propofit. 7 

Qua- 


Qualium ergo tota LT, cft s, talium HN, feu LT, 
"Ut ss LR,4 & TR, Et qualium TR, erit 
i" talium tota LI, erit 37. z3 LT, erit 25; LR, 
3^. Cum ergo fit reciproce PN, ad NQ, feù RT, 
dy Q, vt trancus A D.B Ok, adtruncum, A BFO, 
ltmpe.vrannulus ex femiparabola D B A, reuolu- 
d circa A F, ad'conicum ex trilineo ABF, eirca 
dim: EA; &cum fit talis annulus. ad talem coni- 
Um ex 2.parte propofit. iige lib.2. per conuerfionem 
"tionis, & diuidendo ,"vt . ad 1. Ergo qualium 
T, erit s. talium T Q, erit 1. Cum ergo talium 
"let T, 25. & LI, 37 :. Erit talium LQ, 24; 
d QI, r5. : Eftergo EQ, ad QI, vt 24. ad 13: i- 

*mpe vt 16. ad o. 
Trunci vero AKOC, fic reperietur centrum, 

gra- 


grauitatis in numéris. Sit Q, centrum prauitati 
duplicati trunci A D BOX, & N, totius duplica 
cylindriei ' exiftentis^ fuper femiparabola : A D P 
Qaaliim'ergo L H eft 25. talium. HN; feu LT? 
dimidia ET, tta IL Qr: R QT; 5 i E 
quatium QT ;' eft 3. valium LI, efto. i. & LO 
r3. Cunt ergo five QN; ad ND, feu vt Qf 
hd T R5 fiercciprocé truncus & OC, ad rrunculf 
AT BOX, nempe cósoidés ex femiparabola DAP 
fedóluta circa diametrum DB, ad annulum ex €* 
We citcá AF ; & cim fit'conoides ad annulum ; Y 
3. ad 5. ex eotoll? 5 propofit. 4. lib.3. qualium Q k 
erit 5«taliutn PR Värit 5.. Ergo'táliüm LR, erit $7 
Et reliqua RT. etit r5. $- Eritergo LR; ad RI 
confequenter GP, ad P M. vt 5. :; ad 15. 5, ne" 
pe vt 4. ad ii- 


E ER TET "M. 
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PROPOSITIO X: 


Trunci finistri cylindrici yeei existentis fuper Jfétrlparabola 
, quacunque refèt: plano tranfeunte per bafm/femnpara-. 
bole , «> per puué£um m latere , centrum equibbrij in baa 


- féafsignare : 


E? femiparabola quecunque A B C, cuius día- 
meter å B, bafis BC, fuper CA B, verb intel- 
*&o cylindrico redo , fe&o hic diagonaliter plano 
tranfeunte perbafim C B, & perpün&umin latere, 
iuidat ipfum in duos truncos , & truncus finifter 

t CABD; huiusoportet inbafi A BC, centrum 
*quilibrij affignare. Diuidatur A B, in E, vt A E, 
tad E B, vt numerus parabole vnitate au&us, ad 
plum numerum parabolz, ac per E, ducatur E F, 
Mdefinita parallela B C, bafi femiparabolz. Erit er- 
80in EF, centrum zquilibrij trunci C A BD, fe- 
adum bafim appenfi, ex fchol. prim. propofit. 2» 
Quoniam vero ex fchol.propofit. 1. truncus CA DB, 
"t Proportionaliteranaloguscum femifufo ex C AB, 
tca CB, & cumomnium femifuforum fit reper- 

min CB > centrum grauitatis in propofit. 3I. mi- 
celk erit quoquerepertum ín. CB, centrum æquili- 
¿munci CADB, Sit hoc G. Si ergo per G, 
"catur parallela A B, etiam in ipfa erit centrum 

*quilibrij illius trunci appenfi fecundum bafim, Sed 
*in EF. Ergoin F,vbi fefecant. Inuentum eft 
pu S. ego 


—— - 


— M 


i 


M aMŘŘħ z 


a m a e 


158 Miftellanei Geometric, 
ergo F, centrum æquilibrij trunci appenfi 
baíim, Quod &c. 


SC HOL.I V M. 


Si ergoà pondo F, erigatur altitudo trunci eque 
lis D A, ipfa fic diuideturà centro grauitatis trunci 
vt diuifa eft in propofit. 3. altitudotrunci duplicati. 
Quod intelligendum eft etiam in fequentibus pro 
pofitionibus , in quibus reperientur centra zquilt 
brij in bafi dimidij illorum truncorum , quorum du 
plicatorum reparta fuerunt in altitudinibus centr? 


grauitatis. 


PROPOSITIO XI. 


Tyunci dexteri &nfdem cylindrici , centrum equibbrij i 


baji reperire. 


fecundu 


Ed eo eiufdem cylindrici truncus dox:ef 

) KEH BC, huius oportetin kKHL, femipt 
rabola , centrum zquilibrij trunci fecundum ipia 
appenfi, reperire, Diuidatur kL, in O, vt üt 
K O, ad O L, vt duplus numerus parabola vnitat? 
au&us, ad. numerum parabole, & per O , ducatu! 
OM, indefinita parallela bafi LH. Ergoin ipfa: 
cx fchol. prim. propofic. 2» erit centrum zquilibril 
trunci appenfi fecundum bafim. Ruifam , quoniam 


cx fchol, propofit. 1. truncus eft. propoitionalitef 
analo- 


logus cumannuloorto ex reuolutione femipara- 
e M k L, circa du&am pcr verticem k, ipfe HL, 
n elam ; ergo HL, fecabitur eodem modo à 
tro:equilibrij trunci, ficuti fecatur axis illius an- 

i» 14 Centro grauitatis ipfius. Diuidatur ergo LH, 
> Vt fit LN, ad N E, veduplas numerus para- 
er auctus , ad duplum numerumternario 
m, ficutiex propofit. 18. lib. 4. fecatur pradi- 


S a eirca 


Saxis À I0. 
axis à centro grauitatis annuli ex femiparabola ; 


il 


| 
ll Ii na 
i WEAR 
| iM 
Iu 


I40 Miftellanei Geometrici , 
circa dudam per verticem bafi parallelam , & per N, 
ducatur parallelaaxi kL, femiparabolz, occurrens 
priori parallela du&z in M. Patet pun&um M, elfe 
centrum æquilibrij quæfitum. 


ALI PER 


e iini duos truncos, nempe finiftrum , & 
dextrum fimul vniri ad reftituendum totum cy* 
lindricum, vtbafis KHL, nobis reprafentet vnam 
oppofitarum bafium totius cylindrici exiftentis fu- 
per femiparabola. Ergo centrum æquilibrij totius 
huius cylindriciappenfifecundum balim HkL, erít 
idem.cum centro grauitatis femiparabole H kL. 
Inuenteturergo ex propofit. s. lib. 3. M, centrum 
grauitatis femiparabolz , & fit P, ex propofit. ante 
ced. centrum zquilibrij trunci inferioris appenfi fe- 
cundum HkL, & frt du&a PM, quz taliter fit 
produdaad Q, vt fitreciprocé QM, ad MP, vf 
truncus inferior ad füperiorem. Erit ex Archimede 
in equeponderantibus, Qy centrům zquilibrij trán 
ci fuperioris H KL B C; appenfifecundum H kb- 
Patctergo; qualiter dato centro iquilibrij in bafral 
terutrius truncorum; ftatim poffimus.ex proportione 
truncorum ad inuiceni, affignarein eadem bafi cen- 
trum zquilibrij alterius trunci . NU 

Sed rationem truncorum 'ad inuicem cylindric! 


xiftentis fuper femiparabola quacumque, & per bt 


fim femiparabola , & pun&umin latere rcfeáis ha? 
"^ nae bemys 


bemus ex eoroll. pri. propofic. 4. lib. 3. vbi affigaan-. 
"t rationes reperta inter infinitos fufos paraboli- : 
ts, & infinitos annulos ex femiparabolis reuolutis 
“tea ipfas in vertice tangentes. 523 | 
Per M , dü&a altitudine trunci , habebimus ex , 
"opofit. 4. in qua rationc fecetutà centro grauita- 


5 trunci. 


PRO- 


Mi(cellomei Goomatrici , 


PROPOSITIO XII. 


Truncl finistri cyliadricl re££i exifleutis fuper [emiparaht- 

| lagcuius exponens fit numerus par, refet plano tranfèun- 

teper axim feuiparabole , (Jy per punézum im latere , cet 
trum equilibri m bafi afsignare . 


ei fupponamus CADB, effe truncum fini- 
ftrum cylindriei fuperfemiparabola C A B, exi” 
ftentis y cuius axis CB, bafis AB, refe&i plano 
tranfeunte peraxim C B, & per punctum D, in la* 
tcre;fed C A B, fit generis illarum , quarum expo 
nentes funt numeri parcs. Oportet in CAB, re 
perire eentrum æquilibrij trunci appenfi fecundum 
ipfam. Inueniaturex fchol. 3. propofit. z.in A B; 
E, centrum equilibrij trunci; & CB, ficdiuidatur 
in G, vt CG, fit ad GB, vt dimidium numeri p4” 
rabolæ vnitate auum, ad dimidium numeri para 
bolz. Erit G, expropofit. t4. lib. 4. centrum gra- 
uitatis conoidis orti ex retolutiome femiparabol£ 
CA B, circa C B. Siergoperpiuncdia E, G, ducan- 
tur parallelz B.C , & B. A, pantam F, inquo fefc 
cant , erit centrum zquilibrij trunei appenit fecun" 
dumbafim, Quod &c. 

Per F, erecaaltitudine, habebimus in ipfa ceh” 
trum grauitatis ex propofit. 9, 
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PRO- 


Pars Secunda. 


PROPOSITIO XII. 


Truncidexteri eiufdem cylindrici , centrum aguilibrij in bafi 
afsienare. 


Ee HkLBC, eiufdem cylindrici 
fic inueniemus centrum «quilibrij in Hk L. 
x fchol. 5. citat. propolit. 2. inneniemus in k L, ba- 
Ifemiparabola O, centrum zquilibrij trunci. Cum 
Vero truncus fit proportionaliter analogus cum an- 
ulo orto ex femiparabola reuokuta circa du&am per 
Wtremitatem. K, HL, diametro parallelam , axis 
lis annuli; fecabitur in eadem ratione, ia qua feca- 
ur HL, à centro aequilibrij trunci. Sed ex propo- 
X 33. mifcell. habetur, in qua ratione fecetur axis 
"lits annuli. Ergo habebimus etiam pun&um: N, 
"htmm zxquilibnjtrünci; Si ergo; vt prius; duca- 
Qus O M, NM, parallelas kL , H L, fefe fecantes 
M M erit inuentum. M, centrum zquilibrij trun- 
"Ipredicri. 


AWETE ER. 


N pponamus rurfum , duos truncos vniri , vt M, 
OS fic centrum femiparabole , & confequenter to- 
"I5 cylindrici, Sit pariter P , centrum æquilibrij 
Nnci fini jfi P M, ducatur, & fic producatur ad 


W vtfit reciprocè QM , ad MP, vt yu 
er 


124 Miftilunn Geonlitrici, 
fter, ad truncum dexterum; erit Qo centrum qur 
librij pradicüim / Sed ratio trünci ad truncum habe- 
tur cx coroll. 5. propofit. 4. lib. z, in qua affignatur 
ratio, quamhabet quodlibet conoides parabolicuni 
ad annulum cuiuslibet femiparabolz; reuolute circ 
parallelam diametro ducam per extremitatem 
binis op mabisa | 1 
Centrum grauitatis in altitudine trunci demiifa 
pun&o M, habetur ex propofit. 9. Y 


= "PRÓPOSITIO XIV. 


Franci finistri cylikdrici retti existentis faper èrilinéo parie 

liolico , chius exponens fit numerus par , refecti plano trat- 

"feste per bafis trilinei j em puniium in latere ; centrui 
equilibrij in bafi afsignase s = | 


s 
à 


e füpponàmus C A B, effe quodlibet exinfini" 
tistrilineis, cuiusexponens fithumerus par, & 
cuius áxis fit A B, bafis BC, & pariterfupponamus 
CADB, effetruncum finiftrum cylindrici re&i ex 
ftentis fuper trilineo, & refe&i plano tranfeunte ptf 
CB, baüim trilinei ,& perpunctumin latere; huius 
oporteat reperire centrum æquilibrij in bafi , fecun- 
dům ipfamappenfi. Diuidatur A B, in E, vcfif 
AE, ad: EB, vcnümerus trilinei vnitateauctis ;? 

binaritm. "Erit'ergo in EF; parallela BC, cen 
irum zquilibrij talis trunci ex fchol. prim. prop?" 


fit. 2, Cum autem truncus fit proportionaliter a^ 
wa logus 


| 
| 


| Qu 


2 | 


Qu cum conico orto ex reuolutione trilinei CA B; 
i bafim BC; & cum in fchol. propofit. 33. mi- 
e "affignatus fuerit modus reperiendi G, centrum 
S Auitatis illius conici: erit confequenter patefa&us 
qm inueniendi G; centrum equilibrij illius trune 
kp Si ergo per G , ducatur parallela A B , fecans 
E F. Erit inuentum F, centrum zquilibrij 
* quarebatur. Quod fi ab ipfo erigatur altitudo 
z T7 uud 


I Miftellanei Guoweteicl , 
trunci, in ipfa habebimus ipfius centrum grauitatis 
ex propofit. 5. 


PROPOSITIO XV. 


Tranci dexteri eiufdlens cylindrici, centrum equilibij in bafi 
reperire . i 


Runci dexteri H K LBC, fic reperiemüs cen- 

crum zquilibrij. Diuidatur KL,iny O, vt 

fit kO, ad OL, vt numerus trilinci.binario auctus 
ad vniratem .. Ergofi ducatur OM; parallela LH, 
erit in ipfa, ex fchol.prim. propofit.2. centrum zqui- 
librij przdi&i trunci. Cum vero truncus fit propor- 
cionaliter analogus cum folido orto ex rotatione tri- 
linei H k L, circa axim conoidis ; fecabitur L H, ab 
N, centrograujtatis trunci, ficuti (ecatur axis conoi 
dis „à centro grauitatis folidi ex trilineo fic reuoluto 
Sed ex propofit. 1 5. lib. 4. axis conoidis fic fecacur? 
centro grauitatis illius folidi; vt pars ad verticem, fit 
ad reliquam, vt dimidium numeri conoidis, fei trili- 
nei vnitateaudtum;, ad fefquialterum numeri.conol" 
disvnitateauótum. Ergo & fic N,- centrum aquili' 
brij.trunci ; fecebit LH ...Seceturergo fic in. N. 9 
per:IN ducatur NM, parallela KL, punctum M 


oacurfus; cuta: priori«-parallela:, erit centrum qug | 


fitum 


ALI- 


Pars Secunila. 


ALITER 


Ed etiam munc, fupponentes ambos truncos 

KJ -coniungi ad conftiruendum totum cylindri- 

huius habebimus M, centrum zquilibrij to- 

E" cylindrici , quia ex propofit. 5. lib. 3. habemus 

tam M, centrum grauitatis trilinei HKL. Sier- 

Sofit P, centrumaquilibrij trunciánferioris, iun&a 
T*2 


2 


148 Miifeellane) Geometrici , 
P M, & produétaad Q, in ratione reciproca trunco" 
rum ; repertum erit Qg centrum;aquilibrij crunch 
dexteri « Rátio auteni truncorurn a(lignata fuit 1f 
coroll.2.prop.4-lib.s.in qua tradita fuit ratio ad inul 
ccm folidorum ex trilineo circabafim K L, & circ? 
axim conoidis. Centrum grauitatisin altitudine trun- 
ci demiffa à punĉo M, habemus ex citat. pros 
polt. 5. 


PROPOSITIO XVI. 


Trunci [riflri oylindrici rei exiffentis fuper quócunque tr^ 
linco parabolico , refe£fi diagonaliter plano tranféunte pt 
diametrum trilinét , @ gev puné£uimin latere centu 


equibbrij in bafi afsignare . 


&. . "m TCR 
St, fit CA B, quodlibet ex infinitis trilineis 
parabolicis, cuius diameter C B, bafis A B7 


CA DB, vero fit truncus finifter cylindrici recti fu" | 


per trilineo éxiftentis , ac plano/dtágonaliter trat 
fcunte per diámetrum B C, ac D , pun&um in laté 
rerefecti. Huius trunci oportet in C A B, centru 
zquilibrij adinuenire, Ex fchol. ». propofit. z. i 
uieniatar dn AB; bafi crilinéi —— 
trüfii appenfi fecundum: A B^-Silergo ducator EH 
parallela B € ; in ipfacrit/centrunizquilibrij cru 
appenfi fecundum bafim. Pariter, quia trüncust 
proportionaliter atalogus:cum conico orto ex: rot" 
tione cilinei ABC, circa diametmm B C, C - dE 
i uige- 


Pars- Secunda. iyo 
uidetur àcentro eqüilibrij itici ficit fecatur à ceh- 
tro grauitatis cottici. Diuidátur C Bj in G; vifi: 


"C G, ad GB, vt duplus numerusconici vnitate aà- 
'&us; all'vnirateti: Ergo exi propófic. 17. Tib. 4. 6, 
"erit céhcrürn grauitatis Cónici, & confequenter x- 


quilibrij trunci. Si ergo per G5 ducatur GF; pa- 
lallela A B, occurrens B F, in F. Erit F, centrum 
&quilibrij quæfitui . Inuenuin eft ergo, &c. Cen- 
trum grauitatis in altitudine , ficut in prop. fequenti 
Inuenietur ex propofit, 8. | 


PROPOSITÍO XVII. 


Truy dexterieiufens cylindrici , centem dquMibri) ie baft 
affgnare 5 | : 


i 


Ed trunci dexteri fic réperietur: centrum &quili- 
brija} Inücniaturs ex fchol.2. propofic; 2. O, 
tentrüm æquilibrij trunci: appen(r fecundum: k Li, 
ddeoyt-inciQ M , parallela diametro LH ;;fit;cen- 
tum zquilibrij trunci appenfi-fecundum:bafim.». 
tm vero talis truncus dexter fit proportionaliter 
Nalogus cum folido orto ex rotatione trilinei circa 
Ain femiparabole j quod folidum ; eflexceffus cy- 
lindri circumícripti femifufo parabolico fupra ip- 
imxergo HL; fic fecabitur à centro æquilibrijtrun- 
"Lappenfifecundum HL, ficuti fecatur bafis femi- 
Parabolz à centro grauitatis folidi ex trilineo-H'k L;. 


Sca ipfam.reuoluto, Sed. inuenire centrum.grau i 
tatis 


150 MyfCellamei Geometrici , .] 
tatis predi folidi docuimus in fchol. propofit. 31° 
miícell, Ergo docuimus confequenter reperire pui emiparabolam. cuius o 
€um N, centrum æquilibrij trunci appenfi fecut^| diameterfir p F, ba- 


dum HL. Quod fiper N, ducatur NM, paral | fis A Fi Bt chi fecie: 
lela bai KL, incidensin prioremin M. Eric M | 


Pars: Sechnda, 
ponamus A BF; effe 


punáum quazfitum. 


ALITER 

Q confequenter ad fepe di&a, aliter reperit 

mus centrum talis trunci dexteri , fi mente ii 
telligemus-vniri ambos: trancos:ad cotftituendut 
totum cylindricum , cuius habebimuscentrum qul“ 
librij , M; quia paritere propofit.8. lib. 3.habemU 
M, centrumzquilibrijtrilinei. Cumergo ex ptop 
fit, anteced. habeamus etiam P, centrum zquilibr!/ 
trunci finiftri ;fi vnitispamátis P, M, linea PM, 4 
ipfa producta:ad Q, fiit reciprocè: QM, ad. MP! 
vt truncus finifter ; ad rruncum dexcerum Erir Q 
centrum &quilibrijitrunci déxteri .. R arioverotrüf 


€i ad truncum habetur in:calce fchot. propofit- 5 
lib, 3. 


SCHOLIVM 


"^. Adinuenimus ergo centra equilibrijin bafi pr^ | 
dictorumtruncorum. Sed hiec centra alio modo P” 
tuilTent reperiri ynum ex alio ; Quod vt intelligt 
wus , infpiciaturfehema fequens, inquo prius "- 
pona- 


Umferiptim paralle- 
rammum DF, & 


| tam fuper ipfo; quam 


füper femiparabola;in- 
‘elligamus cylindricos 
""dos zquealtos fe- 
"los diagotialiter pla- 
10 tranfeunte- per ba- 

m AF,& per kO: 
Patet occulariter paral 

lepipedum diuidi in 

JO prifmata ; & cy- 

"dricos vtrofque fu- ( 

Per femiparabola , & yy A 

"ber trilineo, in fuos 
uncos dexteros, & finiftros ; & prifma quodlibet 
Onftare ex duobus horum truncorum, vtfüpra cxpli- 
3tum fuit in fchol. 2. propofit. 2. Cum ergo v. g. 
Pifmatis Gnifti A DKOF B, habeamus ex pro- 
fit, 2. centrum æqvilibrij in bafi D F; reperto in 
"dem ba( DF, centro æqvilibrij alterutrius trun- 
- finittii;nempe vel A DBO k,vel AB F O: ftatim 
"X fola proportione, quz reperitur interipíos trun- 
Cos, facillime eliciemus centrum alterius trunci. Sic 


"*hiàm ex propofit. 7. habemus in ipt 
matis 
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matis eius centrum grauitatis,reperto:centro graui 
tatis in altitudine alterutrius truaci finiftri ex ea- 
deni proportióne truncorum reperiemus cencrum 
grauitatis alterius trunci. Proportiones verà caden- 
tesinter trüncos, reperientur in varijs propofitioni» 
buslib. 3. in quibus afBgnantur rationes.cylindro 
rum circumfcriptorum varijs folidis rotundis., ad ip* 
fa. Hzc quz diximus facillime fient manifefta pe- 
ritis geometris,ac prafertim ijs, qui infpexerint aliàs 
à nobis fcripta . i 

Víque modo affignauimus pun&um. pracifunz^ 
equilibrij fupradi&orum trancorum ,.in fequenti 
propofit: ficuti feré in omnibus fequentibus ; non 
punctum pracifum , fed lineas dumtaxat, in quibus 
fint centra cequilibrij innumerabilium. truncorum 
quorum aliquos comprehendemus.fequenti; propo 
fione. Et licerñon reperiamus punctam precifums 
attamen non putamus fequentes cognitiones à geo 
metria poftergandas effe , dummodo cupiat nouis 
cogüitionibus,cuiuslibet fint amplitudinis , promo" 
ueti. Sed quorumdam fequentiam truncorum jire 
periemus ctiagipundia praecifa, quæ fint & centi? 
xquilibrij ;& grauitatis. 


"Pays Secunda, 


PROPOSITIO XVIII. 


A signare hneas in bafi nonnullorum truncorum cylimdrico- 
TU rectorum fuper diuerfis fGemeutis infinitarum pata- 
bolarum, e trilmeorum exiflentium cari? veftéferutu , 
in quibus fint ipforum cenia equilibrij. 


N fuperioribus dum affignauimus centra æquili- 
: brij fupradi&orum truncorum , exhibuimus in 
p ematibus ipfos truncos , quod non faciemus in 
àc, & in multis alijsfequentium propofitionum; fed 
Whtum ponemus fchemata, in quibus fint figura, fu- 
ber quibus intelligendi funt cylindrici , & trunci ad 
odum fuperiorum. 
f t. Eftoergo femiparabola A B D, cuius exponens 
a pumerus par , qua: fit fecta PM, parallela bafi 
d D; intelligamus fuper fegmento AP MD, cylin- 
“icum re&um,fe&um plano diagonaliter tranfeunte 
"r MD, & per pun&um in latere ere&oàpundto A. 
Eunci finiftri huius cylindrici habebimus in MD, 
qium equilibrij appenfi fecundum M D. Ratio 
' quia ex di&is in fchol. propofit. prim. talis trun- 
A finifter, eft proportionaliteranalogus cum feg- 
"à nto conoidis AP.G C. Sed talis fegmenti affi- 
È üimus centrum grauitatis in fchol. propofit. r5. 
:4* ergo habebimus etiam centrum zquilibrij in 
"n illius trunci finiftri. Immo ex eodem fchol. 
*mus particulariter; quod fi A B D, fit femipa- 
y rabola 


G 


——— 


| 
"n 

o 
— 


Zr" c 
rabola quadratica, & Hy fit centrum predi&nm: 
hoc fic fecabit MD, vt MH, (rad. HD, vc die 
plum quadratum. A D, cum quadrato P M., ad du’ 
plum quadratum PM , cum quadrato AD. Sierg? 
per H; ducatur parallela A D: patet in ipfa;etfe cen 
uum zquilibrij trunci appenft fecundum bafi» * 
Q uod pariter verificabitur in alijs truncis infra cra" 
dendis, quod femper intelligendum volumus , licet 
à nobis, brenitatis jaufa; non replicabitur. Verum 
quodnam pun&um predicte linez, fit centrum equi 
libri] przcilum,vfque nunc ignoramus , 

2. Sed non modo habemus in MD, centrum 

a qui- 


Pars Secunda. 
equilibrij trunci finiftri, fed etiam trunci dexteri. 
Nam hiceft proportionaliter analogus cum feg men- 
toannuli ex APM D, reuolutocirca E A. Sed hu- 
Ius fee menti habemus in eius axi centrum grauita- 
US, ex propofit. 3 5. mifcell. Quare & centrum zqui- 
lbrijin MD, trunci dexteri. 

3. Efto trilineum ABO, cuius diameter BD, 
litautem fe&um linea LH, A D, parallela, & in- 
telligamus fuper fegmento A LH D, cylindricum 
letum fedum diagonaliter plano rranfeunte per 

H, & pun&um in latere. Hab:bimus in HD, 
Centrum zquilibrij trunci fiaiftri huiufmodi cylin- 
dici, Nam ex fchol. propo(it. 18. lib. 4. habemus 
Ih H D, centrum grauitatis fegmenti conici ALMC, 

uinnimo ex dictis in eodem fchol. poffumus am- 
Piare propofit. 25. lib. 3. de centro grauitatis foli- 
Orum Lucz Valerij, ad truncum fimftrom cylindri- 
"lexiftentis fuper trapezio ordinario;vtexdi&is loc. 
“tato poteft confpici. | 

4. Sed non modo habebimus iñ H D, cen:tadi 
*quilibrij trunci finiftri predicti cylindiigi;fed'etiam 
"nci dexteri ; quod vtique oftendéms dati , qdo- 

unque demonftrabimus centrum erauitaris ia 
^, folidi ortiexrotatione A'LH D , circa K-A. 
"enim fecatur k A, à centrograuititis huius foli- 
"rotundi, ficuti fecatur. H D» à ceatro zquilibrij 
tici tranci dexteri. Solidi vero ex A LH D, 
ie luto circa K A, fic inueniedus centrum gra- 
as, In K A, &incius puncto medio, habemus 

V a cen- 


A. c 


centrum grauitatis cylindri ex parállelogrammo 
kD. Pariter ex propofit. 37. mifcell. habemus if 
X A, centrum grauitatis portionis fufi orti exreuoll* 
tione portionis minoris kL A, circa kA. Quotief 
cunque ergo nobis etiam écrit Bota ratio folidi €* 
ALH D, circa K A, ad didam portionem fufi, fci 
mus confequenter quodnam fit in k A, centrum gi 
uitatisfolidiex A LH D, circa kA. Scd rationc? 
folidiex A LH D, ad przdi&am portionem fufi, h^ 
bemus ex fchol. propofit. 1 3-lib. s. Cum enim ibi fif 
alligata ratio, quam habet cylindrus ex k D, ad" 
lidum ex ALH D, circa kA; diuidendo, a(fiz??" 
ta pariter erit ratio,quam habet portio fufi ex K Ha 
eue 
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circa k A, ad folidum ex ALHD S; circa 'eau- 
dem kA. ^ 
-.$. Sed fupponamus CBZ, effe quamlibet ex 
Infinitis parabolis; cuius diameter Bk, & fuper pa- 
tabola intelligamus cylindticum rectum fectum dia- 
Sonaliter per. Z C, & punctuininlatere. Habemus 

uos truncos , nempe finiftrüm, & dextrum, quorum 
aflisnara fuerunt in parabola CBZ; centra æquili- 
tij in propofit-2. Ducatur 'Q M, parallela diametro 
Bk, & per ipfam intelligamus tranfire planum ad pa- 
'abolam erectum, fecans ambos truncos. Ergo etiam 
Pars cylindrici, cuius bafis CQM, portio minor 
Parabolæ, habebit fuas partes truncorum, Gum er- 
Bo ex fchol. propofit. prim. truncus finifter cylindri- 
ti exiftentis fuper CBZ, fit proportionaliter ana- 
Ogus cum fufo ex CBZ, citca CZ, tam fecun- 
dümtotam quam fecundum partes proportionales ; 
pariter truncus dexter fit fic proportionaliter ana- 
Opus cum folido rotundo. AR BZC : fequitur 
"tiam partem trunci finiftri exiftentis fuper € QM, 
tfe proportionaliter analogam cum portione fufi ex 
QM, circa MC; & pariter partem trünci dexi 
teri, effe proportionaliter analogam cum portione 
JVünuli ex CQM, circa GD. Cum ergo ex pro- 
Pofit, 57. mifcell.habeamusin M C, centrum gra- 
litatis portionis fuiex QM C, portione circa M.C; 
ibebimusetiam in M €, centrum zquilibrij trunci 
Mitri portionis trunci finiftri exiftentis fuper 
QM, Item, cum exfchol. propofit. 18. lib. 4. in: 


üne, 
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fine, habeamus in G D, centrüm grauitatis f?g met 
ti annuliex portione M QC, reuoluta circa G.D5 
habebimus confequenter in. M C, centrüm zquilí- 
brij portionis trunci dexteri cylindrici exiftentis fi 
per CQM. Item reliqua pars trunci firiftri , nem 
pe ea; cuis bafis eft portio maior, M Q. B Z, eft pro* 
portionalirer analoga cum portionefufiex M QBZ 
ficuti relig a pars trunci dexteri; eft propottionalitél 
analoga cum portione annuliex eadem portione m 
jor. E-go excitat. propofit..37. mifcell. habebimus 
in ZM, centum æquilibrij illis portionis maioris 
trunci fin ftri ; quia ibidemiaffignauimus in. Z M; 
centrum grauitatis portionis maioris fifi'ex MQ BZ« 
Pariter ex citat. fchol. propofir. 1 8. lib 4. habebimus 
in ZM, centrumaquilibrij predicte portionis ms” 
joris tro nci dexteri; quia habemusin. SG; centrum 
grauitatis portionisannuliex M QB Z, circa $ G: 

6. Si intelligamus etiam duci planum;pér. BK3 
ad parabolam ere&um , habebimusin |. K M, centr? 
aquilibrij amborum truncorum partis cylindrici: 
cuius bafis fegmentum ad. diametrum: Q B k M. Si 
nifta ex citat. propofit. 37. mifcell. in qua a(fignatu! 
in kM, centrum grauitatis partis fufi ortz éx rcu 
latione MQBK, circa kM. Dexteri. vero €* 
Íchol. citat. propofit. 18. lib. 4. in qua affignatur ii! 
B G, centrum grauitatis partisannuliort& ex regoli- 
tione etufllem fegmenti circa BG. 

7. Siducamus etiam Y X, Bk; parallelam , pef 
quam intelligamus tranfire planum ad parabola? 

ere- 


A: II 
M —À—À1 


NT 2i f -4 


testum : exlocis citat. habebimus centra zquifibrij 
h XM, fegmentörum prædi&orum truncorom., 
"ntentoram inter plana per Q M, & per Y X. Seg- 
ehti trenci finiftri , quia in citat. propofit. mifcell. 
p, E Atim sin XM, centrum grauitatis fegmenti , 
se, ned: fufi ex M QYX, reaoluto circa X M. 
*menti vero trunci dexteri , quia in loc. citat. lib. 


‘Uügnauimus in V G, centrum grauitatis fegmen- 
ti 
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ti annuli ex codem fegmento parabole. 

8. Si mente intelligamus duci aliam párallclat 
Bk, contentam inter BK; Y X, adco vt ducta; € 
Y X, intercipiantfégmentum intermedium parabo- 
Ix , & pertalem lineam ductam intelligamustranfire 
planum ad normam fuperiorum ; abhoc plano, & à 
. du&o per Y X, continebitur pars quedam pradi- 
&orum truncorum, quorumitidem in parte Xk, ip- 
fis truncis correfpondente habebimus centra æqui- 
librij di&orum fegmentorum truncorum;quia ex 1o* 
cis fupra citatis,habemus centra grauitatis folidorut! 
rotundorum truncis correfpondentium . 

9. Infchem. propofit. 2. prim. part. intelligamus 
femiparabolam quamcunque, A BD, cuius expo- 
nens fit numerus par , quz fit fe&a FG, axi B D; 
parallela ; fuper femiparabola A DB, intelligamus 
cylindricum reum fe&um diagonaliter. plano tranz 
feunte per BD, & per pun&um in latere erc&o à 
punco A. Huius truncus finifter , cft proportion 
liter. analogus cum conoide ABC. Intelligamus 
per FG, tranfire planum ere&um parabola geni- 
trici quod vtique fecabit illum truncamin duas pa” 
tcs,quarum illa cxiftens fuper portione miriori A FC? 
erit proportionaliter analoga cum annuloex -A FOs 


rcuoluta circa. O D.. Huius portionis illius eranc" 


finiftzi; habemus in. O D, centrum zquilibrij, quia 
in fchol. prim. citat. propofit. affignatum fuir in^ 
O D ,. centrum grauitatis annuli AFGQPC* 


Particularius autem habebimus&x loc.citat. (i ABD» 
: : cis f: 
ut 


fi (emiparabola quadratica ; femper OD, ficfeca- 


113 centro zquilibrij partis trunci finiftri exiltentis 


pper AFG, vt pars terminata ad O, fit femper 
"liqua dupla. 

1o. Si prxdicta pars trunci fuper AFG, exi. 
ens , fecetur plano parallelo A ECH, habebimus 
P Ichol. 2. citat. propofit. in fine,in L D; centrum 
p tilibrij partis illius trunci exiftentis fuper AkIG. 
* particularius habemus , quod in parabola quadra- 
p LD, à talicentro zquilibrij fic fecabitur, vt 
“SS terminata ad L, fit ad reliquam, vt duplum 
"taneulum AGC, cum recangulo ime ad 

X u- 
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duplum re&angolum k IM , cum re&angulo AGC: 
Pariter colligemus exdicto fchol. talecentrum equ? 
librij taliter fccarc mediam tertiam partem LD, vt 
pats propinquior L, fitad reliquam;vt re&angulunm 
A GC, ad rectangulum k 1 M. 

t1. Intelligamus conoides ABC, paraboli- 
cum , cuins exponens fit numerus par ; hoc fic fe- 
&um plano EFH, zquidiftanter axi BD, & ad 
parabolam gcnetricem ere&o ; fuper femifigura» 
EFG, intelligamus cylindricum redum feum- 
diagonaliter plano tranfeunte per FG , & per put 
Qum inlatereeredoà pando E: huius truncus (in 
fter erit proportionaliter analogus cum folido rotun- 
do EFH, genitocx rotatione femifigure EFG, 
circa FG. Trunci finiftii prafatscylindrici appen- 
fi fecundum FG, habebinusin FG, centrum æ- 
quilibrij .« Hoc vero habebimus ex fchol. 2. cit. pro- 
poft in principio. Sicuti fecto tali tenco, plano 
SN, parallelo EH; ctiam fegmentorum huius 
uünci, habcbimusin partibus FG, correfponden 
tibus centra xqu librij. 

t2. Sit femiparabola quzcanque A B D, cuits 
agis A D, bafis BD, cuifitducta parallela. FO? 
fuper AB D, femiparabola intelligamus cylindri- 
cum rectum fectum diazonaliter plano traafeunté 
per BD, & perpunctum in latereerecto à puncto 
A. Siintelligemustruncum finiftrum fecari alio pla 
no infiftente ipfi F G, acetccto femiparabolz;pot" 
io huius trunci exiftens {uper femiparabola ad vef 

ticem 


tiem AFG, erit proportionaliter analoga cum 
annulo AFGQPC, orto ex rotatione femipara- 
lzadverticemcirca BD, Ex propofit.1 5.prim. 
part. habebimus in O D, centrum zquilibrij feg- 
menti illius trunci finiftri. Sicuti intellecto femifu- 
fo parabolico ABC, fectoque iplo, femifigura 
EFG, æquidiftanter BD, ad femiparabolam» 
ABD, erecta,ac fuper femifigura EFG, intelle- 
«to cylindrico recto fecto diagonaliter plano tran- 
eunte per FG, & per punctum in latere erectoà 
Puncto E; trunci finiftri huius cylindrici habebi- 


Mus ex fchol, citat. propofit.in FG, centrum zqui- 
X a libcij. 
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librij. Sed hac funt vniuerfalia. Particularius et 
enim; ex eodem fcholio , habebimus, quod fi A G? 
G D, fint equales, poterimus etiam in numeris expri 
mere, in quarationefecentur O D, FG; à centris 
zquilibrij predictorum truncorum cylindiicorum* 
Hæc omnia facile percipientur exícholiocitato. 

13. Sedineodem fchemate fupponamus A B Dy 
effe trilineiim quodcunque cuius axis BD, bafis AD; 
&axi BD, fitducta GF, parallela: fuper A B D» 
intelligamus truncum finiftrum cylindrici re&i fedt 
diagonaliter plano tranfeunte per B D, & punáum 
inlatereerectoà pando A; & hictruncus concipid* 
tur fe&tus plano ere&o per GF. Vt prius difcurrene 
tes, conclademus , partem trunci exiftentem fupe! 
AGF, efle proportionaliter analogam cum folido 
orto ex rotatione ipfius A GF, ciica BD. Quare eX 
fchol. prim. propofit. t $. prim.part. habebimus if 
OD, centrum zquilibrij ipfius trunci fecundum 
O D, appenfi. Quod íi conicus A BC, inteiligatuf 
fc&us figura EFH, & fuper FGE, intelligamus 
cylindricum rectum fectum diagonaliter plano trat 
feunte per GF; & pun&umin latere erecto à puná? 
E. Huius trunci finiftri habebimus in GF, cen- 
trüm zquilibrij appenfifecundum G F, ex fchol.2 
citat. propofit. PAD g 

14. Siinfchem. propofit. vItimz prim.part.füp* 
ponamus HA C, HDF, effe duas femipárabola* 

uadraticas zquales , vt ibidem explicatum fuic, 9 
aca vbilibet ordinatim applicata HF C, duétaque 
Dk. 
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Dk, parallela eidem ; fuper H D K C, concipiamus 
Sylindricum rectum fectum diagonaliter plano tran- 
"unte per H D, & perlatera erecrà à punctis C, k. 
luins truncus dexter in hoc cafi fecabiturà faperfi- 
Ceinfiftentecuruz D EF; induas partes. Etcum 
Otus talis truncus fit proportionaliter analogus cum 
toto frufto conoidali orto ex renolutione H D'k C, 
"ira DH; & paricer eius pars exiftens fuper femi- 
Parabola. H DF, fit; proportionalitefanaloga cum 
tonoide exi pía genito ; erit reliqua eius pars , rem: 
Peexiftens fuper quadrilatero curuo- FD kC, pro- 
Sttionaliter analoga cum folido ex ipfo, reuoluco 


e : 
"ca DH, orto. Exfcholergo citat. pomm ha- 
BDemus 
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bemus centrum æquilibrij portionis illius trunci ex 
ftentis fuper quadrilatero dicto appenfi fecundu?! 
DH, diuiderefemper ipfam bifariam. Sic dicat! 
dc quibuslibet partibus fegmenti illius trunci refec 
planis parallelis plano erecto fuper FC. 


SCHOZTY'N. 


Omnium: fupradictorum truncorum in przfent 
propcfit. contentorum , affignauimus folummod? 
lineam in ba(i, in qua (int centra zquilibrij ipforum! 
Non defunt ramen modi notandi puncta przcifa , if 


aliq ibus ipforum, nempe in explicatis quatuor p“ 


misnumeris. Antequam ergo vlterius procedamu* 
dcterminauimus hzc centra indagare. 


PROTOSTIMU ITE 


Trunci finiftri cylindrici retti exiffentis fuper feomenta d 
bafim femparabole , cuius exponens fit numerus pats” 
vefeézs plano diagonal:ter tran[éuate per diameirum palf 
bole , @y puuttum in latere , centra equibbrij in bafis 
grauitatis in altitudine poffunt afstgnari., 


S B AD, femiparabola quecunque , cuius &* 
ponens fit numcrus par, que (it fecta F H, B^ 
bafi parallela ; füuperque fegmento FBDH, fit ki 
lindiicus reczusfectus diagonaliter plano tranfeu?" 
per DH, diametrum, & punctum in latere . e 
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"fniftri F k HD E Bhu- 
lice: cylindrici in BDHE, 
Vbtrum zquilibrij pote 

ignari ..Concipiamusto- 
um cylindricum fuper fe- 
Miparabola BAD, egi- 
tentem fectum per AD; 
Punctum in latere, Tam 

\B D E , trunci finiftrito- 
"lis huius cylindrici quam 
"lis portionis F A Hk, exi- 

"tis {fuper femiparabola 

verticem AFH, habe- 

"Us in bafibus BAD, 

FH, centra zquilibrij , 
3propof. 12. Si ergo men- 

*Coniungamus hz« centra 

lica qua taliter produca- 

tad partes centri totius 

"inci | vt fit reciproce in- 

"Icpia inrer hzc centra , ad produ&am , vt pars 
pac fuper BFH D, ad partem trunci fuper HAF. 

lentum punctum, erit centrum aquilibrij frufti il- 

E trunci fimftri fuper BFH D, ac fecundum., 
d H D, appenfi. Sicrgo habemus rationem præ- 
Ktorym fcg:nentorum trunci finift.i fuper femipa- 
bola exiftentis, habebimus ctiam punctum æqui- 


Oj, quod quæritur . Sed prædicta ratio datur- 


E 


Quod 
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Quod vero detur przdicta ratio, patet. Quia, cum 


truncus finifter predictus y fit proportionaliter an4" 


logus cum conoide parabolico ex B A D, circa DA, 


erit pars ipfius exiftens fuper BFH D, ad partem. 
cxiftentem fuper H AF, vt fegmentüim conoidale 


ex BEHD, adconoidesex H AF; nempeexpro 
pofit. prim. lib.2. diuidendo ; vt exceffüs'poteftatis 
BD, duplici gradu altiorispoteftate parabola, fi 
pra fimilem poteftatem HF} ad fimilem poceftater 


HF. Centrum grauitatis feperictur eodem modo. 


Nam , cum dentur centra grauitatis in altitudinibus 


amborum truncorum exiftentium fuper B AD;FAH;. 


& pariter detur altitudo portionis exiftentis fupe! 
FBDH, quia in ipfa datur centrum eq ilibrij; 
coniunctis centris grauitatis truncorum exiltentiuri 
fuper BAD, FAH, prodactaquelinea, occuixet 
altitudini portionis trunciexiftentis fuper BEHDy. 
in centro gravitatis ipfius. 


PROPOSTTIOXX. 


Pars Secunda. 
Ex propofit. anteced. datur 
m BFHD, centrum æ- 
quilibrij trunci finiftri. Ra- 
tio trunci ad truncum; ha- 

"ur ex fchol. 2. citat. 
Propofit. 11. lib. s. quia 
5i affignatur ratio folidi 
X BFHD, circa DH, 

X folidum ex eodem feg- 
Mento circa parallelam., 

H, ductam per- BS, 
Quare patet propofitum. 
"hntrun grauitatis repe- 
E" cx ijfdem datis cen- 

co 
Tet 
by getur in aua- 

S fequentibus propofi- 


"onibi. 1 


Eiufäem cylindric trunci dexteri , centnm equilibr; in bafi , p R d P O S FF IO XXI. 

GI grauitatis en altitudiae afSiguare. B euo apo aM 

! 2 finistri cyhimdrici reti existentis fuper quolibet ina 

Ropofitio probari poteft diuerfis modis, nos vno torum trapeziorum, €? refi éti plano diagonaliter tran. 

dümtaxat contenti erimus .. "Totius cylindric f “nte per diametrum trilinei , eo puné£um mlatere, cen- 

{uper BEH Dy exiftentis daturin BEH D , cet 4 a «quilibri mbafi f n altitudine grauitatis , poffunt 
trim cquilibii ; quia ex fchol. prim. p'ropofit. 1 f* "nari , 

ib.;. oufdem BFH D, daturcentrum grauitatis’ 


Ex Y Sup 


| 
l 
l 
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Ql ABD, quodlibet ex in&aitis trilt 
neis parabolicis, cuiusdiameter D A, & di 
Ga FH, parallela A D, fuper trapezio B FH D» 
concipiamus cylindricum re&um fe&um per H D' | 
& puné&um in latere. Trunci finiftri eft a(Tignabil? | 
in trapezio centrum zquilibrij. Nam, vt priuscoff | 
cludemus,, intellecto toto trunco finiftro exiftent* | 
fuper trilineo, nos haberein A B D, centrum equ" 
librij totius, & in F AH, centrum zquilibrij portio" 
n:s exiftentis fuper ipfo, ex propofit, 16. Sed eria 
habemus rationem fegmenti talis trunci exiftent? 
fuper trapezio , ad truncum exiftentem fuper trilint? 
advcrücem. Quia cum ille truncus fini(ter , fit pro" 
portionaliteranalogus cum conico ex A BD, eir 
D A, habemusex propofit.2. lib. 2. effe diuidendo: 
fiaftum ex FBDH , ad conicum ad verticem ^* 
FAH, vtexceffus poteftatis. D.A, cuius expone 
fit duplus vnirate au&us exponentis trilinei , p 
fimilem poteftatem AH, ad fimilem poteftate 
AH, 


PROPOSITO XXI. 


Truncidexteri eiufdem cylindrici funt predika centra affe 
gnalilia. 


Atet ad modum propofit. 20. Quia cum cylit* 

drici cxiftentis fuper trapezio, habeamus ce” 

TE UNES . » » 

crum zquilibrij in trapezio, (habemus etenim (a 
pe 
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Pezij centrum grauitatis ex fchol. propofit. 13. lib. 
3-) & pariterin eodem ex propofit, anteced. habea- 

US centrum zquilibrij trunci finiti, cum pariter 
*X codem fchol. habeamus rationem trunci aditrun- 
emquia habemus rationem fruftex FBDH, cir- 

3 DH, ad folidum exeodem circa du&am per B, 
lib. parallclam; non ignorabimus centrum æqui- 
"ij trunci dexteri . 


PROPOSITIO XXIII. 


M iioraye in femicircule , vel fmi lpft lineas , in quibus 
fint centra equilibrij variorum fGemeutorum tranci fint- 
Bri cylindrici reta fuper femictrculo , vel femicllipfrexi- 
entis , ac refecti plano tranfèunte per diametrum circuli , 


€ ell pfs : 


Ew D A BC, velcirculus cuius diameter B D, 
< vclellipfis, cuius eadem B D, fit axis, & con- 
Piamus fuper D AB , femicirculo , vel femiellipfi 
iftere cylindricum re&um fectum diagonaliter pla- 
to tranféunte per B D, & punctuminlatere. Va- 
Orum feementorum trunci finiftri ciufdem, intelli 
Simus docere in hac propofit, nos poffe affigiare li- 
ĉas in bafi, in quibus fint ipforum centra zquilibrij. 
E Sciendum eft centrum equilibri} crunci finiflri: 
^ ftentis fuperquadrante E A B, fic diuidere BE, 
Aa In. Y, vt BY, fitad Y E, vt 5. ad 3. ficutiex 
Qpofir, 20, lib.4- fecatur eadeni. B.E, àcentrogta- 
Y-a ut- 


D 
- 


T 


I 
I 


uitatis hemifphzrij , feù hemifphæroidis ABC. 


z. Si quadranti fit circumfcriptum re&angulunt 
KE, ac fuper trilinco AkB, concipiatur cylif^ 


dricus fectus plano tranfeunte per B, & per latus op” 
pofitum ipfi k A, in bafi oppofita ; truncus finite" 
huius cylindrici , qui erit exceffus prifmatis fnit” 
exiftencis fuper parallelograumo: k Ej, fupra tru 


cum 
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cum finiftram cylindrici exiftentis fuper quadrante; 
abebit fuum centrum æquilibrijin BE; ita ipfam 
diuidens vegin Q, vtfit BQ; ad QE, ve s. ad 
3. In eadem enim ratione, ex propofit. citat. fecatur 
E, à centro grauitatis folidi ex trilineo mixto AKB, 
Teuoluto circa :BE. | 
3. Ex eadem propofit. elicieturin B Q, centrum: 
*quilibrij portionis trunci finiftri exiftentis: fuper 
BQ, minori portione, du&a XQ, perpendi- 
ulari BE; quia habemus in eadem BQ, centrum, 
Slatitatis minoris portionis X R7. 
4. Quiapariterin Q D, habetur centrum graui» 
"tis maioris portionis XDZ, ex citats propofit« 
làbebimus paricerin Q.D , centrum æquilibrij por.) 
tonis rrunci finiftri exiftentis fuper XDQ. 
5. in QE, habebimus centrum æquilibrij põr- 
"onis trunci finiftri cylindrici exiftentis fuper feg- 
ento ad diametrum: EAX Q. 1O13 
4 $. Duca OF, pariter normali: BD, habebi» 
ü$1n QF, centrum zquifibrij portionis trunci fi-: 
Atri exi(tenris fuper fegmento intermedio FOX Q.; 
"icludente diametrum A E. ^ 31l5301q 
(,7* Siiner XQ, AE, ducaturalia parallela ipi 
a co vchzc, & XQ, intercipiant fegaventu mb 
Qp aedium . Habebimus pariter in parte iplius» 
i ? tali fegmento correfpondente, centrum aequie » 
fs portionis trunci: finiftri existentis fuper: illa: 
Sento, Hacomniaenim centra «quilibrij dan" 
"> quiaán citat. propofir. affignata fuerunt ta axe: 


ccn 
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centra grauitatis partium fpherz , vel fphzroidis 
correfpondentium partibus trunci finiftri predicti 
Trunci vero dexteri przdi&i cylindri , quoad fuas 


partes, non habemuscentra zquilibrijin B D, nitt | 


ex fappoficione circuli quadraturz , qua füppofita» 
nobis liceret reperire centragrauitatis in Nk, pat 
tiumannuliex DAB; circa kN. 


8. Eto ABC, quzlibet portio ci:culi, vel elli- 


phis» cuiusaxis BD; & A B, (it linea: fuper A FBD; 
portione concipiamus: cylindricum rectum fetum 
diagonaliter plang rranfeunte per: BD, & per pur 
&um in latere erecto à puné&o A. Truncus finite! 
h ius cylindridi, cft, exdi&is, proportionaliter an3“ 
logus cum portione fpherz, vel fpheroidis A B C* 
ltem, ft per lineam B A , tranfcat planum ere&um 


ABD, quod dirimat truncum in duas partes ; elu; 


portio exiftens fuper-triangulo A B D , erit propo!“ 
tionaliter analoga cumcono ABC. Reliqua erg? 
eius portio, caius bafis AE BA, erit proportiond" 
literanaloga cum exceffu portionis A BC, fphzr£ 
vel fpharoidis, fupra conum ABC. Ex fchol. 7 
propofit. 4.5. mifcell. {ciendum eft , centram æquilt- 
brij illiusfegmenti trunci exiftentis fuper A F B A? 
& appenfifecundum BD, effe in E, medio puff 
&o BD, in quo ex loc. citat. eft centrum grauitat 
exccffus AB C, portionis fupra ABC, conum-* 
Item fiper' FH; bifeeantem BA, intelligamus erig’ 
planum, fecans partem illius trunci in duas part? 
elitas hincinde ; centrum zquilibrij partis exite 
uw ti 


tA T 


tiş luper FBH, fic fecabit P E, vt pars terminata 
ad B, fit ad reliquam vt 3. ad 3. Item centrum æ- 
Quilibrij partis exiftentis faper FAH, fic fecabit 
? E, vt parsterminata ad D, fitad reliquamvt s. 
3. Sed etiam aliarum partium illius portionis 
"'unci exiftentis fuper ^ FBA, poffumus in BD, 
!liena:e centra equilibrij.Que autem hæ fint;elicie- 
"t ex loc. cit. 
9$. S ABCD, fit circulus, vel ellipfis; -cuius 
Ris BD, & ipfi BD, fit parallela GF, duátifque 
RG, VE, normalibus ipf BD, fuper RGCFV, 
"Oncipiatur cylindricus re&us fe&us diagonaliter 
no rranf:unte per R V, & per punctum in latere 
ciego à pundo C. Intalicafu, truncus dexter bu- 
5 cylindrici , erit proportionaliter analogus cum 
"BInento fphæræ,velfphæroidis TAS G CF.Cum 


C ; 
"8o fco hoc trunco, plano per GF, ede cir- 
culo, 


E76 Mifèellanei Geometric, 


culo; velellipfi , diuidatur hictruneus in duas partes 
quarum exiftens fuper parallclogrammo RF, fi 
proportionaliter analoga cum cyliadro ex eodem 
parallelogrammo reuoluto circa RV, reliqua pars 
huius-exiftens fuper portione G CF, erit propor- 
tionaliter analoga cum annulo ex eadem portione 
reuolutacirca:eandem RV. Ridiculum effet , fup- 
pofito E, bifecarc. R V, dicere, ipfum effe Made 
zquilibrij illius portionis trunci exiftentis fuper 
G GE, cüm hoc fit luce meridiana clarius . Non 
erit tamen ridiculum affirmare , actradere, OC, bi- 
fecante GF, a€ per ipfam erecto plano ditimente 
portionem przdictam illius trunci in duas partes re- 
litaş ` 


tepar Sothnda, 177 
li&as hinc inde , centrum «quilibrij alterutrius ipfa- 
rum, v. g. i ME OGC, fic RE, fecun- 
dum quam intelligenda dft appendi , feeare, vt pars 
terminataad R, fitad pàrtem terminatam ad E, vt 
$.ad 3. Ratio defumitur ex fchol. 2. propofit. 5. pri- 
mæ partis, in qua fuit patefa&um, fic fecari R E, à 
centro grauitatis dimidij annuli orti ex reuolutione 
figure OGC, reuolürz cita B D. Sed ex fchol. 
citato , poffimus affignare etiam centra æquilibrij 
aliarum patrium fegmenti illius.trunci: qua autem 
hæ fint,lector cx fcholio citat. poteft eruere - 


PROPOSITIO XXIV. 


H ' ` "SN 
Variorum teuncorum cylindricorum. fuper hyperbola «varie 
existentium y ac cvarià vefetterum , afstgnare lineas, in 
uibus [fat centra equilibrg . 
7 T 


wpf'* $t hyperbolà ABC; cuius latus tranf- 
Lo E dérfum GBifaüperfediihyperbolà ABD, 
concipiatur cylindricus rectus fectus diagonaliter 
Plàno tranfeunte per B D, & per punctum in late- 
(c, "Trance (inifter huius cylindrici, eft proportio- 
naliter analogus cum conoidebyperbolico "NBC: 
Centi ergo aiquilibrij illius erunct finiftti "vel fic 
diuidit , €x propofit. 13. mifcell. duodecimam par- 
tem B D, ordine quartam à D, vt pars propinquior 
D: fit ad reliqiiam ;' vt dimidium GB, ad tertiam 
Partem B D. "Vel ex propofit. 14. quas nue 

| it 
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dit quartam partem-B.D,, ordine fecundam à D, 
pars propior. D, fit ad reliquam, vt fexta pats G p 
ad teruam partem..G D... Vel demum, ex prop. 44 
mifcell. fic diuidit. BD, egin L, vt BL; (ir ad L 
vt G B, cum fubfefqnitertia, B. D, ad dimidium OP 
cumquama parte DB... mgs e: ae 

Raa ,Stducra ELE, parallela A Do ac fuper pg 
mento A HL Dy coneipiamys cylindricum red"? 
fet. m vt füpraseriam;tunci finrftci huius habb” 
mus jn; L D «ieshtrom. zquilibri] ; quod;erit 4e? 
cun centro.grauitatis fegmenti conoidis AH o 

, X cul 


MA 
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uius affienatur-centrüm grauitatis in L D5 in pro- 
poft, ry, mifcell. 

3: Si intra hyperbolam A.B C; concipiamus pa- 
"bolam quadraticam E.BF, ita diuidentem. A.D; 
I. E, vtqaadracum A D; fitad quadratum D E; vt 

G, ad GB; (exiftence G,B, lateretranfuerío:): & 
Um fuper femihyperbolacAP: D»:quamfaper femi 
Mtabola EBD, conzipiamus cylindricos retos. 
Ttealtos fectos plano: tránfeutite: per. B D & . per: 


| Mncdumir látere-ere&to-à:puri£to; As: Pater ex diz 


IS 5 erancuny finifbram. cylindcici exiftentis.fupor 
"niparabola EBD, efe proportionaliter analo- 
SIm cum conoide parabolico EBF; & truncum fi- 
litrum cylindrici exigentis fuper femihyperbola , 
A eproportionaliter analogum cum conoide hyper- 
Q 


lico ABC. Differentidergo horum truncorum, 
n 


E" proportionaliter analága cum cxceílu conoidis 
y 


perbolici fupra conoide$ parabolicum. Ex fchol. 
'Bo 2. propofit. 4. mifcélli habebimus centrum æ- 
Qilibrij differentiz illorum: truncorum lic diuide- 
*BD, v.g.in L, vEBIL; fitripla L D, ficuti di- 


ditur BD, ALE gráuitatis derent conoi, 
f f K à 


"orum . PIF i TALA I 

4. y tr arallelàm A D, iatelligamus eri- 
ti plrefe ie gu ac «mm truncos fini- 
E iftgS. Ex loc cicat. ha M. d LDB; 
i £quilibrij differendz illorum fegmento- 
u ; rum; wuir in L D, Habemus centrum 


| me. 1 4 
| e'düiraris differentiz fegmentorum AHOC, & 
Y. 


2 EkF. 
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186 Mifcellanet Geomeirict, 1 
EkE .: Diuidetur ergo L 1D; à tali ceritto sqüilibrijr 
vt diuiditurà centro grauitatis frufti conici contenti 
inter plana AC; HO,'& quod fit fegmentam talis 
coni, cuius diameter fic P D. 

j. In fchemate fequenti in 3jfdem figuris intelli 
gamus dudas reĝas BE, B A, & intelligamus quá 
tuor cylindricos zqueaktos', quorudi bafcs: BB D' 
triangulum, EBD; femiparabola; ABD} triangi^ 
lum, & AB D; femibyperbola ;:& omnes hi cylifi* 
drici intelligantur fe&i vt prius. Ex fchol; propofit" 
6. mifcellanei , deducemus , medium pun&um B D? 


uod 


4: 


i 
) 
f 
f 
j 
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Pars Secunda: ` 181: 
ele centrum zquilibrij tam differentie trüncorüav., 
Iniftrorum exiftentium fuper A DB femihyperbo-: 
3: & AED, triangulo, quam fuper BD, feiri» 
Parabola,.& ES D; criangulo; Nam idem niediii 
Pun&um P D; eft centrum grauitatis exceffs vtriuf- 
s conoidis fingillatim fupra conos fibi ínfcri-' 
"OS. eq ) rfr q sni S2d' 
6y SEALT; fictriangulum re&angulum ad T, & 
AE T y. fit trapezium caiüsoppofttz bafes: BE; 

T, fiat parallela, & fit párallelogrammum BT; 
| tam fuper trapezio A B B/T,' quam fuper paralle- 
YSrammo B T$ concipiantuf cylindrici re&i fe&ti 
"agonaliter pláno tránfeunte per ET, & per puny 


DL 
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&um in latere ere&oià pun&o: A. | Patet truncum 
finiftrum cylindtici exiftentisfuper trapezio, effe 
proportionaliter analogum. cüm: fegmento conicó 
ABC D; ficuti ptifma finifttum fuper BT, exf 
ftens, eft proportionaliter analogu m cum cylíndió 
BL. Exceffus ergo trunci. finiftri;oxiftentiscfupef 
trapezio, fuper prifma exiftens fuper parallefu? 
gra ino» rerit propottionaliprranalogüsicürn excel 
fy ( &menticonieic dok CD, fupracylindrum BL” 
Iretgo dinideturc B IT, àceütro equilibrij illiusdif" 
ferenti runcorumo fiauti diáidicupa centro grauis 
tatisesceffus : Ado Dpfupraicylindrürà rli: sad 
centnm qyauitatis huius excceffus 5 fic diuidi EF, 
ex fchol. 2. propofit, ro. miícell. veluti diuiditur e2* 
dem E T , à centro grauitatis conoidis hyperbolich 
cuiusaxis T E, latus tranfu&rfum dupla 1E. Er 
go etiam fic diuidetur w à centro æquilibrij 
differentiz illius trunci/fir ifii fupra prifma fint 
ftrum... F i 

7. In {chemate féquenti > ABC, fit femihy 
perbola; A D, (it pírallelogrammtm ei circumfcil 
ptum; A&B,. fi&ejus diameter. iz E By. fic dimidiu? 
eius lategs sanie & EF, fit eius coninga? 
diameterj adeo/vi A F, fit parallelogrammum»* 
Iam fupe quadrilatero mixto F EBC} concipit 
mus cylindrium retum fectum diagonaliter plan? 
tranfeunté per BE, & per punctum in latereered? 
àpundo C-Hocplammm corftiter tramcum fint 
ftrum oultentem ‘fuper illo quadrilatero , à qus á 

qna? P 4^ 


Mano per BD; ere&o auferetur prifma finiftruta 
"ilios: faper párallelogramtio BF. Trancas fi- 
titer ERAS e&ifténs faper quadrilatero; eft propor- 
lorfafive stfíalogüs euin toto fohdo C'BkL;, orto 

teüiólütione quadrilareri-mixti circa EF. Prifma 


y 10 cxiflens'fuper BE; cft proportionaliier ana- 


Sum cum cylindro BS. Ergo exceffus trunci fi- 
ttri exifteñtis fuper quadrilitero mixo CBEP; 


"Ptá priimannitium exiftens fuper BF, erítpto- 
por- 


184 Mifcellanti Geometrici , 
portionaliter analogus cum folido ex trilineo mixto 
C BD, circumado circa EF. Centrum ergo equií- 
librjin EF-iliusexceffus;-ficfecabit EF, v.g. 
in I, ve ÈI, firsripla IF. Sic enim ex fchol. 2» 
propofit. 18. inifcell. fecatur EF, à centro graui- 
tatis annuli CBDSKkL. kem , fi jconcipiamus 
tantum partem illius-exceffustruneit-firtiftri exiften" 
tem fupertrilineomixo OBQ ( duda NT, pt 
rallela CL) etiani huiuscentritu æqùilibrij fic fe- 
cabit EI, yr par$terminata ad, E ficseliqua tri- 
pla. Pariter centrüm æquilibrij partis illius excef 
fus exiftentis fuper} C P QD, fécabit IF, vcfeca* 
tur à centro grauitatis frufti cónici GP RM. Hac 
cnim omnia deducuntur exfchoL cit...! < 

8, Si EG, fit Afymptotoshyperbolz, & den- 
tur reliqua vtjpris ; cum totus truncus finifter exi- 
ftens fuper quidfilatero mixto C BEF, fit, vt di- 
Qum ekt pribs , ffroportionaliter analogus cum foli- 
do rotundo "C BKL ; & truncus finiffer exitens fü^ 
per triangulo GEF, fit proportionaliter analo 
gus eum, cono -G E.M ;..ergo, differentia host 
tiuncorum nempe ;lla , qua; exiftiofaperquadilt: 
tero. CBE G, eric proportionaliter analoga «Hl 
folido retendo G C B EKL M. Ex fchol., esge:?* 
propofito. mifcell. habebimus,fecari. E Fy in m€ 
dio fuipun&oà centro zquilibrij illins differenti? 
ficuti-fecatum à. centro grauicatis illius folidi „S€ 
nan fglam.ex loc,cirt. fic.fecabitur. EF, à,cenci? 
aquilibrjj torus differens y fed ctiam fic fecabitil 

T que- 


< 


PRERANA res 
quzlibet pars EF, qua correfpondeat cuilibet par- 
tü illius differentiz . Quid etiam intelligendum eft 
! omnia intelligerentur duplicari ex altera parte 

B. Hzc facile intelligentur ab intuente locum 
tatum. -y : 

9. Si irtelligamus AB D, cffefemihyperbolam, 
Cuius latus tranfuerfum EB ;*centrum. F; & afym- 
Potos FG; bafis véro,.D Aj: fit produ&a ad. G, 
ic BI, fit D G3 'parállela. Cóncipiatur fuper 
GIB D, cylindricus re&us fc&tusdiagonaliter pla- 
t0 tranfeunte per BD, & per punctum in latere 
"ledo à puncto” G; truncus finifter huius cylindri- 
t, cft proportionaliter analogus cum frufto conico 
SIKH. A plano tranfeünte per curuaam BQA, 
"leto hyperbolae, à tali trunco aufertur truncus fi- 
"fter cxiftens fuper femihyperbola A BD, quod 
"tique eft proportionaliter analogus cum conoide 

Yperbolico A BC. Ergodifferentia horum trun- 
rum, quz erit exiftens fuper quadrilatero mixto 
IBA, erit proportionaliter analoga cum exceffu 

Aidi GIKH, fupra conoides ABC. Ex fchol. ' 
Popofit. zo. Mifcell. in quo dicitur centrum graui- 
Atis exceffus fegmenti conici GIKH, fupra co- 
pides fecare femper B D , in eius medio pundo , 
paietu r fic etiam fecari eadem BD; àcentro zqui- 
tij differentie illorum truncorum. Et cum in co- 
dem fcholio fit affirmatum , fic etiam fecari partcs 
"Xis à centris grauitatis partium folidi correfpon- 
"tium; v, g. ductoplano N P, parallelo GH, 
l Aa ctiam 


E. 


etiam OD, bifariam diuidi centro grauitatis ex- 
ceffus frufti conici GN PH, fuprafegmentum co” 
noidis AQT C, ficetiamdiuidetur O D, àcen- 
tro æqvilibrij differentia illorum. truncorum exi- 
ftentis fuper GH QA. 
10. Ex fchol. 3: propofit. 26. mifcell. elicicmus 
centra zquilibrij aliorum fe mentorum, qua nunc 
E e In r e ergo. illius iod Perbolam ; cüius axis BN ; latus tranfuerfam 


, : ' Es niugata 
quod iterum apponimus, intelligamus oun B; centrum L; & kM, fit 9t co pa 


188 Miftellauei Geometrici , Pars Secunda, `: 
diameter. Intelligamus fuper ABC, hyperbola GE mif anos) sh 
cylindricum re&um fe&tam diagonaliter plano tran- | |. Gilo 
feunte per KM, & perlatusoppofitumipüi AC. 

Huius cylindrici truncus (inifter erit ex dictis , pro 
portionaliter analogas tam fecundum totum , quam 
fccundum partes proportionales cum annulo lato eX 
hyperbola A B C, circa KM, reuoluta. Ex citate 
ergo fcholio variotum fegmentorum huius tranci f- 
niftri habebimusin k M, centrum zquilibrij. Ha- 
bebimus enim fic fecari KL , à centro, zquilibrij 
trunci finiftri exiftentis fuper (emihype:bola ABN? 
vt pars tëfminata ad L, ficad reliquam vt 5. ad 3° 
Pariter habebimus quomodo fecetur pars Lk, cof- 
refpondens parti ‘trunci: finiftri exiftenti fupef 
IHBN, centro equilibri illius | Sic dicatur dé 
cxteris partibus : hæc-enim omnia nimis fant mant? 
fefta , & facile à perito geometra intelligentur e% 
fchol. citat; & exexemplisfüpra traditis. : 

t 1. In fchein. propofit. 42. mifcell.fintconoided | "nci finiftri hyperbolici fupra truncum finiftruav 
hyperbolicüm AB C, & parabolicum item. ABC» | Dirabolicum. Cum ergo vterque truncus finifter » 
quod in propofit. 41. eiufdem probauimus totu? | "M proportionaliteranalogus cum fao conoide s erit 
cadere intra — PÓÀ9€à fuper femihyperbolzz Kerentia ipforum , cuius bafis exceffus femihyper- 
AFBD, intelligamus cylindricum re&um feum læ fuper femiparabolas proportionaliter aháloga: 
diagonaliter plano tranfeunte per BD, & per pure !m exceffu conoidis hy perbolici, fupr a conoides: 
Qum in latere ere&oà pun&o A. Huius truncus f- itabolicam. Ex propofit. 42. mifcell. inquaoften- : 
nifter , à planc'erecto femihyperbolz , ac tranfeutt lur H, medium punĝ&um PD, effe centrum! 
te per curuam parabolicam B E A, fecabicur in duas S'uitaris exceffus::conoidis hyperbolici: fupra co~! 
partes, quarum vna erit truncus finifter.cylindri | Ades parabolicum ,habebimüs idem pundum Hy 
ere fuper femiparabola.; altera. erit; exccflu* | Uie centrum zquilibrij differentia illorum trongo? 

4 E trun- UN m 
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190 Mifiellanei Geometric], 
rum finifttorum appenfe fecundum B D. | 
12. In fchem. propofit. 4. prim. part. fappond: 
mus ABD, effc femihyperbolam, cuius agis B D, 
latustranfüerfum BH, &ipfi BD , fit da&a vbili 
libet EO, parallela, quz fic producatur ad k, W 
kE, fit equalis compofitz ex HL, & LB: fup“! 
A BD, intelligamus cylindricum re&um feum 
diagonaliter plano tranfeunteper BD, & per pui 
cum in latere erecto à pando. A, Per EO, m 
telligamus tranfireplanum ere&um femihyperbolz: 
quod fecabit truncum finiftrum cylindrici exiftentis 
ABD, in duas partes, quarum vna erit exi(tens fi 
per portione minori hyperbole- AEO. Ex fchol 
prim. did propofit. 4. habebimus, centrum aequ 
librij illius portionis trunci ekiftentis fuper A EO: 
fic fecare LD, partem BD, illi correfpondentem 
vt fecatur- E-O, àcentro gratitatis conoidis hyper” 
bolicicuiusaxis E O,latustranfuerfüum kE. Pa" 
riter ex ichol, 2. einfdem propofit. patebit, (edta prt". 
dida parte trunci exiftente fuper A E O, plano pe 
MN, tranfeunte, parallelo plano AFCG, pate 
bit inquam ; partem illam illius tranci exiftentem fu- 
per AMNO, habere fuum centrum æguilibrij 
quod (ic diuidát PD, partem axis illi correfpoft" 
dentem, vg diuiditur NO, à centro grauitatis fru" 
fli conoidis hyperbolíci , cuius frufti axis, fit NO* 
E, O vero fit axis totius conoidis hyperbolici , cui 
illud eft fruktum, KE, vero. fit latus. tranfucF 
fum.; l i 
SCHO- 


Pars Senda; 


K 


SCHOLIVM. 


MIT fegmenta cylindricorum fuper hyper- 
lin è Varičexiftentium, quorum aflignata fueruntin 
| A “Puncta æquilibrij, perque punda fi ducantür 
(QUE in bafibus illorum truncoram parallelæ illis 


ow "5 duci d bent, in jjs erunt centra panis ils 
orun 
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lorum truncorum in bafibus appenforum fecundum 
ipfas bafes. Sed licuit notare , ex di&iscentra zqui- 
librij a(fignata fuiffe folummodoitruncorum fini- 
ftrorum , numquam vero dextrorum. Ratio vero 
cft, quia licet licuiffet reperire aliqua talia centra 
etiam truncorum dextrorum ex varijs propofic. mi- 
fcellanei hyperbolici, in qüibus aflignantur centra 
grauitatis folidorum rotundorum ex hyperbola cor: 
refpondentium illis truncis dexteris ; attamen hgt 
non fuerunt adinuenta nifi ex fuppofitione quadr? 
turz hyperbolz , qux cum non habeatur, nolluiaius 
in prafenti difcusrere nifi de rebus purè geometri 
cis , geometricéque oftenfis. Quod fi aliquis optc* 
affignare etiam centrazquilibrij illorum trüncorum 
dextrorum , idei facile erit; fi noftris operibus ali- 
quod impenderit ftüdium. 


PROPOSITIOQ XXv. 


Sı füper qualibet fieura circa diametrum fft cy'indricus t” 
us fectus diagonaliter plato travfzaute , evel per para 
lelam diametro ducam ab Sep n »ruelexti? 

A X. A- f P" - 2 
bafum. Centrum eguilibrgridue: bit s fuus cylindr d 
et appenfi fecundum lineam in extreuitate bafcos , Yi 
exer baji y pé quam tranfir pud dráczonale , qu 4 


kqualis davietyo figure ipfam fécabit yt fètatur diamiettt j 


fiúra d centro grauitatis foure, 


x 
T ? 9 


E qualibet fignra ABC, circa diametrum 
i, BG, &tamabextremitate bafis A C, duca- 
"r CF, qualis , & parallela diametro BG, quam 
"ttra bafim ltducta KL, itidem zqualis , & pa- 
llela B G: fuper A BC, intelligamus cylindri. 
"lm re&um fe&um tam plano diagonaliter tranfe- 
te per CF, &perpun&umin latere E, & huius 
oindrici fit truncusfiniter CABE, quam plano. 
;"'Bonaliter tranfeunte per Lk, & per punctum 
lem E, inlatere. Dico amborum horum trunco- 


: 
"m fini rorum appenforum fecundum FC, Lk, 
Bb centra 
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centra £quilibrij fic fecare ipfas FC, Lk, vt fe 
catur BG, àcentro grauitatis figure. A BC. 

Patet, quia ex fchol. 2. propofit. prim; centra 2⁄ 
quilibrij horum truncorum , fecantipfas FC, Lk; 
vt fecantur à centris grauitatis annulorum genito" 
rum ex figura ABC, reuoluta tam circa FE C; 
quamcirca Lk. Centra grauitatis horum annulo 
rumfecant FC, Lk, exífchol. propofit.29.mifccl. 
vtfecatür BG , à centro grauitatis figure ABC: 
Ergo &c. Quod &c. 


SCHLTR 


Omnium ergo illorum truncorum habebimii$ 
centra æquilibrijin FC, LK, quorum figurarum» 
fuper quibus exiftunt , habemus in diametris centra 
grauitatis. Hz funt infinice; infinitifque mod:s di- 
uerfificate. Videat lector (cholium citatum, cx eo 
enim agnofcet amplitudinear prafentis propoli- 
tionis. 

Sed prefens propofitio potuiffer etiam-aliomodo 
oftendi , nempe, ex eo quod ceatrum zquilibrij to* 
tius cylindrici exiftentis fuper figura , acfecundum 


 ipfamappenfi, fit idem cum centro grauitatis figurze 


Etvice verfa, ex eo quod centrum equilibrij crun 

üiniftriappenfi fecundum FC, fecetipfam, vt feca- 

cur DG, à centro grauitatis figure. A BC, nobis 

liceret faciliter offendere , centrum equilibiij totius 

cylindrici idem effe cum centro grauitatis figurZ» 
i fuper 


Pars Secunda. 
fuperquaexiftit. Sed hzc relinquimus le&ori con- 
fideranda .. | 


PROPOSITIO XAYL 


eAfsienare Lineas in baffbus aliorumtruncorum cyliudrico- 
rum fuper infinitis parabolis , ac trilineis exifentiutn , 
«vari? refefforum , in quibus [fat ipforum centra aqni- 
hbrg. 


Y breüiter procedamus quantum fieri poteft, 
ac pariter explicemus ea omnia, quz nobis vi- 


dentur fcitu digna circa prafentem materiam cen- 
Bb 2 trO- 


ACE Uvcce pn Cope D: 
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trorum zquilibrij , & grauitatis truncorum cylin- 
dricorum , determinauimus in præfenti propoficio- 
ne nonnulla fimul colligere , vt etiam fupra in varijs 
propofitionibus fecimus, ac affiznare centra æquili- 
brij variorumtruncorum , 

1. Ergo intelligamus in figura anteced. propo" 
fit. ABC, effe quamlibet ex infinitis parabolis cu- 
ius exponens fit numerus par, circa diametrum G B» 
& fuper ipfa intelligamus C B A E, truncum fini- 
ftrum cylindrici reĝi fuper parabola exiftentis , a€ 
fe&i plano tranfeunteper C, & per E, pun&um in 
latere AE. Patet ex propofit. anteced. hunc trun- 
cum , effe proportionaliter analogum cum annulo eX 
parabola ABC, reuoluta circa CF, parallelarf 
BG. Intelligamus per GB, erigi planum G H; 
ipft parabola perpendiculare. Truncus ergo GHO 
ent vnus truncorum , cylindrici exiftentis fupe! 
femiparabola GBC, ac refeái plano tranfeunte 
per diametrum. OH, & per C. Erit ergo hic pro- 
portionaliter analogus cum annulo orto , cx rcuolu* 
tione GBC, femiparabolecirca EC. Quare t€* 
liqua pars trunci, nempe GOHBAE, erit pro” 
portionaliter analoga cum annulo lato ex reuolutio" 
ne ABG, femiparabole circa EC. Cum ergo» 
fupponendo FC, æquari diametro B G, habea 
musin numeris, ex propofit. to. prim. part. in qu? 

ratione fecetur. FC, à centro grauitatis attuli €” 
A BG, reuoluta circa F.C; habebimus coníequen" 
ter in qua rauone fecetur BG, à centro æquilibti) 

i "rr. trun- 
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Uunci GH EA, fecundum GB, appenfi, Quod 
diligenter explicatum fuitin hoc, intelligen duni erit 


In alijs,in quibus adhibebimusalias figuras. 

à. Supponamus enim in fequenti figura, effefu- 
Pradidam parabolam. A B C, eiufque. diametrum 
efle B.D, annulum ex ipfa genitum cffe ABCHG, 
qui (it fe&us plano. L.Q, A G, parallelo : intelliga- 
Müs fuper, ABD, GH EA, fegmentum trunci 
ihteced. fchematis, quod fegmentum fit rurfum fe- 
tum plano erc&to parabolz jac per LI, tranfeunte. 
Portionis huius fegmenti e&iftentjs fuper. ALID, 

abebimusin ID, centrum zquilibrij fecundum 
ID, appenfi. Hocautem habemus ex propofit.i 1. 
Ptim;part. in qua affignatur.in N C, centrum gra- 
uitatis fegaientiannularisad bafim ex A LI D, feg- 
ento reuoluto circa. N C. 

3X Annulum predidum AB€HG, fecemus 
lgura ZB X, zquidiftanter FC, &ád parabolam 
Senitricem ere&a. Superfemifigura Z B D, intel- 

Samus cylindricum re&um , fe&um .diagonaliter 
Plano tranfeunte per D B, & per pun&uminlatere 
"re&oàpun&o Z. Eriam trunci finiftri huius cylin- 
tici habebimus.in. B D, centrum zquilibrij. ," fi 
unc appendamus fecundum BD. Hoc autem ha- 
3ebimus ex fchol. citat. propofit. 1o. in quaaffigna- 
"ir centrum grauitatis folidi. ZB X. Sicuticx fchol. 
"tat. propofit. rı. habebimus centrum grauiratis 

"menti ad balin talis trunci, fiipfe fecetur modo 

*pefzpius explicato.. 
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4. Supponamus ABC, effe quodlibetex infin" 
tis duplicatis trilineis parabolicis circa axim BD» 
fuper quod intelligamus cylindricum fe&um , & V! 
explicatum fuit fupra in numero primo in parabol4: 


In B D, datur centrum zquilibrij fegmenti trun | 


ex:ft-ntis fuper trilineo A BD, ac appeafi fecun 
dum BD. Hocquidem datur ex propoit. 2o. pi 
part. in qua affignatur in. FC, centrum grauitat? 
annuli ex trilieeo A B D, reuoluto circa FC. S 
cuti ex propofit. 21. habebimus in ID, centru” 
«quilibnj portionis talis frukti exiftentis fup? 
A L l D, fectisomnibus , vtexplicatum fuit fupra n 
numero fecundo. 

s. Aunnulus AB CHG, fecetur figura ZBX* 
yt explicatum fuit in numero 5. & fint reliqua; 
ibidem. Centrum zquilibrijia. B D, trunci finit 
cylindriciexiftentisfuper Z B D, fedi vrin num 
rotertio d'étum eft, habebimus ex fchol. citar. pi” 
pofit. 2o. Sicuti ex fchol. citat. propofit, 2 i, habcb" 
mus in ID , centrum zquilibrij portionis culi 
trunci exiftentis fuper portionem ad bafim figu! 
przdida. 

€. Supponamus ABC, effe quidem quodlib® 
ex infinitis trilineis, fedadeovt BD, fit bafis; " 
fiat reliqua iuxta fuperius di&a. Centrum gquil 
brijin BD, fegmenti trunci exiftentis fuper t1? 
neo ABD, habebimus ex propofit. 24. prim. pit 
Ex propofit. 25. habebimus in 1 D; centrum zqu 
libri} portionis fegmenti prædi&i trunci E 

upe 


$ 


liper ALID , fe&i eonfueto modo . Ex fchol. 
"opo fit. 24. habebimusin B D, centrum zquilibrif 
"nci finiftri cylindrici recti exiftentis fuper femifr- 
Wra ZB D. Sicuti ex fchol. propofit. 25. habebi- 
"is in eadem BD, centrum zquilibrij fegmenti 
M bafim predicti trunci - Intelligendum tamen 
t, hxc omnia fecari fuperiorum ad inftar. 


PROPOSITIO XXVII. 


Vemenzi trunci ut in propofrt.anteced.exiftentis fuper qua- 
cungue parabola cuius exponens fit numerus par, pofumus 
n bafi afsignave centrum aquil:brij, Qy in altitudine cena 


trum grauitatis . 
Efto 


p Pu 


| | 
| 
Wed 
"li 
ml | | 
"u "m i 
k - 
f $ "a 
T ] i 
f i } F 
uni 
| f 
| l 
| A 
T t 
1 
| E 
HT 
i 
"UN j i Hi 
HN Å | 
"n - " 
> ameg ! 
) Wil | | 
TET [| 
i 
i $3 
H 
| 
, i | 
| IW 
i te i 
At j |] 
Py 
"m f 
i WW PE 
T Wl 
| $ 
oam : 
I E 4 
f i 
: FAN IM 
Wd d 
d ! i 
f { l 1 
xL. n 
B $i 
x 1] 
$ IE! 
UN H 
p f 
3 | Md 
ai ( 
' i AE Uhi ETP 
"n 
Ed AK - 
B uh gn 
0 IM HIT 
|} 2i T 
i j^ 
f | 
X i 
m mp 
P4 j | 
1 $ 
D 12 HN ! 
D quw 
; i 
Hd D 
j J 
i] l 
` ni N 
H ! 
l 
t 


r 


265 ' Miféellanel: Géometrici , 


F Sto ergo quælibet parabola ABC, vt in pror, 


+ polit. antec. cuius diameter. B G, fit CB A Ey 
truncus finifter cylindrici re&i fuper ipfa exiftentis; 
fecti diagonaliter, &c. fit pariter GH, planum vt 
fupra. Dico, quod fegmenti trunci GH E A, pof- 
fumusin ABG, bafiaffignare centrum zquilibrij 
fecundum ipfam appenfi, & in altitudinecentrumf 
grauitatis. Per HO, intelligamus tranfire planum 
HMO, parallelum ABG. Segmentum predi" 
ctum diuiditur in cylindricum , cuius 'oppofitæ ba- 
fes ABG, MHO, & intruncum MHOR, 1n 
ABG, habemus centrum zquilibrij talis cylindri 
ci, ex propofit. 5. lib. s. quod eft idem cum centro 
grauitatis femiparabole ABG. Ex piopofit. 12 


huius habemusin. M H O,. feùin AB Gy centrum" 


æqvilibrij rnci OM H E., appenfi: fecundum» 


MH O, feü ABG, (EMHQO., etenim aliud non | 
cft, nift truncusfinifter cylindüci réti exiftentis fu- 


Cr femiparabola MH O, . refecti plano tranfeunte 
per H O, diametrum, & E, pancram inlatere: ) 
ergo comiunganus fimul hæg dro centra ,& lined 
ipia iungens fecetur in ratiohe reciproca cylindrici 
AH, ad truncum -MHO E , ipuentum punctum» 
eut centrum aquilibrij-totiis ABGOHE.-Sed 
rationem cylindrici, ad illum truncum habemuscX 
coroll. 5.propofit.4.lib.3. Nam cylindricus A H, ad 
cruncum MH OE, habet eandem rationem,quam 
habent duo folida fimul ex reuolutione femiparabo" 
le ABG, tam circa BG, quam circa ductam pe! 
A; ipfi 


i 
D 
S 


m 
V 
2 
v 
] 
i 


: ipfi BG, parallelam, ad folidumex ABG, cir- 
à k G, nempead conoides. Poffumus ergo habere 
B G; centrum æquilibrij prædictifegmenti. 

; Sed non modo poffumus habere centrum prædi- 
Em æquilibrij, veràm etiamin altitudine centrum 
m itatis . Quod quidem probabitur eodem modo, 
Dertis prius centris grauitatis cylindrici , & trunci, 
m, Pa argumentando , vt fupra fatum fuit. Verum, 
p etiam in numeris poteft affignari ratio, in 
ibi cetur altitudo à centro grauitatis, exemplifi- 


mus hoc in trunco fuper parabola quadratica 
Cc £Xi- 


PURA LUSSO S Votes pt 3m 
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exiftente. Fx hoc enim exemplo magis, magifque 
percipiemus modum vniuerfaliter illud idem often 
dendi. 

$ed facilitatis gra- 
tia , intelligamus feor- p 
fim in (chemate (cquen- 
ti; N, effe centrums 
aquilibrij cylindrici 
AH; NP, «ffe eius 
altitudinem «qualem, 
AM; Q; cllecentrum 
æquilibrij trunci MO 
H E, appen(ifecundum 
MHO; Y, vero eirf- 
dem centrum æqvili- 
brij appenfi fecundum ABG; RQ, effe ejus al 
titudinem; RQY, cius duplam æqualem A Ej 
T , effe centri m cius grauitatis; & 5, eMe me- 
dium-pingĝum-P Naat: proinde:centrum grauitatis 
cylin iF oA; hhb. Siiunganius, BS eritin ipfa cen" 
trum. grauitaris- totins: AP. (G,Q-H-E«-Sir. hoe. V» 
& fit. XZ, cius altitudo: , 8 equalis E.A, la- 
teri, cylindrici , coi ctiam funt zqvales R Y, DN’ 
& ducantur-T 1, SR parallela: Y. NR T , cft ad 
IQ, exfchol, propofit- 9. in calce, vt 11. ad 4. fcu 
Vt 22. ad;8, Qualium ergo R Q eft ;0, & RY, 
eius dupla, fcà XZ , ei aqualis.6o, R T , f.i. XJ» 
erit 22, Sed cum talium N S, feù Z3Y fit 15, quit 


quaita pars DN, fcü.XZ. Ergo alium reliquas 
15, 
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Ik, erit 23. Et qualium IB, eft rt, talium X7; 


erit 28. i$. & XT, 10. cum i: Cum veto ex corol. 3. 
Propofit. 4. lib. 3. finc folida ex femiparabola A BG, 
Teuoluta tamcirca BG, quamcirca parallélam BG , 
ducam per A, adconoidesex A BG, circa BG, vt 
8. ad 3. Et cum fit vtilla dao folida ad conoides fo- 
lum, fic cylindricus AH, ad ttuncam M HO E; 
hempefic TV, ad VS; nempe fic IV; ad Vii, 
Erit 1V, ad VR, vt 8. ad 3, Qualium crgo iR, 
et rr, talium IV, erit 8. Sed talium erit ET, 
lo. 7. & XZ, 28. i. Ergo XV, erit 18. 5, & te. 
iqua VZ, 1o.cum $. Errergo XV, ad VZ vt 
18. 7. ad 10. cum 55 nempe vt 7 1.ad 59. 


PROPOSITI SX VII 


Veementi trunci, «vt in propa[rt. anteced. existentis faper 
quacumque. figura constante èx duabus Jemiparabolis , 
quarum bafès fint communis diameter! Poffumus in ba- 
Jf a signare centrum equilibri ; Qr in alhtudine grå- 
nitatis . n 


N: fchem. anteced. propof. A B C, fi&figüti con- 
| flans ex. duabus femiparabolis fic difpofitis vt 
G, bafes ipfarum, fint commüliis diameter ; & 
lat omnia vt in propofit. anteced. Dico, quod fee: 
lenti tranci ABGHE, poffümus alhgnate iis 
3BG, centrum zquilibrij illiasfegmeati , & in at 
"tudine centrum grauitatis, Nas cylindrict A Hj 
Ce .3 habe- 
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habemusin A BG, centrum zquilibrij ex propofit 
5. lib. 3. nempe femiparabolz centrum grauitatis. 
Ex propofit. ro. huius , habemus in MHO, fet 
ABG, centrum zquilibrij trunci MHO E. R4 
tionem cylindrici AH , ad truncun. MH O É» 
habemus ex coroll. prim. propofit. 4. lib. 3. Erg? 
ad modum propofit. anteced. eliciemus centrum 
zquilibrijin A BG. 

Pariter eliciemus in 
altitudine centrum gra- 
uitatis , & in numeris 
in trunco füper para- 
bola quadratica. In- 
qua fint , vt prius, « 

N P, altitudo cylindri- 

ci; R Q; altitadotrun- 

ci MHOE, & rcliqua 

vt fupra in propofit. 

anteced. RT, eft ad 

TQ, vt 5. ad 2. {eù 

Vt 10. ad 4. ex Íchol. propofit. 3. Qualium e£? 
RQ; eft r4.& RY, feù XZ, 28. talium R T, fe 
XI, erit 10: & NS, feù Z R, quarta pars X Z; 2 
7. & reliqua Ik, 11. Etqualium IR, eft 7. raliu? 
X Z, erit 17. cum 4. & XI, 6. cum &- Sed cii 
roll. pri. propofit.4. lib.3. funt duo folidaex A B * 
reuoluta tam circa bafim BG, quam circa pe" Fi 
du&am parallelam BG, ad folidum ex A B G; p^ 
ca BG; nempe ad femifufam , vt $.ad 2. & " : 
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duo folida, ad illud folidum ,fic cylindricus A H, ad 
truncum MH O E; nempe fic T V, ad VS; nem- 
Pe LV, ad V&. Ergo I V, eritad VR, vt s. ad 2. 
Qualium ergo Iœ, eft 7. talium I V} erit 5. Sed ta- 

lum tota XZ, 17. cum 2. & XI, 6. cum 4, Br. 
80 talium erit XV, 11, cum. 4; & reliqua VZ, 


$. cum 2. Erit ergo X V, ad V Z, vt 11, cum 4, 
ad 6, cum i; nempe vt 125.ad 7t. 


PROPOSITIO XXIX. 


Segment trunci in propofit. anteced, exiffeutis fpe qo- 
cumque duplicato trilimeo circa diametrum y pojJumus ia 
bafi afsignare centrum equilibrij , cz in diametro graui- 
tatis 


Q fupponamus A BC, effe quodlibet duplica- 

tum trilineum circa diametrum B G, &c. Dico 
ttunci ABG OHE, nos poffe habere in ABG, 
tentrum zquilibrij , & in altitidine centrum gra- 
litatis. 

De centro zquilibrij , patet. Quia centrumaqui- 
librii cylindrici ÁH, habemus.ex propofir.8. lib. . 
I qua a(fignatur centrum grauitatis trilinei ABG. 
Centrum æquilibrij trunci MHOE, in MHO, 
kùin ABG, habemus ex propofit. 16. huius. Ra- 
tionem cylindrici A H, adtruncum MH OE, ha~ 

emus ex fchol. citat. propofit:8, lib. 3. in fine. Qua- 


te pat fi 
et propofitum. 
P prop De 


IOPLIX DSOMEESTSOIST a ae 
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De centro veto grauitatis in altitudine, exemp! 
ficabimus in trilineo parabolico quadratico. In quo 
füupponentes przparationem adhibitam in propoli* 
auteced. ex fchol. propofit. 8. huius, R Q; altitudo 
trunci fidiltri MHO E, ficfecatur in. T , cent? 
grauitatis trunci predia; vt R T,ficad TQ, vc 15 
ad 5. feu vt 32. ad 10. Qualiam ergo R'Q, eft 4! 
& eiusdupla RY, féà X Z, eft 84. talium X1, et 
32. & ZR, quia ZX, quarta pars; 2 1. Ergo rell 
qua lgx, enttalium 31, Et qualium Iz, erit 1? 
talium tota XZ, erit 35. 2. & XI, 15, 5 V€ 
rum quoniam duo folida ex trilineo A BG, renot 
to tam circa diametrum" BG , quam circa duda! 
per A, ipfi BG, parallelam; eft ad conicum circ 
BG, vt 10. ad 3. ex citat. fchol. propofit.8. lib. 3 
& vt illa duo folida, ad conicum , fic cylindrict? 
AH, adtruncum MH OE; & vtcylindricuss? 
truncum; fic TV, ad VS; nempe fic 1V, 4 
Vx, Ergo IV, ad Vg, eiit yt 10. ad $5; 
Ergo qualium ly, cft rs. talium I V, erit 10. sed 
talium XI, erat 13. 5. Ergotalium erit X V, 7* 
3» Sed talium erattota KZ, 55. 1. Ergo religi 
VZ, erit 14. 5 XZ, ergoficdiuideturab V, t 


tro grauitatis predicti fegmenti trunci, vc X V 54 


ad VZ, vt 23. m abITLh nempe. vt i2 


ad cr. 
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PROPOSITIO XXX. 


Segmenti cot. in-anteced,, propofits fuper duplicato-trilineo 
ur a-ha fi ^ ^ i o — 
cirea afim cuins exponens [it numerus paa -Poffumus ea 
dem centra afoignare . 


Ed AB.C, fic duplicàtum- quodcunque trili- 
neum circa communem balim B G.. Dico &c. 
Centrum zquilibrij in ba(i ABG, reperietur. 
Quia ex citat. propofit. 8. Iib. 3. habemusin trilineo 
BG, centrum x qailibrij cylindrici A H; nempe 
taaitatis trilinci. Centrum æquilibrij in ABG, 
Velin M H O, trunci finitri MHO E, habemus 
fx propofit, 14. huius. Ratio cylindrici AH, ad 
"Uncum MH OE, habetur ex coroll.:2. propofit. 
*lib, s, Quare patet propofitum quoad primum. 
Quoad fecundum patebit ex fuperioribus, & ex 
"lemplo ftatim adducendo. in. numeris in trilineo 
"abolico quadratico .« Sint in fecundo fchemate 
Mem , que fupra. Ergo. RQ, altitudo trunci 
MB o E, fic fecatur à T, centro grauitatis, vt 
M , üt qvadrupla I Q. ex fchol. propofit. $. 
Enim ergo | RY, feu XZ, dupla RQ, ak 2a; 
m RT,fcà XI, erit 8+ Sed talium Lx, et 

y 80 rcliqua Iz, erit 7 Et qualium LI on 
vMlium XZ, erit i4. 2, & Xl, 5.7 Cum 
E deduca:ur cx coroll. citat. effe annulum extrili- 


O ABG, circaparaliclam ipti. BG, dagan per 
» VNA 


mem 


um 
IH 
"WU 


AR ms 
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A, vna cum conicocx ABG, circa BG, ad ip* 
fum conicum vt 4.ad rz. Ergo qualium Iz, erit 
$. talium IV, erit 4. Ergo tota ZV, crit 9. $ 
Ergo reliqua VZ, erit talium 4. $. Erit ergo XV» 
ad VZ, vt 9. i àd' 4. s. nempevt 17.ad 8. 


PROPOSITIO XXXI 


Segmenti ad bafim feewienti , cut im antecedentibus propofi- 
tionibus , exflentis fuper quacunque parabola , cuius exe 
ponens fit numerus par, Poff Uus centra equilibri m bh- 
JC grauitatis in altitudine afsienare , 


F5; parabola ABC, circa diametrum BG; 
& cuius exponens fit numerus par : fuper fe- 
miparabola A BG, fit fegmentum ABGOHE; 
trunci, vt in propofit, anteced. fit I N, parallcla 
AG, per quam intelligamus tranfire planum paral- 
lelum AEC; hocfecabit tam cylindricum AH; 
quam truncüm MHO E; in duo fegmenta , quo 
rum illa, queterminantur ad EA GO ; trapezium 
fimul fumpta , vocamus fegmentum ad balim feg- 
menti ABGOHLE. Dico, quod huiufmodi feg- 


menti ad bafim , póffumus in A ING; centrut? 


equilibrij affienare, & in altitudine centrum gra 
vitatis. 

Primum patebit ad modam füperiorum . Nam 
feginenti ad bafim Cylindrici AH, exi(tentis fuper 
AING, habemus in AING, centrum æquili 

j brij, 


brij , quod idem eft cum centro grauitatis ipfius 
AING, quod habetur ex S ae popii E lib, 3, 
3 j fim trunci exiftentis fupe 

Erie M HO, fimili, & equali ipfi AING, 
habemusin MH O, fci in A1 NG, centrum zqui- 
librij , ex propofit. 19. huius. Ratio cylindrici exi- 
lentis fuper AING, ad fegmentum trunci 
MH OE, adbafim, habetur ex chol. 2-citat. pro- 
pofit, 1 1. lib. 5. inquo affignatur ratio folidi ex feg- 
Mento A ING, circa parallel am NG, ductam per 


r d. mcirca NG: namcylindri- 
^; ad folidum ex eode Dd ' cus 
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cus ad bafim , cft ad fegmentum ad bafim trunci 
M HO E, vtduo di&a folida rotunda , ad vnum ip- 
fort m , nempe adillud cirea NG,  Qearepatecda 
ri centrum æquilibrij. 

Quantum ad centrum grauitatis in altitudine, på” 
tet. Quia datur medium pun&tumaltitudinis, nem- 
pe centium grauitatis cylindrici ad ba(im, exiftentis 
fuper AING. Datur etiom ex cit. prop. 9, in al- 
titudine fegmenti ad balim trunci MH OE. Sier- 
go coniungantur heccentra, & linea coniungen$ 
fecetur in ratione reciproca folidorum , quz hauri- 
tarex citat. propofic. i1. lib. 3. pun&tuminucntum 
erit centrum grauitatis fecans altitudinem totius il- 
lius fegmenti trunci ad bafim. 


PROPOSITIO XXXII. 


Seem: nti ad bafim fégmenti , evt in antecedentibus propofi- 
tionibus y ex flentis fuper quacunque duplicato triin? 
circa dTameirum Pofumuscentra equilibvi i paf, 
grauitatis taaltitudine afsicmare , 


d» fupponamus A BC, effe quodcunque. dt- 
LU plicatum trilincum circa diametrum. DG, .& 
fegmenium trunci. ABGOOHE, intelligatur fe 
cum planotranfcunte per. LN, vt explicatum fut 
in antecedenti propofiticne.. Dico, quod fcgmen? 
adbi(irm huiufce fcgmenti pcflumus habere prx fae 
COMA, 


De 


Pars Secunda. 

Decentro tquilibrij , patet. Quia cylindrici gxi- 
ftentis fuper A I NG, centrum equilib:ij in AING, 
habemus ex fcholio propofit. 15. lib. ze Segmeazi al 
bafim trunci M HO E, centrum zquilibnj ia bati 
habetur ex propofit. 2 r. Ratio cyliadrici ad batun, 
ad fegmeatam przdi&um ad balin , habetur ex 
fchol. citat. propof 13. lib. 3. Quarehabebiturecia a 
centrum «quilibrij . 

De-centro grauitatis etiam pater. "Quia cumha- 

camus centra grauitatis tam cyliad:ici ad balim , 
quam ex propofic. citat. z 1. fegmenci'ad baftm trih- 
€ MHORE. Et pariter cum habeamus cx citár. 
Íchol. rationem przdi&orum folidoram ; patebit e- 
tiam centrum grauitatis quxfitum . 


PROPOSITIO XXXIII. 


Totius trunci finistri cylindrici exiffentts faper-quacusque 
parabola , cuius exponens fit numerus par, vef E plano 
tranfeunte per parallelam ductam diametro per extre- 
mum puntum bafis , @y pustfum vo leteve ercéfo ab alte - 
ro extremo bafis . Poffamus centra equilibrig im'baft , Qj 
grauitatis tn altitudine afsignare . 


b quecunque parabola A B C, cüius exponeas 
(it numerus par,& ccius diameter fit B G, & cy- 
lindrici recti fuperipfa exiftentis,ac fecti plano traa- 
eunte per C F, BG, parallelam, ac per punctum E, 
inlatere A E , fit truncus finifter A BC E. Dico, 
Dd 2 quod 
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quod huius trunci poffumus in ABC, affignare 
centrum zquilibrij , & ia eius altitudine centram 
grauitatis. 

Quoad primum. Ere&o. G H, plano, vt prius 
fegmenti trunci A BG OH E, habemusin A BG; 
centrum zquilibrij ex propofit.27. Trunci GH C 
habemus centrum zquilibrijin G BC, ex propofit: 
13. Siergo fimul iungamus hzcceatra , & linea ne- 
Gens fecetur in ratione reciproca illorum fegmento* 
rum trunci , inuentum pun&um erit centrum zquili- 
brij quæfitum. Quod vero habeamus rationem feg- 
menti ABGOHE, ad truncum GHC, pate 
ex coroll. 3. propofic. 4. lib. 3. in quo affignatur ra- 
tio, quam habet conoidesex G B C, circa BG, ad 
annulum ex GBC, circa FC: AGBOHE, et 
enim, etad GHC, vtduo conoidea, fimul cum an- 
nulo, adannulum, vt patet ex fuperioribus à nobis 
di&is. Quare patet primum. 

Secundum vero fic patebit. Nam ex propofit.27' 
habemus centrum grauitatis in altitudine (egment! 
trunci ABGOH E, Ex propofit. 9. habemus cef 
trumgrauitatis in altitudinetrunci GHC. Si erg? 
nec&tentes hzc duo centra , linea vniens fecetur 1” 
ratione reciproca folidorum. Erit inuentum ccf* 
trum grauitatis quz(itum. 

Sed quoniam numero poteft renuntiari , in qu? 
ratione fecetur di&a altitudo , ideo non eft cam cit? 
difcedendumà prafenti materia. Sed ad euitandaf? 
confufionem, fupponamus in fequenti figura, RH í 

eie 


* Pars Secunda, 
efle altitudinem trun- 
c ÁBGOHE, & 
.» eius centrum gra- 
Utatis; PN, fit alti- 
tudo trunci GHC, 
Cuius dupla DN, & 
lus centrum S. Sece- 
Ur TS, ne&ens cen- 
tra in V, vt fit TV, 
ad VS, reciprocé vt 
tuncus GHC, ad a 
fegmentum A BGO Y T 
E, adeo vt V, in 
altitudine XZ, fit centrum grauitatis totius trun- 
t ABCE. Eft in przfenti in parabola qua- 
tatica exemplificandum , qux nam im. numeris 
''ratio, quam habet XV, ad VZ. Sint TI, S5, 
Parallelæ Y N. Ex propofit.27. R T, eft fupponca- 
* effcad T Y, vt 71. ad 39. Et ex fchol. propofit. 
3. eft fupponendum; effe P S, ad S.N, vt 16. ad:9.. 
X. Ds, ad SN, feà XR, ad RZ, vt 41. ad 
‘nempe vt 90. ;. ad 19. t. Qualium ergo to- 
Ex7. eft 110. talium X I, eft 71. XB 90. £ Er- 
S talium IR, erit 19. z, Et qualium IX, erit 
$. talium tota XZ, erit 94. 5. & XI, $9: 15. 
um ergo ex coroll. s. propofit. 4. lib. 5. fit truncus 
HC, ad fegmentum A BGOHLE, vt 5. ad tr. 
t cum vt truneus ad fegmentum, fic TV, ad VS; 
tempe IV, ad VR: erit IV; ad VR, vt 5. ad 
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11. Ergo IV, erit 5. qualium fg, eft 16. se 
taliumerat X1, 59. 34. Ergo XV, erit 64 " 
Sedtaliumerattota XZ, 91. 4 Ergo eric talit! 
reliqua VZ, 27. X Secatur ergo XZ, alit 
trunci ABCE, in V, àcentrograuitatistrunci;" 
fit X V, ad VZ, vt 64. i$ ad 27. 25. nempc" 
77: ad 33. 


SCHOLIV M. 


Si ducatur 1P, parallela A C, & mente concipi 
mus fuper IP, erigi planumfecanstruncum in di^ 
portiones : fegmenti ciufdem adba(im, nempe e% 
ftentis fuper AIP C, pofflüumushaberein ATP C 
centrum zquilibrij, & in altitudine grauitatis. C 
trum zquilibrij habetur, quia ex propofit. 3 1. hab* 
tur centrum zquilibrijin AING, fegmenti ad 9? 
fim exiftentisfüper AING. Ex propofit. 20. I^ 
betur centrum zquilibrij (egmenti &d ba (im exit 
tis fuper GNPC. Si ergo vniamus fimul hzc ce 
tra, & diuidamuslineam netentem, in ratione r&* 
proca, quz tamen poteft hauriri ex fchol. 2. prop?" 
fit. 1 r, lib. 3. habebimus pariterin AIPC,; cen 
trum zquilibrij quefitum . 

Centrum vero grauitatis habebiturex ij (dem p’ 
pofitionibus citatis. 


PRO: 


| 
l 
| 
l 


Pars Sectda. 


PROPOSITIO XXXIV. 


Trenci 5 cabin autacedeuti propafftioue! exifféatis fuper du- 


BIcata quacunque fempartbolecirca bafi. Poffumus af- 


dqnarecemtraprediéfa., 


It. A'B.C , figura.conftans ex duabus femipara- 
|-boliss fic difpofitis vt bafes BG, fint commu- 
Ws diameter & in reliquis, fint eadem, quz fupra . 
Jico., quodtrunci A BCE, poffumus in ABC, 
Wlienare centrum zquilibrij , & in altitudine cer- 
tum erauitatis. 
-Dexentro zquilibij; patet. Quia fegmenti trun- 
8 ABGOHE, habemus in A BG, centrum æ. 
Quilibiij cx propofit. 28. Trunci GH C, habemus 
t GBC, centrimaquilibrij ex fchol, propofit. r 1. 
lationem fcamenti ABG OH E, ad truncum, 
GHC , habemusex coroll. prim. propofit.4. lib.s. 
uare poffümus habere centrum zquilibrij in bafi. 
Dé.centro grauitatis in altitudine, patet. Nam 
"ntrum grauitatis fegmenti A BGOHE, habe- 
Mus excitat: propofit, 28. Et pariter ex propofit, 4. 
bemus centrum grauitatis trunci GHC. 
Innumerisau:em (icexprimetur in parabola qua- 
dtarica, fupponentes, vt prius, T, € fle centrum gra- 
lltat is fcg menti trunci ABGOR E; & S, trunci 
SHC , &religua; vt in antcced. propofit. Fx pro- 
Poit, cigo: a8, cfE RT, ad 1 Y, fcü X l; ad 1 Z, vt 


125. 
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125: ad 71. Et ex propofit. 4. etit PS, ad SN," 
9. ad 5. Et DS, erit ad SN, feli X, ad &Z, 
23. ad j. nempevt 164. i. ad sr. 5. Qualiu 
ergotota XZ, eft 196. talium XI, erit 125: & 
gZ, 3r. S. Ergoreliqua Ig, erictalium. 39 
Erqualium 12:, erit 1o. talium X Z, erit 49. i 
& Xl, erit 31. f. Cum vero ex coroll. pri 
- propofit. 4. lib.5. fit truncus GH'C, ad trunci” 
ABGOHE, vt 3. ad 7. & cum fic fit recipro% 
TV, ad VS,feà IV, ad Vs. Qualium Ig, ci 
10. talium IV, erit 3. Sed talium X1, erat 3 
ze Ergo talium X V, erit 34. 857. Sed talium 
erat tota XZ, 49. „iie Ergo reliqua -V Z, e 
talium 14. i8. Eritergo X V, ad VZ, in pr 
dicta ratione, nempevt 13720. ad 4139. 


PROPOSITIO XXXV: 


Trunci , stin propofrt. anteced, existentis per quacum] 
Jos] 5:205 : ; / 
deplcato trilinco circa diametrum , Poffursus predi ] 
centra afs LOMANE . 


e A BC, fit figura conftans ex duobas trilinei 
VJ circa diameuum. BG, Dico &c. De cent!’ 
xquilibrij paret; quiafegmeni ABGHE, habc 
Iur centrum zquilibrij cx propofit. 29. Ex propoli 
17. habetur iñ GBC, centrum: zquilibrij crunt 
OHC. Ratio GHC, ad A B GHE, habetur & 
ÍchoL propolit. 8. lib. 3. Difcurrendo ergo, ve fzf* 
fa tum 


fa&um fait, patebit haberi centrum æquilibrij inba- 


fi totius trunci. i; ' 
Centrum rauitatis in altitudine habebitur co- 
Can ificantes in trilinco parabo- 


de : fed exempl ( 

3 mmodo; fed numeris , totam rem ante oculos 
Ico quadratico 1n itera figura T, & S, centra vt 
inr inalcera AUNT 
ponemus. Sintina B Ex propofit. 29. R T, 


Prius , & fint reliquaomnia. 
ead TY, kù Xl, ad 1Z,vt 121. ad 6r. Etex 


N, vt 30. ad 19. 
Ícho]. propofit. 8. eft PS, No e vt 
Et Ds, e ad SN, vt 79. ad 19; 2 182, 


&. 7o : i rgo tota XZ, € 
145. 73: ad 35° 3e Qualium erg Ee ta~ 


A M7 


C 


E o = 


x " 

11$ Miliner Gronietrici , 
talium XI, eft 121. & DS, fed XR, eft I46. 5* 
Ergo talium erit I$, 25. 3. Et qualium IR, erit 
20. taliumtota XZ, erit 141. s2- Et X I, crit 94» 
5:;. Cum vero ex fchol. propofit. 8. lib. 3. deduca* 
tur effe GH €, truncum, ad ABGHE; nempe 
T V, ad VS; nempe IV, ad V 5 vt 7, ad 13. Erit 
IV,7:. & Vg, r5. qualium I&, cft z0. Ergo ta- 
liumerit X V, 101. 25 & reliqua V Z, Aur erit 
49. 55. Diuiditur ergo XZ, ab V , centro graui- 
tatis totius trunci ABCE, in przdicta rationc? 
nempe vt 6370. ad 2535. 

Si etiam in prafenti ducatur I P, parallela A C; 
& fuper ipfam iatelligabus planum erectum A B C; 
fecans fruftum in duo fegmenta; hibebimus femen" 
ti ad bafim,nempe exiftentis fuper ALP C, centrum 
zquilibrijin AIPC, & grauitatis in altitudine, 

Primum habebimus 
ex: propofic. 32. in qua z TD 
affignatur centrum æ- asel « | 
quilibrj.fegmenti ad . 
bafim exilentis fuper ^" 
ALNG. Ex propo- 
dit. 22. in qua. i4- 
betur in G NPC, 
centrum aquilibrij le- 
gmenti.ad balim cxi- 
ftentis .. fuper; GN 
BO. Ete ex fchol; 
propofit. 13. €x quo 


E Pars fecunda. 
hautitur ratio fegmenti ad fegmentum... 
1 Secundum. deducitur ex jjídem. propofitioni- 
bus. 


PROPOSITIO XXXVI . 


eÜrunci , evt in propofit. anteced..exiflentis fuper quocunque 
duplicato tpilizeo. circa bafim y culus exponens fit nume- 
; vus parv. Poffumus predica ceutrá afsignare, 


A BC, fit figura conftans ex duobus duplica- 
tis trilineis fic difpofitis , vt bafes BG, 
fint axis. Dico poffeaffignari centra predicta. Cen- 
trum zquilibrij habetur ex propofit. 3o. in qua afli- 
gnaturin À B G, centrum zquilibrijtrunci A BG 
HE. Expropofit-15: inquaá(fignaturt in GBC, 
centrum zquilibrij trunci GHC. Et ex coroll. 2. 
lib. 5. cx quo. deducitur facillime ratio. trunci ad: 
truncum. 

Centrum grauitatis in altitudine etiam poteft 
haberi , & le&or ipfum vniuerfaliter deducet ex mo- 
do particulari ftatim adhibendo in numeris in trili- 
neo parabolico quadratico . Supponentes ergo; 
quz fupra fappofita funt in fecundo fchemate, T, 
centrum grauitatis ABGHE, fic ex propofit. 30. 
diuidit RY, vt fit RT, ad TY, feü XI, ad 
LZ, vt 17. ad 8. S, vero centrum grauitatis trunci 
GHC, fic diuidit P N, vtfit PS, ad SN, vt 6. 


ad 4. ex propofit. 6. Ergo DS, eritad SN, vt 16. 
| Ee x ad 
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ad 4. nempe vt 20. ad 5. Qualium ergo XZ, cit 
25. talium XI, erit 17. & Xx, ao. Ergoralium 
Ix, erit 3. Et qualium lg, erit 10. talium XZ 
erit 83. 3. & XI, $6. 3} Cum vero ex citat. fchol- 
2. propofir. 4. lib.3. fit GHC, ad ABGHE; 
nempe TV, ad VS; nempe IV, ad Vg, "i 
3. ad 7. Ergo qualium TR, eft 10. talium. IV; 
erit 35, & V, 7. Ergo talium XV, erit 59. % 
& reliqua VZ, 23.5. Eft ergo XV, ad VZ, vt 5? 
îs ad 23. i. nempe vt 179. ad 7 t. 


Finis Secundz Partis: 
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PARS TERTIA. 


N QvÁ TANGYNTVRQYÆDAM CIRCA 
centra grauitatis fuperficierumceruaruh s afi gnan- 
turque centrum grauitatis, cuiufcunque 
portionis fuperficiei 
fpherice. 


OE VOT fint ea fymptomata , qua 

A exanalogia inter folida rotunda , 

f & inter truncos cylindricos exi- 

ftentes füper figuris genitricibus 

ipforum, emanant;, licuit le&ori 

Ð videre ex his , que paffim expo- 

limus in noftris operibus; ac prafertia in tota an- 

tcedenti parte. Sed né cogitet amabbóm his pedem 

tendum. Quamplurima etenim remanent, quo- 

Qum aliqua tangemus in parte præfenti 5 fimulque 

"ampum longe, lateque patentem ad innumera no- 
'àindaganda aperiemus. 
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PROPOSITIO I. 


Si fint eadem , que in propofit. Yo. lib, 2, € in propofit. p 
part. ant, Superficies cylindrica trunci fPaiflri, erit adj 
perficiem folidi rotundiex fua bafe, bafe, tvel bafibus p 
` ceptis, cut latus cylimdrici ad circumfetentiam ditat 


E iftis naterijs ern- 
ditiffime fcribit Tac- E. 
quet in lib.2.cylin. & annul. 


Anos breuius quam fieri po- ; 


terit; explicabimüs ditari 

doctrinam; vt ex ipfa colli- 

gamus {picas ab alijs meffo: 

ribus neglectas, Efto ergo 

v.g. qualibet figura ABC, 

circa axim B-D; fuper quam. 

fit cylindricus re&us.cuius.; . 

oppofita. bafes.| A.B C. 5: 

F E G; qui fit fe&tus.plano oia; 

daigonáli. A EC. Dico fu- 

perficiem cylindricam trun- 

cifiniftri A B EC, excepta 

bafi ABC & , plano diago- 

nali A E C( banc enia in- 

celligimus pro fuperficie cy- 

lindrica ) effe ad fuperficiem Gutaam folidi ex: po 

xeuoluta circa AC , excepta bafi (1adeffet ( vt^ 
751 duin fiyo 


Eb. Qe DUMPE 
EVORA ABD Fyt 
"B; ' ad- eircurüferehtiam , 
"culi cuius. femidiame- É: 
r BD. Etiam nunc, ad 
fenfüfionem: euitaddam ,' ) 
tendemus hoc in fequen- 
' figura in dimidio trun- ^ 
 ABDE, in quo acci- 
Patur arbitrarié punctum 
» dquoerigatur latus cy- 
lñdrici Fk, & ducatur 
pa parallela B D , &re- 
Qua vt in fchematé. Et 
tis & in prop. 10. lib.z. 
In propofit. pri. párt. an- 
«ed. facile patebit’, effe 
iB, ad BD, vt LG, ad 
SD; nempe vt kF, ad 
H, Sed vt BD, ad circum 
tentiam ex radio BD; 
t FH, adcircumferentiam ex radio FH. Ergo ex 
"Quali, vt E B, ad circumferentiam ex radio BD, 
e kF, ad circumferentiam ex radio FH. Sed pun- 
um F, fumptum fuit arbitraric. Ergo vc E B; adcir- 
Umferentiamex radio BD, fic omnia latera fuper- 
ciei eylindricæ E B A, parallela E B, adomnescir- 
"uimferentias defcriptas ex reuolutione curue BFA, 
tca AD; nempe fic fuperficies cylindrica ad fa- 
Wtficiem curuam folidi rotundi : tam enim latera fit- 
per- 


IIRAL E EE 
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perficici cylindrice , quam: peripherie fuperfici? 
curug funteiufdem trinfitus, nam procedunt fec 
dum liaeam BF A. Quare &c. Quod &c. 


SCHOLIVM. 


Patet atitem hoc non folum verificari quoad tot 
magnitudines , fed ctiam quoad partes proportion 
les. Nop'enim folum verificatur totam fuperficic? 
cylindricam E B A, cffe ad totam fupe:ficiem cl 
uamex BF A, vt EB, ad przdi&am circumfercf" 
tiam; fed etiam fic effe kF A, ad fuperficiem curus 
c FA; & fic de alijs partibus proportionalib!?' 


Quare poterimus etiam concludere, quod eric vt I^ 


perficies EBF k, ad fuperficiem cx. BF, fic fup 
ficies k F A, ad (uperficiemex FA. Erpermutaf 
do;: Vniuerfaliter ergo poteft deduci ex doctrif! 
explicatis in lib. 4. fuperficienzcylindricam. E B A! 
& fuperficiem curvam ex BEA; circa DA, cfl 


E H . 4 z a 
quantitates proportionaliceranalogas tam in mag" 


eudine ;.qoanrih;grauitate tam, fecundum ton 
qnam fecundum partes proportionales, Etiam M 
ergo centra grauitatis, & equilibrij harum fepe 
cierucvfecabunt equaliter. AD. Nempe ita fcc? 
bitur A D, à centrograuitatis fuperficiei curn £^ 
nitzex. BF A, reuolura circa: A D, ficuti fecatt! 
centro zquilibrij (uperficiei cylindrice EB A» à 1 
peníefecundum A D. -Idem intelligatur de cat 
ris partibus proportioralibus. 


sCHO" 


SCHOLIVIWM H. 


Etiamin præfenti, licet propofitio probata fitde 
"unco exiftente fuper figarabalim AD, habente, 
tamen eft vniuerfaliffima , & verificatur etiam de 
luris bafibus carentibus. Sitenim in fchem. feq. 
lelibetfigura ABC Er circadiametrum BD, & 
über dimidia ipfius ABC, (ctiam enim nunc fuf- 
fcit oftendere in dimidia ) intelligamus cylindricum 
"Gm fetum diagonaliter plano tranfeunte vel per 


EN ule: : ; fitfedum per FC, & 
; vel per kL, & per E; * nod 
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E (quod enim dicetur de hac fe&ioné , cuius deit 
ceps indigemus, patebit eodem modoverificari de 
alia fe&ione) vt fit truncus finifter A B CE; ctia 
in hoc trunco verificabitur; cffe fuperficiem cylift 
dricam prefatitrunci , nempe A EBC, ad fuper 


"Pars Tertis: E 
MU Eada 
PROPOSITIO Il. MAT 
YI WM 
Cuiu [cunque portionis fuperficiei fpberica „bafi exceptas cen ! j 


trum grauitatis diuidit axim bifariam . | 


ciem genitam ex rcuolutionelinez curue ABC, 1€ 
uoluté circa FC, vt E A, ad circumferentiam € 
radio AC; & præfatas fupeificies effe proportion? 
liter analogas tam in magnitudine , quam in graui 
tate, tam fccundum totum , quam fecundum parte 
proportionales. Eodem enim modo pa: bit, quo 
{ià puncto I, intelligamus erigi latus cylindrici inc 
denscurug EHC , hoc cffead circumferentiam €? 
radio TQ, vt EA, adcircumferentiam ex radio A V 
Idem probabitur de omnibusalijs. Et non diffimill 
modo probaretur fi cylindricus effet fectus plan? 
tranfcunte per KL, & E. Omnes ergo fupradic* 
fuperficies funt inter fe proportionaliter analoge: & 
confcquenter codem modo fecabuntur F C Lk; 
centris zquilibrij,& grauitatis ipfarum. s 

i His ergo explicatis, patet quomodo aperiatut vi 
rimandi centra grauitatis , & æquilibrij fuperficit: 
rum curüarfm. Nam fi aderit aliqua via indagan! 
centrum grauitatis fuperficiei folidi rotundi, ftadii 
habebimus centrum zquilibrij fuperficiei cylindi* 
cc& trunci,explicaci;& € contra. 


PRO- 


* Sto OBP, portio fphæræ, cuius axis B F. Di- 
co fuperficiei {phæricæ genitz ex OAB, cir- 

ca BF, centrum grauitatis effe in medio BF. In- 
telligamus parallelegrammum K L, totifphæræ cir- 
cumícriptum. Vt deducitur ex Archimede lib. r. 
de fphzr. & cylind. propofit. 40. & 41. & vt paffim 
ab alijs probatur, fuperficies totius {phæræ ad fuper- 
ficiem portionis OBP, eft vt DB, ad BF.. Sed 
vt DB, ad BE, ita parallelogrammum kL, ad 
parallelogrammum kH. Ergo fuperficies ad fu- 
perficiem , cft vt parallelogrammum ad parallclo- 
grammum . Sic probaretur de quibufcunque alijs 
portionibus. Ergo fuperficies fpherica D ABC, 
& paralleogrammum K L , funt quantitates pro- 
portionaliter analog tam in magnitudine , quam n 
grauitate , tam fecundum totun, quam fecundum 
partes proportionales, iuxta do&rinas paffim à no- 
bis explicatas. Ergo centra grauitatis ipforum co- 
dem modo fecabunt partes axis correspondentes} 
Sed centrum grauitatis parallelogramui v.g. kHb 
diuidit BF, bifariam. Ergo etiam centrum graut- 
tatis portionis fuperficiei {phæricæ O BP , diuidet 
BE,bifariam. Et fic in alijs. Quod erai oftendendnm. 
J Ff 2 SCHO- 


^ 


SCHOLIVM. 


, Ex dictis patet quantum deceptus fuerit Guldinus 
lib.prim. Centrobarycz.cap. i o.propofit.5 . dum ait 
pofle probari per infcriptionem , & circumfcriptio- 
nem figurarum, centrum grauitatis fuperficici fph- 
rice v.g. OBP, effe idem cum centro grauitatis 
portionis OBP, circuli. Videatur locus citatus» 
Sed 
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» hzc funt extra intentum. Reddeamus ergoad 
S, 

r Ex doctrinis fuperius expofitis habetur, quod fi 
"per femicirculo D A B, intelligatur cylindricus 
«us diagonaliterplano tranfeunte per. D B, & per 
um in latere eredo à puncto. A: habetur in- 
"m , centrum zquilibrij , cuit fcumque fegmenti 
"Derficiei cylindrica huius, refecta latere , vel late- 

us, appenfæ fecundum BD, efle in medio axis 
Wrefpondentis. V.g. fi dictafuperficies cylindra- 
ĉa , fecetur latere erecto à punóto O: füperficiei 
l'indracez: fuper O A B, exiftentiscentrum equi. 
ptij, appen fa fecundam BF, eritin medio BF.Sic 
"Ccurratur de cateris partibus. 


PROPOSITION. 


nteum grauitatis perimetri cuinfCunque portionis [phere 
t diuidit eius axim, vt pars terminata:ad verticem , 
* ad reliquam , evt diameter [phere , cum dupla axireli- 
Ie portionis, ad diametrum fpbara, 


Ro, vt prius , fphera, & eius portio OBP, fic- 
po*.Que E, centrum grauitatis totius perimetri 
ponis OBP., Dico cffe BE, ad EF, vt dupla 
hp um DB, ad DB. Diuidatur BF, bifariam 
E Ergo ex propofit. anteced. crit 1, centrum 
itatis fuperficiei fphæricæ portionis. Sed F, cft 


tum grauitatis circuli O FP: cumergofit E, 
CEN- 


hono 


A 


| 


f i LP y " i 


M 


ricam OBP, vt quadratum OF, 

gulum DFB, ad quadratum re&æ BO ( 

tur ducta ) vt deducitur ex Archimede loc. cir 
nempe ad rectangulum DBF: & cum fitvt recta 
gulum ad rectangulum, fic ( propter commune lat 
BF) DF,ad DB. Ergo crit vt 1E, ad EF» 
DÉ, ad DB. Et componendo,erit IF, ad FP 
vt DF, cum DB, ad DB. Ecantecedefitium 0 | 
pla;eritergo BF, ad FE, vt dupla DF, cum l mt 
pla DB, ad DB. Etdiuidendo, erit BE, ad E^ B 
vt dupla DF, cum DB, ad DP. Quod ef -S mns ET BUM 
oftendendum. f Wu ! 


2 
WEST 
AUT 


| COROLLARIVM. 


Ergo centrum grauitatis perimetri hemifpb 

ABC, quod fit v.g. Y, ficdiuidit BE, vc fit Py : 
dupla YE. Intalienim cafu; dupla D E, cum p" Ræfens propofito eft facilliffima, iraut pudeat 
cftdopla DB. L jpfamoftendere, præcipue, quia abalijs often- 
| - ! prar. At vt demonftremus qualiter methodi à no- 
PROPOS IT IO IV. 5 adhibitz etiam his, & fimilibusinferuiant, ipfam 
| - endemus , & putamus eius demonftrationcn.. 
Centrum grauitatis fperficie cuinfcuuque cylindri dn aud [usc onclucro. SEO cy indui kL 
eius diametrum bifariam., | a iCimus centrum grauitatis eius fuperficiei cylin- 
| | "ce effe E, medium pundum BD. Patet, quia 
acile conftat fuperficiem cylindricam effe propor- 


d tio- 


gi Miftbllasei Gtbmetricl, 
tionaliteranalogam cum parallelogrammo kL. E” 
go &c. Quod &c. 

Vel fuper KD, parallelosrammum generati 
cylindrum concipiamus cylindricum.rectum feum 
diagónaliter planotranfeunte per DB, & per latis 
oppofitum ipfi Nk. Ergo cx traditis initio huit 
partis , fuperficies cylindri { intellige femper bafib!* 
exceptis) erit proportionaliter analoga cum fupe" 
ficie eylindrici nunci finiftri (qua in noftro cafu: 
quia truncus finifter eft prifma , erit parallelogram“ 
mum.) Ergo DB, fecabitur codem medo à cel 
uo grauitatis & aquilibrij harum fuperficietum-" 
Sed centrum zquil.brij iliius parallelogrammi ap” 


pecali fecundum DB, bifecat DB. Ergo & centru 


tope: ficiei cylindri kL, bifecabir B D 


«CE ORLA.:.V.NrI. 


Non folum a&tem medium punctum E, eric ceti 
trum grauitatis fuperficici cylindri k L ; fed etiani 
totius aplius perimetri, Hie autem (unt pug; fe 
cx iftis nugis patet; fuperficiemcylindri kL, & ft 
perficiem fphæræ D A BC, effz magnitudines pro* 
porticoaliteranalcgas , iuxta fenfum, infinitis pro" 
pemoduu vicibus; explicatum, .Quarecandem p! 
portoneix habebit tota fuperficies cylindri k 1 ( ba* 
libus exceptis) zd totam füperficiem fphz:a , quati 
habet qualibet párs ad quamlibet partem. V,g.quaf? 
habet tuperf cics eylindii K &y ad fuperficiem pof" 

tionis 
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"enis XBZ. Si ergo fuperficies cylindri kL, eft 
qualis fuperficiei fphera , vt oftenditur ab Archi- 
mede , &ab alijs; etiam quelibet pars fuperficiei cy- 
ndri, erit equalis fuperficiei portionis fphere; quam 
acudir. 


PROPOSITIO V. 
Cons, 


"Us crauitatis perimetri exce[fus cylindri circtumferipti 
hem fpherio fupra ipfum , fic diuidit axim eiufdem , vt 
Pars terminata ad centrum bemifpberij y frt relique fe[- 
QUialtera , 


It Q, infchem. anteced. centrum grauitatis pe- 
rimetri exceffus cylindri kC, fupra hemifphee: 
m A BC. Dico EQ, effe QB, fefquialteram. 
Btimerer cnim talis exceffus clauditur fuperficie cy- 
ldrica k A C M, fuperficiefphzrica A BC, & cir- 
"llo k BM, Sit S, medium punctum B E. Ergo erit 
* Propofit. 2. & 4, centrum grauitatis tam füperfi- 
tej cylindri K A C M, quam fphæricæ ABC. Cum 
tto B, fit etiam centrumgrauitatis circuli. kBM, 
rit reciprocé S Q; ad QB; vt circulus kBM, ad 
ptafque fuperficies fimul. Scd cum fuperficies cy- 
Indrica fit «qualis fuperficiei fphzricg ABC; & 
Um hac ex famofis do&rinis Archimedis, & alio- 
"um > fit dupla circuli kBM ; erunt amba qua- 
dupla circuli kBM . Ergo SQ. crit ad. QB, | 
U 1. ad 4. Ergo EQ,- erit adi QB, vt-6--ad 


Gg.. 4em- 


MP 


ibd 


Mi 
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4; expe Tn 'ratiotie fefquialtera Quod crac giten- 
dendüm.. 


PROPOSTTIO VT. 


Centrum evauitatis faperficiei conice , bafi excepta , fic d 
dit eius diametrum s Ut pars advertit em terminat, j 


reliqua dupla , 


Vpponamus BAD,licet 
{chema non exprimar, 
eflet triangulum , ex cuius 
ieuolutionecitca A D, in- 
telligamus genitum effe 
conum, Dico centrum. 
grau itatis fuperficiei coni- 
cæ, bafi excepta, ficdiui- 
dere AD, vt pars termi- 
nata ad A, ficreliquæ du- 
pla. Super triangulum, 
A BD , concipiamus cy- 
lindricum, qui fecus pla- 
no diagonaliter tranfcun- 
(€ per AD, & per E, 
punQum in latere exhi- 
beat truncum  finiftrum., 
ABDE,. Huius fuperfi- 
cics cylindrica E BA, crit 
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'laneulum . Ex explicatis in propofit. prim. hoc 
"angulum E BA, & fuperficies conica ex BF A, 
"Ica AD, funt magnitudines proportionaliter 
naloge, &c.& centrum zquilibrij trianguli EB A, 
«Ppenfi fecundum A D, ita diuidit A D, vt fecatur 
Vcentro grauitatis faperficiei conicz. Sed centrum 
*quilibrij trianguli ita diuidit A D, vt pars termina- 
tad A, fit reliquedupla, vtpatet. Ergo & ficdi- 
liderar A D, àcentro grauitatis fuperficiei conice, 

ali excepta. Quod &c., 


A LN TE R 


In fchemate fequenti fopponamus, AB C , nobis 
'eprefentare tam conum ortum ex rotafione trian- 
Bul; A B D, circa B D, quamtriangalum AB C, X 
onus intelligatur fectuscirculo EFO, bafi ADC, 
Parallelo , & triangulum linea EO, parallela AC. 
Ey propofit. 1 4. Archim. lib. pri. de fpher. & cylind. 

"ducitur, & à Torricell. propofit. 1o. lib. r. de 
hera, & folidis fpheralibus, probatur; effe.coni- 
“m fuperficiem ABC, ad conicam fuperficiem.. 
BO, vrredangulum BA D, ad redangaulum.. 
EF ( intellige tamen femper, demptis baftbus: ) 
td vr A B, ad BB, fic AD, ad EF. Ergoconica 
lberfcies A BC, ad conicam EB O, eritvt qua- 
tatum A D, ad quadratum E F; nempe vt triangu- 
im ABC, ad triangulum ER O. Et hocaccidic 


| "mper vbicunque fint dicta planum E FO, &linea 


Gg 2 EO, 


A T;fCella "€ 1 Geoiietrict, 


P 


E Q. Ergo fuperficies conica, & triangulum AB C 
funt magnitudines proportionaliteranalogæ . Erf 
centrum grauitatis ipfarum fecabit eodem mos 
B. D. Sedcentrum grauitatistrianguli A B C, quo! 
fit v. g. H, ficdiuidit BD , vt BH, ficdupla HP 


Quare & centrum grauitatis fuperficiei conic” 
Quod &c. 


PROPOSITIO VII 


Centrum grauitatis perimetri coni y fic diuidit gius diam | 
er) y "UE pars adl cverticem terminata y. fit ady 
quat | 


Pars Tertia. 
Quam , eut triplus radius bafis cum duplo latere coni, ad 
latus CONI, 


It ergo H, centrum grauitatis totius perimetri 
coni ABC. Dico BH, effead H D, vttripla 
^C, cum dupla BC, ad BC. Sit E, centrum gra- 
aatis faperficiei conice ABC. Ergo ex propolit. 
ieeed, BF, erit dupla F D. Cum ergo D, fit cen- 
üm grauitatis circuli À D C, erit reciproce FH, 
3d H D, vrcirculus A D C, ad fuperficiem conicam 
BC, Sedcirculus ad füuperficiem conicam , eft vt 
quadratum DC; ad rectangulum D C B; nempe vt 
DC, ad CB. Ergo FH, ad HD, eritvt DC, ad 
CB. Ercomponendo;, erit F D; ad DH, vt DC, 
cum CB, ad CB. Erantecedentium tripla ; erit er- 
80 BD, ad DH, vttripla D C, cumtripla CB, ad 
CB. Ert diuidendo, erit P H, ad H D, vttripla DC, 
"m dupla CB, ad CB. Quod &c. 


PROPOSITIO VIII. 


i fuper qualibet figura circa diametrum concipiatur cylin- 
dricus retus fetus diagonaliter plano tran[eunte , per li- 
eam parallelam diametro duéfatn, velper extremitater 
bafis , cvelextra , @7 per puuééum in latere. Centrum t- 
quilibri füperficiei cylindrice alterutrius trunci appenfi 
Lècundum lineam per quam planum tranfit , ità ipfam di- 
uidit, -vt diuiditur diameter à centro aquilibrij totius fà- 
perficiei cylindrice appenfa fecindum figuram. - 


QS figura AB C, circa diametrum BG, cól* 
cipiatur cylindricus re&us fecus diaconalitt! 
planotranfeunte primo per CF, parallelam BG, 
ipfi xqualem , ductam ab extremitate bafis A C; 
per pun&um in latere E. Dico faperficiei cylindr* 
cz AEBC (hanc enim dumtaxat intelligimus p? 
fuperficie cylindrica , & non figuram ABC; nc 
planum CEHC, nectriangulum A EC) appcnl? 
fecundum FC, centrum æquilibrij , ita fecare FC 
vtfecatur BG, àcentro &quilibrij totius fupcrficit 
cylindrica totius cylindrici ; nempe duplicata fupt* 
ficiel 
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ficii AEBC, appenfa fecendum BG. Quod e- 
lim fi fuperficies totius cylindrici intell gatur ap- 
Penfa fecundum figuram A BC, fit cius centrum, 
tquilibrij in BG, eft adcó manifeftum , vt pudeat 
Circa hoc verba facere. Sit ergo N, hoc centrum 
tquilibrij. Patet non minus manifefte, fi intelliga- 
mus appenfamfüperficiem cylindricam A E B C, fe- 
"ndum figuram A BG, inaliquoipfius pundo effe 
Cntrum equilibrij talis fuperficiei. Sithocin linea 
[. Quz producatur indefinité. Paterin ipfa cfle 
Centrum zquilibrij fuperficiei cylindrici alterius 
trunci dexteri cylindrici , qui truncus cft intelligen- 
dus equalis, & fimilis trunco ABCE, fecundum 
Omnia , fed erit inuersé pofitus. Hisexplicatis. Di- 
to lineam 1P, effe parallelam A C. Nonfitenim 
Parallela , fed pars I N, fit propinquioripfi A C, Vc 
iximus , manifcítum eft fuperficiem cylindricam 
BCE, & fuperficiemcylindricam alterius trunci 
exteri, effe fimiles, & «quales. Ergo fi fimiliter 
ipendantur, nempe fecundum bafes , habebunt 
Centra xquilibrij fimiliter pofita. Quod vtique non 
Cüenier, nifi 1 P , fit parallela A C, centrum enim 
tquilib::;j (uperficici trunci dexteri, ert in bafi op- 
Pofita bG A BC, in linea cppcfitalineæ NP. Pa- 
tèt ergo, quod fi fuperficies cylindricd appendatuc 
tundum FC, xqualem BG, in pun&o Q, erit 
Fo, ad QC, vt BN, ad NG. Quod primo 
rat cftendendum. 
Sccundo, ne fchemata multiplicemus. peus 
pta- 
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planum fecatis tranfire per k L, & per É: hoc fec | 


bir etiam latus eredum à pun&o C. Quod fi pef 
punctum talis fe&ionis intelligamus duci planum p4* 
rallelum, A BC; truncus finiler prioris cylindrie 
ci diuidetur in cylindricum cuius oppofitz bafes? 
AB C, & ducta per pun&um feionis lateris erectià 
pun&o C, & in truncum finiftrum cylindrici fed! 
per tale puntum, & per E. Cum vero partium {U< 
peificiei curua totius trunci finiflri appenfz fecun- 
dum ABC, fintcentra zquilibrij in 1P; quia cy 
lindriciin N, & trunci finiftri partis piioris trund 
inifriin IN. Erit fuperficiei curuz totiusin. 1N 
Rcs eft manifeftiffima eeomctrizanti . Quare pro: 
pofitum quoad omnialiquet. 


PROPOSITIO IX. 


(uufiungue Juperficiei cylindrica , exceptis bafibus appen]? 
fecundum bafim , idem efl centrum £quilibrig cum cep! 
grauitatis perimetri bafis , 


Sto quilibet cylindricus AB C G EF, exiften$ 
5 fuperbafi ABC. Dicocentrum equilibri; t0* 
tius fuperficiei ipfius, exceptis bafibus AB C, FEG 
appenfr fecundum ABC, effe idem cum centro 
grauitatis perimetri AB C. Traiciatur enim vbilt 
bet planum OKL, oppofitis bafibus parallelum-" 
Perimeter' OKL, eft aequalis, fimilis, & (milite 


pofita perimetro ABC, Ergo etiam harum centia 


graz 


| 
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Stauitatis erunt fimiliter 
Pofta in figuris ABC, 
lxo, Ergo fi ambæ pê- E g 
"eti ABC, LkO, in- 
telligantur appenfæ fecun- 
"m figuram ABC, ea- 
Tüm centrum æquilibrij i- 
dem erit cum centro graui- 

atis perimetri ABC. 

*m probabitur de qua- 
mque alia perimetro . 
Ergo idem pun&um ins 
jr €» erit centrum aqui- 
ibii perimetrorum Om- 
Wm paraflelarum peri- 
"tro ABC. Et confe- 
denter fuperficici cylin- 
lig, 


SCHOLIVM. 


d Licet au tem oftenfum fit de tota fuperficie cylin- 


i (ra » tamen hoc in fequentibus non indigebimus' 


l d tantum dèilla fuperficie cylindrica, de qua fupra 


keti fumus , nempe de ipfa excepto plano AFGC, 

t a enim modo probabimus ; centrum æquili- 
tel ipfius appeníz fecundum ABC, idem effe cum 
( A grauitatis perimetri ABC, excepta bae 
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PROPOSITIO X. 


Sì quodlibet triangulum equicture cvoluatur circa paralle 
lam diametro dué£am evel per extremitatem bafis , v 
extra, Centrum grauitatis Juperficiei ånnuli geniti , bafi 
excepta , tam fecundum totum , quam [ecundum part" 
diutdet Axim annuli, evel partes axis correfbondentt!! 


bifariam « 


Vpponamus in fequentibus fchematibus, AB 
S effe triangulum æquicrure, & intelligamus ip 
fumrotaricirca FC, in prima figura , vel circa T9 
in fecun. Dico FC; T Ss fecati bifariam à centri 
grauitatis füperficierum amhulorum A BC HG» 
ABCZHG, bafibus exceptis. Quod fi caiciaf 
tur plana LQ, baübus parallela , eriam FN? 
NC, T V, VS, pariter dicimus fecari bifariam? 
centris grauitatis fuperficierum , quarum illa fut" 
axes. 

Probabitur prius in prim. fig.Super A B C, erg? 
tiiangulo intelligatur cylindricus rectus fe&us di 
gonalitér plano tranfeunte per FC, & per pungu 
in latereere&oà pun&o A. Ergo ex propofit. 8- ; 
fiiperficies cylindrica trunci finiftei hoius cylindric! 
intelligatur sppenfa fecundum" F C; v.g. in petict? 
N, itacrit FN, zd NC, vt eft BI, ad 1D (UP 
poneado I, effe centrum zquilibrij füpeificiei CJ" 
lindricz cxiftentis fuper lineis A B, BC.) Sede? 

pro- 
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H 
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— 9 


Plopofit, anteced. centrum zquilibrij faperficiei cy- 
üdricæ exiftentis fuper AB, BC, cft idem cum 
"intro grauitatislinearum re&tarum A B, BE, fimul 
Oniuünctarum , quod vtique fecat B D, bifariam, vt 
sé videri poteft ex ijs; quz docuit Guldinus in lib. 
Prim. centróba. cap. 3. propofit. 3- & vt naturaliter 
Pater, Ergo etiam centrum æquilibrij illius trunci 
finiri appenfi fecundum FC, fecabit FC, bifa- 
Wm. Sedexdi&isin propofit. pri. ita fecatur FC, à 
Hh 2 cen- 
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centro zquilibrij fuperficiei cylindricæ trunci fini 
ftri, ficuti fecaturà centro grauitatis tuperficiei aff 
nuli ABCHG, bali ACG, excepta. Quare 
patet propofitum. ( 

In altero {chemate probabitur ex i jídem propoff 
tionibus; fed planum fecans cylindricum exifte 
tem fuper ABC, debettranfire per TS, & per pui 
Qum in latere ere&o à pun&o A. Difcurretur € 
nim eodem modo , nempe fic fecari T S, à centi? 
zquilibrij fuperficiei trunci finiftri , ficuti fecati! 
BD, à centro zquilibrij füperficiei cylindricz t 
tius cylindrici. Etc. 

De partibus ctiam proportionalibus, patebit e" 
dcm modo. Nam , vt licuit intueri, tota res depe?* 
det ex centro grauitatis redarum A B, B C, m 
coniundarum.» Sicuti autem centrum grauitatis IP 
farum fecat BD, bifariam, fic etiam centrumgi* 
uitatis re&tarum L B, B M, fecabit BI, bifariam? 
& centrum grauitatis redtarum AL, MC, fecab/ 
I D, bifariam, & (ic de omnibus alijs. Quare pic 
propofitum.;. 


SCHOLIVM. 


Immo facile dedacetur , quod vtique non videt!" 
fpernendum » & eft, quod femper dida fuperfici 
fecantur in proportione axium. V. g. ita eric fupe" , 
cies fegaenti ALMCO QG; in prima figura; 2 
fupericiem LBMOHQ, ficutiet CN, ad N f, 

| & hoc 
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& hoc femper: Idemintelligaturin fecunda figura. 
OCautem eft nimis clarum , cum dependeat ex hoc; 
Quod centrum grauitatis totius, & partium, fit fem- 
Pet in medio axis correfpondenus. 
Demonfítrauimus fuperiorem propofitionem ex 
Omnibus fuis principijs, vt oftenderemus totam fe- 
tiem difeurfus s facilius , & breuius potuiffet proba- 
tij iam oftenfa fequenti propofitione vniuerfali. 


PROPOSITIO XI. 


Si quelibet figura circa axim cooluatur, evt ditum eftin 4n- 
tecedenti propofitione . (entrum grauitatis faperfeciei ge- 
nite excepta bafi tta fecabit axim ipfius , cot fecatur axis 
figure genitricis à centro grauitatis ambitus ipfius , bafi 
excepta, fi bafim habeat . 


Itergo ABC, quælibet figura circa axim BG, 
fiue hzc habeat bafim A C, fiue non habeat; 
(quod tunccontingeret quando figura ABC, effet 
duplicata ad partes AC in BADC.) Dico ita 
fecari FC, vel Lk, à centro grauitatis faperfi- 
erum annulorum genitorum , ex reuolutione» 
ABC, circa FC, vel KL, ba(ibus exceptis, fi- 
tutifecatur B G, à centro grauitatis ambitus ABC; 
tXcepra bafi AC . Probabitur in primo annulo» 
& ex eius probatione patebit faciliterinfecundo. — 
In primo ergo annulo patet faciliter. Nam fü- 


Per ABC, intelle&o cylindrico recto fecto dia- 
gona- 
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246 Miftelianei Geometricl , 
gonaliter plano tranfeunte per FC, & per pun 
&umin latere E, vt fit ABCE, eius truncus fi^ 
nifter, ex propofit. r. F T, fecabitur in eodem pur 


&oà centro grauitatis füperficiei annuli, bafi exce” 


pta `s & à centro zquilibrij füperficiei cylindric? 
trunci appenfe fecundum. FC. Sedex propofit. 8- 
ita fecatur F € , àcentro zquilibrij füperficiei trum 
ci, ficuti fecatur. BG, à centro equilibrij fuperfe 
cici cylindricz cylindrici , nempe illius , quæ exi(tit 
fuperlineis AIB, BPC: &ex propofit.9. eodem 
modo fecatur BG, à centro grauitatis linearum 
ALIB, CPB, fimul. Quare à primo ad vltimum 
patet propofitum. 


S CIOT RWV 


Patet ergo faciliter qualiter propofitio 10. ante- 
cedens deducetur ex generali prop. tr 1. Immo ex hac 
prop. generali poffumus rurfum probare centrum 
grauitatis fuperficiei cylindricz , bafibu; exceptis, 
fecare eius axim bifariam ; nam commune centrum 
grauitatis duorum oppofttorum laterum parallelo- 


grammi fimul coniun&orum diuidit axim parallelo- | 


grammi bifariam. 


PROPOSITIO XII. 


Superficiei annuli fine Stricki y fine lati, genite ex veuolut itti 
eif unque portionis firculi, modo fupra explicate y F 
mum CIIHHIATIS in axe annuli Ulttpire. 

Se 


+ 


Equens propofitio deducitur cx doctrina Guldi. 
ni, quam habet in lib. pri. centroba. cap, 5- pro- 

Pof. 2, Supponamusin ant. [chem. A B C, quamli. 
bct portionem circuli, rorari, modofupra explicato. 
/portet fuperficiei genitę, bafi excepta,centrum gra 
lltatis inuenire. Fiat vt circumferentia CPB, ad CG, 
Imidiamchorde AC, fic femidiameter circuli ad 
iiam abfcindendam à femidiametro incipiendo à 
Vntro, v. g. in noftro {chemate fupponentes ABC, 
"lle f(emicirculum (quod cnim in 1pfo dicetur verifi- 
“bitur etiam in alijs portionibus) fiat vt ost 
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rentia CP B, ad CG, femichordam C A, fic BG 
femidiameter ad GN, abfcindendam femperà cen. 
tro verfus B. Dico quod fi FC, vel alia circa 
quam fit reuolutio feceturin ratione BN, ad NG, 
pun&um fectionis erit centrum grauitatis fuperficic! 
annuli, Patet, quiaex Guldinoloc. cit. N, cft cch 
crum grauitatis peripherie ABC, Sed ex propof 
anteced, ita fecatur BG, à centro grauitatis peripht 
riz ficuti fecaturaxis , circa quem fit rotatio à centt0 
fuperficiei annuli, bafi excepta. Ergo patet prop% 
fitum... 


SCHOLIYM. 


Hac funt, que vfque nunc nobis occurreruntcit* 
ca prafentem fuperficierum curuarum materiam: 
Sunt vtique exiguilfima pars illorum, qua defunt; 
attamen noluimus illa prztermittere. Etenim mal- 
luimus aliqua confcribere, quam omnia fub filentio 


relinquere. Peritioresgeometra obíftrüfiora mani 
fcftabupt. — 


Finis Tertia Partis; 


ME 
| 


| 


GEOMETRICI, 


PARS QVART A. 
IN QVA ASSIGNANTVR MAXIMA 


"inícriptibilia in infinitis trilineis , & in infinitis 
conicis ex ipfis reuolutis tam circa axim, 
quam circa bafim. 


ON aliter videtur terminandum 

Mifcellaneum prafens , quam fue- 

rit abfolutum mifcellaneum no- 

ftrum hyperbolicum, & paraboli- 

cum , quod paucis ab hinc menfi- 

f bus euulgauimus. Impofuimus fi- 

En mifcellanco prafato maximis infcriptibilibus, 

linimifque circumfcriptibilibus infinitis parabolis, 

"hoidibus, ac femifufis parabolicis. Sed tunc tem- 

Doris hec do&rina de maximis, & minimis proutad 

lbiedum propofitum attinebat ; non fuit tradita 

Mnibus nuieris abfoluta: non enim locuti fumus 

€ maximis infcriptibilibus in infinitis trilineis pa- 

3bolicis , ac in infinitis conicis ; tamortisexrenolg- 
li tione 


? 
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tione infinitorum trilineorum circa diametros,qu4? 
circa bafim. Hxc intelligimus affignare in prafen 
ti. Sedficuti argumentum illud in præfato mile 
laneo à dodrina quadam fzliciter explicata à pe^ 
tiffimo geometra Petro Paulo Carauageio Mediol 
eñt ckotdium fumpft ,:non fecüs procedendi 
efbimprifenti ; fed dodrina illa aurea, quat hab“ 
in fua geometriaapplicationum, denuò cft nunc 
capitulanda ,'ac-explicanda quantum ad negotium 
noftrum faceffit: remittenteseum ,qui plura defid 
rat; ad ipfius Carauageij fontem., Probat crgo Cat? 
naggius in opere citato. Omnium poteftatum 4 
eandem rectam lineam applicabilium , deficientiuf" 
que poteftatibus homogeneis, maximum cffe quo 
ad talem partem linex applicatur, quz ad totam li 
neam fit vt vnitas ad cxponentem porteftatis,. Vg." 
fit applicandum Pa a p 
rallelogrammum, F » 
deficiens quadra- honos a 
ro, hoc etli AB, 

fit fic fecanda in ^ , 
Ç, vcredangulum 
ACB, fit om- 

nium maximum , / 
illorum , que fuot SES —————7áÀ 
à partibus B C, dc- ss 1 
bet ipfa feeariin C, 


[——————-1—-— 


C 
A p 


| bifariam. Si fit applicat 
dum parallelepipedum deficiens cubo , &c. hoc | 


etfi AB, fit (ic fecanda in C, vt factum f^ 


AG 
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AC, & fub quadrato BC; fit omnium maximum 
debet A C, effe tertiam partem. A B. Si veroappli- 
candum fit planoplanum deficiens quadratoquadra- 
10; nempe fi fit fic A B, fecanda in C, vtfa&umfüb 
AC, in cabum C B, fitomnium maximum; A C; de- 
Jtteffe quarta pars A B. Hac doctrina pariter fuit 
3 nobis explicata loco citato víque ad hunc termi- 
lut, quia proibidem dicendis, nobis fafficiebar. 

Nünc veró vlterilis procedendum eft cum ipfo Ca- 

"il1g0io in operecitato. Probat enim ibidem hoc 

IC accidere, vt explicatum eft; quando applicatio li- 
lez eft facienda. Subiungit poftea in pagiria tertia. 
Cum vero applicabitur gradu altiori , tunc maxima applica- 
tio continget in tot partibus date magnitudinis y cui fit a ppli- 
‘atio , quota ipfa est in ordine graduum y duni in tot partes , 
lota eff applicanda magnitudo in ordine graduum ; idest 
Maomtudinis cui fit applicatio partes deuomitiabit numerus 
Sraduum magnitudinis applicanda s numerábit cuero nume- 
"ts oradaum magnitudinis cut frt applicatio. Hanc do&tri- 
làm exemplis explicatin pag. 4. Inquit ergo. 

. Maximum plano planum, quod applicatur dato plano defi- 
“lens plano plano fimili dato efè id , quod applicatur dati 
Pani duabus èx quatuor partibus , idest dimidio s (Qj plano 
Vanum fimile dato deficiens adiacet reliquis duabus ex qua-. 
"or partibus , ideft dimidio. 

Maximum plano planum, quod applicatur dato folide defie 

"ens planoplano fimili dato efè id , quod applicatur dati fo- 

idi tribus ex quatuor partibus Qr planoplanum fimile dato 


"ficiens adiacet relique quarte parti, Ecin primo m 
li 2 po 


Das amsa - — 
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plo pofito. in pag. 5. ait. ! 

Maximum plano folidum , quod applicatur dato plano de 
ficiens plano folido fimili date eft id , quod applicatur ddl 
plani duabus ex quinque partibus; c» plano folidum fim á 
dato deficiens adiacet reliquis tribus ex quiuque partibus.. 

Maximum plano folidum , quod applicatur dato foli : 
deficiens plano falido fimili dato eft id , quod applicat! 
dati folidi tribus ex quinque partibus , € plano folidum f 
mile dato deficiens adiacet veliquis duabus ex quinque pa 
tibus. 

Maximum plano folidum , quod applicatur datoplano ple 
no deficiens plano folido fimili dato est id , quod applf" 
sur dati plano planı quatuor ex quinque partibus; €? plat! 
folidum fimile dato deficiens adiacet relique quinte part Et 
fic procedendo. 

Hzc omnia probat in progteffu operis. Ex did? 
ergo doctrina habemus , quod fi quis iubeat fic fcc?" 
re AB, v.g. in partes AC, CB, vt fadum fo 
quadratis: A C, CB, fit omnium maximum, A P? 
debere bifecari; quia tam. A C, quam C B, de 
bent continere duas ex 4. partibus A B. Si ve? 
imperatum fuerit AB, ficin C, diuidendam c"* 
vt faum fubquadrato A C, & fubcubo C B; fi 
omnium maximum, A B, dcbet diuidiin 5, pate 
&quales , quarum duas contineat A C, reliqui? 
CB. Si vero fit fic (ecanda, ve fa&um fub quadrat? 
AC, & (ub quadratoquadrato. CB, fit omnium 


. maximum, AB,-deber fecari in 6, partes ggu” 
„les, quarum due erit AC: & ficin infinitum. 


Sc 
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Sed huic Carauaggij do&rinz aliquid aliud eft ad- 
endum,vt intentum noftrum obrineamus ; & eft, 
Quod non modo linez predi&z funt fecandz in an- 
tedi&is pun&tis, ve obtineamus illa maxima facta, 
ed etiam ipfas inijfdem punáis fecandas effe quo- 
tefcunque iubeatur ipfas fic diuidere, vt maxima fa- 
"ta habeant ad prius facta imperatam rationem , Res 
Clarius explicanda eft. Diximus füpra quod fi AB, 
litv.o. ficfecandain C, vtfa&umfüb AC, & fub 
quadrato CP, fitomnium maximum, A C, de- 
'ere effe tertiam partem. CB: nuncdicimus, quod 
fA B, fit fic fecanda in C; vt fa&um fub AC, 
V.g. & fub fefquialtero quadrati CB, fit omnium 
maximum, non fecus, ac fupra, A C, debere effe ter- 
Uim partem AB; &ficinalijs. Reseftclara, qua- 

Propter ad propofitiones accedamus. Sit ergo. 


DEPOSITI 


Triangulum maximum inferiptibile in quodlibet infmitorum 
triineorum duplicatorum circa diametrumyeff illud, cuius 
alsitudo fè babeat ad diametrumtrilimei , cut coutas ad 
numerem trilinei vnitate autfum., 


A BC, fit quodlibet ex infinitis trilinels dupli- 
catiscircadiametrum PB D, D-E, vero feha- 
beat ad DB, vt vnitasad numerum trilinei vnitate 
Uum, & per O, ducatur O EF, parailela A C; 
X conftituatur triangulum O D F. Affero, hoc effe 
ma- 
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maximum infcriptibilium intrilineo ABC. Ducatu 
recta AB, & fiat A D, ad D G, vt numerus trilinc! 
vnitate au&us ad binarium; & ducatur BG. Quo 
niamvt A D, ad DG, fic triangulam ABD, ad 
triangulum GBD; ergo etiam triang:lum. A B D» 
eritadtriangulum GB D, vt numeras trilinei vni 
tate auctus, ad binarium. Sed ex fchol. pri. propo* 
1. lib. r. etiam ABD, triangulum , eft ad trilineuf? 
AB D, vt numerus vnitate au&us, ad binarium. Er 
go trilineum ABD, & GBD, triangulum,erunt 
«qualia. Ergo hecad triangulum O D E, habebunt 
eandem rationem. Sed ratio trianguli GBD, 4 
triangulum O D E, componiturex rationibus G D 
ad OE, & BD,ad DE. Ergo etiam ratio eriline! 
A B D, ad triangulum O D E, componc:ur ex ijf 
demrationibus. Sedvt G D, ad OE, fic AD; ad 
lineam , quæad OE, fe habeat vt numerus vnitat? 
auctus , ad binarium ; & quia ex genefi infinicaruf? 
parabolarüm in cit. t.propofit.explicata, cft vt A D» 
ad O E, fic poteftas DB, eiafdem gradus cum cili 
neo , ad fimilem poteftatem O E; erit&vt AD; 1 
lineam , que ad OE, fe habeat vt numerus vni; 
auctus , ad binarium, fic poteftas D B, eiufdem g/' 
duscum trilineo, ad homogeneam poteftatem, qi! 
Ic habeat ad homogeneam poteftatem BE, vt ny" 
merus vhitate au&us ad binarium. Ergo ratio iili 
nei AB D, ad triangulum O D &, & confequent* 
trilinei ABC, adtriangulum O DF, componct 


tx ratione poteftatis DB, ad diam poteltare™? 
que 
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quz: ad poteftatem B E, fe habeat in predica ratio- 
hne, & ex ratione DB, ad DE. Sedex a ra- 
tionibus componitur quoque ratio aih atis D B, 
Yto gradu altioris poteftate trilinei, a US fub 
DE, & fub poteftate, eiufdem guns bt. ineo; 
Qa: ad poteftatem homogeneam "E » fehabeat vt 
Dünejus vnitate auctus; ad binarium; & ex doárinis 
üpra explicatis, precipuein fine, maximum tale i 

Üm ex præfatis partibus D B, eft illud , quando 


B E. f] d EB, vcvnitas ad numerum;& con- 
E, fe habeta ; fequen- 
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fequenterad totam D B, vt vnitas, ad numerum vni 
tate auctuin. Quare patetetiam triangulum. O DP, 
effe maximum infcriptum in trilineo ABC. Qué 
erat oftendendum. 


SCHOLIYV M. 


Ex progreff autem demonftrationis patet, trili- 
neum ad triangulum maximum fibi infcriptum, effe 
in primotrilineo, vt quadratum DE, ad rectang" 
lum DEP," In fecundo, vt cubus -D D, ad facrum 
fub DE, in fefquialterüm quadrati EB. In tertio 
vtquadratoquadratu:o D) D, ad factum fub D E, ín 
duplum cubi BB. Ecf(icin infinitum,adeo vt partes 
poteítatis EB, fe habeant ad poteftatem BE, vt 
numerus vnitate auctus , ad binarium. Quaproptc! 
patet in numeris poffe exprimi rationem vniofcuiuf" 
quetrilineiad maxim imtriangulum fibi infcriptum 
In primo enim , nempein triangulo, erit vt 4. ad I" 
In quadratico vero ; quoniam qualium DB, cft 7: 
DE, cft 1, BE, 2, ericcubus DB, 27. Sed quoniam 
quadratum B E, eft 4.cius fefquialterum erit 6. cum 
autem D E, fit 1.crit etiam factum fub D E, & fub 
fefquialtero quadrati BE, 6. Ergo trilineum ad trh- 
angulum erit vt 27. ad 6. nempe vt 9. ad z. Inter 
uo DB, eit 4, BE, ;. DE , 1. quadratoquadratuf 
DE, eft 256. cubus B E, eft 27. eius duplus,& con- 
fequenter faetum fub D E, in eum, cft 54, Ergo ti" 
lineum erit ad triangulum Vt 256 , ad 54. i vi 

120s 
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18. ad z7. Etficinalijs fas critexprimere numero 
Ictas rationes. 

Trlineum BAD, intelligatur duplicari in, 
AH, & ducatur OK, parallela BH, & intel- 
Satur triangulum. Ok D. Patet hoc æquale effe 
triangulo © DF. Cum ergoctiam trilineum ABC, 
t æquale trilineo BAH, patet Ok D, effe ma- 
*Imum etiam triangulum infcriptum intra trilineum 
"tblicatum circabafim AD. 


PROPOSITIO II. 


Conus maximus infèriptibilis in quolibet ex infinitis conicis 
circa diametrum , efl ille cuius diameter fe habeat ad dia- 
netrum totius conici, eut vnitas ad duplum numerum 
Conic, unitate au&Zum. 


E ABC, quilibet ex infinitis conicis ortus 
ex reuolutione trilinei ABD, circa diame- 
"Im BD, & in ipfo fit infcriptus conus ODF, 
"ins bafis OF, fit parallela AC, & cuius diame- 
(fed axis D E, fe habeat ad D B, vt vnitas , ad 


t 


Plum numerum conici vnitate auctum. Dico 
"unc elfe maximum &c. Intelligatur etiam conus 
ABC, & fit vt duplus numerus conici vnitate au- 
I5 ad ternarium, fic quadratum . A D , ad quadra- 
Um D G; & intelligatur conus GBL. Cylindrus 
vuplus coni A BC, f: habetexfchol. 5. propof.14. 


"^ ad conicum A BC, vtduplus a conici 
e Vnl- 


vnitatc auctus ad vnitatem ; ergo conus AB C, fc 


habebit ad conicum A B C, vc duplus numerus vfi" - 


tate auctus ad ternarium. Cum autem fadum fiti 
eadem ratione quadratum AD, ad quadratum" 
DG, & intalirationefit etiam conus ABC, ad c9 
num. GBL, fequitur conicum ABC, & confi! 
GBL, vqualescfle. Quare ad conum O D Fy h4 
bebunteandemproportionem. Sed ratio coni GB» 
ad conim ODF‘, componitur ex rationibus qu^ 
drati GD, ad O E, quadratum & lineg DP E 
D Ê. 
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DE, Ergo etiam ratio conici ABC, ad conum 
DF, componetur ex ijfdem rationibus. Sed vt 
quadratum G D, al quadratum O E, fic quadra- 
tum A D, adquadraram, quod ad quadratum OE, 
t vt duplus numerus conici vnirare 24&tas ad terna- 
"lum. Ergo ratio conici ad'conum componetur ex 
ljfdem rationibus . Sed quoniam ex natura trilineo- 
tum, eft vc A D, ad OE, fic poteftas D B, eiufdem 
gradus cam conico ad fimilem poteftatem B E. Er- 
80 vt quadratum A D, ad quadratum O E, fic po- 
tetas D B, cuius numerus fit duplas numeri conici 
ad fimilem poteftatem B E, Ergo & vt quadratum 
A D, ad quadratum, quod ad quadratum O E, fe ha- 
beat vc duplus numerus vnitate auctus ad ternarium, 
fic poteftas. D B, cuius numerus fit duplus numeri 
conici, ad homogeüeum, quod ad homogeneam po- 
teftatem B E, fe habeat vt duplus numerus vaitate 
au&us ad ternarium . Ergo ratio conici ad conum 
Componetur ex ratione harum poteftatum , & ex ra- 
tione DB, ad D E. Sed ex his rationibus componi- 
tur quoque ratio poteftatis D B, cuius'aumierusfi 
duplus vnitate au&tus numeri conici ,'ad facem fib 
DE, & fub tali poteftate cuius numerus fit duplus 
poteftatis conici, qua fe liaseat ad fimilem potefta- 
tem B E, vc duplas numerus vnitate auctus ad terna- 
tium . Ergo conicis ad conum fe hib:bievrdida 
poteftas DB, ad fac im füb partibus DB, predicto 


' "modo. Sed ex do&rina ‘explicata füperias hibe- 


nus, maximum factum fub partibus BD , eftliüd, 
Jk ^2 quan- 


zx z 
am 


quando DE, fehabet ad EB, vtvnitas ad da plum 
numerum,& ad totam DB, vtynitas ad du plum at- 
merum vnitate auctum. Quare patet propofitum. 


SCHOLIV M. 


Etiam in prefenti ex progreffu demonftrationis 
pater, conicum ad conum cile in primo tonico, V 
cubos DB, adfactum fub D E, & fub quadrato BE 
ln fecundo vt quadrato cubus DB, ad factum. fi 


DE, 
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DE, & (ub tali quadratoquadrato,quod ad quadra- 
toequadrarum B E, fit, vt 5. ad 3. In tertio vt quadra- 


toquad-ato cubus DB, ad factum fub D E, & fub 
tlt cubo cubo, qui ad cabo cubum BE, (it vt 7. ad 3. 
Et fic in infinitum. Quare patet etiam nunc in nu- 
Meris poffe exprimi has rationes. Primus enim co- 
hicus A BC, eritad conum O DF, vt 27. ad 4; quia 
qualium D B, eft 5. D E, eft 1. BE, 2. cubus DB, eft 
1y. & factum fub D£, in quadratum B E, eft 4. In 
fecundo qualiunt DB, eft 5. D E, eft 1. BE, 4.qua- 

tato cubus DB. eft 3125. quadratoquadratum.. 
SE, eft 256. & qvadratoquadratum fe habensad 
lpfum vt s. ad 3.eít 426. *. Ergo conicus ad conum 
Crit vt 3125. ad 426. :. Et fic fimiliter difcurrendo 
in alijs, 


PROPOSITIO III. 


Conus maximus inferiptibilis in quolibet conico circa bafim y 
e& ille, cuius radius bafis fè babet ad totam diametrum 
triliner genitoris ,7ot binarium ad numerum conici binaris 
aucdum. 


Sto quodlibet trilineum A BD, cuius diameter 

L. AD, bafis DB, & DP, firad DA, vt bina- 

tum ad numerum conici binario auum , & per P». 
cantur P O, parallela BD, O E, parallela A D, & 

D; intelligamus trilineum A B D, cum triangulo 


DE, rotari circa B D. Dico conum O pan in- 
' Cri- 
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Ícriptumin comico ABC, effe maximum omniu 
infctipribilium. Sit quadratum A D, ad quadratu 
DG, vrrectangulum contentum fub nameto para 
bolz aucto vnitate,& fab numero parabolz aucto b* 
nario ad fenarium; nempe in pri.vt 6. ad 6. in fec. Y! 
12. ad 65 inter. vt 20. ad 6. &c. & intelligantur co 
ABC, GBL. Ergo conus A BC, erit ad conu 
GBL, in di&a tatione, quia (unt vt bafes . Quoniaf? 
veio cylindrus taiplusconi A B C, eft conuertendós 
ex fec.p. prop. t j.lib.z.ad conicum A BC, vt pred" 
&tum rectaagulum ad binarium,erit conus ABC, cil 
tertia pars , ad di&um conicum , vt di&um re&angll 
lum ad fenarium. Ergo conicus A BC, & con 
GBL, erunt quales. Ergoad conum ODF, erunt 
in eadem ratione . Porró ratio coni GBL, ad conu? 
O DF, componitur ex ratione quadrati GD,ad qu£ 
dratum O E, & exratione B D, ad D E. Ergo etia™ 
ratio coniciad conum ODF, componetur ex ijfdem 
rationibus. Aft vt quadratum G D, ad quadrati? 
OE, fic quadratum A D, ad quadratum, quod 2 
quadratum O £, feu P D, fit vt rectangulum cof 
tentum fub numero vnitate auo ; & lub numero b* 
nario aucto,ad fenarium. Ergo ratio conici ad conu" 
componcetur ex tali ratione, & ex ratione B D; ° 
D E. Sed cx natura infinitarum parabolarum; € 
BD, ad DE, vt poteftas D A , eiufdem gradus cuc 
conico, ad fimilem poteftatem A P. Ergo ratio co 
nici ad conum componetur ex ratione quadrati A"? 
ad quadratuin, quod ad quadratum D P, (it verant? 
dictum 
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didum redangulum ad fenarium, & èx ratione pote- 
latis A D, eiufdem gradus cum conico, ad fimilem 
Poteftatem AP;nempecrit ad ipfum,vt poteflas.A D, 

üplici gradu altior poteftate conici, ad fa&um (ub 
Poteflate AP, eiufdem gradus cumconico, & fub 
quadrato, quod ad quadratum D P, fit in dicta ra- 
"lone. Sed ex doctrina explicata initio huius partis , 
Maximum factumfub partibus A D; eft quando DP, 
ttad PA, vc binarium , ad numerum conici, & ad. 

D, vt binarium a&numerum binario au&um. Qua- 
conus ODF, erit maximus &c. Quod &c. 


SCHOLIVM. 


Ex demonftratis patet, conicum A B C, effe ad 
Orum ODE,in prim.coni.vtcubus D A, ad faum 
ub A P, in quadratum DP. In fec. vt quadratoqua- 
tatum AD, ad factum fub quadrato AP, & fub du- 
Po quadrati PD. In ter.vequadrato cubus AD,ad fa- 
ttum fub cubo AP, & fú b'tali quadrato, qitod ad 
quadratum P D, fit vtz0.ad 6. & ficin alijs. | 

In numeris ergo etiam in prefenti licebit expri- 
Mere rationemconiciad conum. In p1. enim.nem. 
Mein cono, iam fcimus effe vt 27. ad 4. 1n fec. Qua- 

lum AD, cft 4, talium vtraque P P, P A, funt duo. 
Quadratoquadratum AD, eft 256. quadratum AP, 
"It 4. duplum quadrati P D, eft 8 factam fub qua- 
tato AP, in duplum quadrati P D, eft 32. Ergo co- 


litus critadconum vt 256, ad 32. nempevt M 
Iet 
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1. Intero, qualiuim AD, eft sctalium D P, eft ? 
A P. 3. quadratocubus A D; eft 3125. cübus A P | 
eft 27. quadratum D P, eft 4. quadratum;quod adip” 
fum fit vt 20. ad 6. eft 13. $. f3&um (ub cubo A P. if 
ipfum,eft 5 6o. Ergotertius conicuserit ad maximuff! 
conum fibi infcriptum vt 3125. ad 360. nempe vt 
625.ad 72. 

Pro quarta vice füfficiat hzc tibi propofuiffe 16 
genda benigne le&or. Alia expeda, qua fortaflis 
tibi communicabimus quamprimum. 1n nullo no” 
ftro opere antea elaborato confcripífimus tabellam 
corrorum, nec ergo in prz'fentiintelligimusà not | . 
difcedere confuetudine,fed illos tuse remittimus ht“ 
manitati,& diligentie, Vale. 


FINIS, 


